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ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΑ 7ου  ΚΕΦΑΛΑΙΟΥ Α΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ 

(θετικοί & αρνητικοί αριθµοί) 
 

7.1 

 

Πρόσηµα λέγονται τα σύµβολα  + (συν)  και  −−−−  (µείον ή πλην)  και τα γράφουµε πριν από 

τους αριθµούς εκτός του µηδενός. 

 

Θετικός λέγεται ένας αριθµός όταν έχει πρόσηµο  ++++  , π.χ  19++++  

 

Αρνητικός λέγεται ένας αριθµός όταν έχει πρόσηµο  −−−−  , π.χ  7−−−−  

 

Το 0 δεν είναι ούτε θετικός ούτε αρνητικός αριθµός. 

 

Σε έναν θετικό αριθµό µπορούµε να παραλείψουµε το πρόσηµο  ++++  , π.χ αντί 6++++  γράφουµε 

6 , δηλαδή όταν γράφουµε 6  εννοούµε τον θετικό αριθµό 6++++ . 

 

 

 

Οµόσηµοι λέγονται οι αριθµοί που έχουν το ίδιο πρόσηµο.  

π.χ οι αριθµοί: 72
6

5
95 .,,, ++++++++++++++++  είναι οµόσηµοι, επίσης οι αριθµοί: 

23
5

3
3 .,, −−−−−−−−−−−−  είναι οµόσηµοι. 

 

Ετερόσηµοι λέγονται δύο αριθµοί που έχουν διαφορετικό πρόσηµο, δηλαδή ο ένας είναι θε-

τικός και ο άλλος αρνητικός.  π.χ οι αριθµοί: 57 −−−−++++ , είναι ετερόσηµοι. 

 

 

 

Σύνολα Αριθµών 
 

Φυσικοί αριθµοί είναι οι αριθµοί  

...,,,...,,,,,...,,,,,,,, 1501150014991011009976543210  

 

 

Ακέραιοι αριθµοί είναι οι φυσικοί αριθµοί µαζί µε τους αντίστοιχους αρνητικούς. 

∆ηλ. οι αριθµοί:     ...,,,,,,,..., 3210123 −−−−−−−−−−−−  

 

 

Ρητοί αριθµοί είναι οι φυσικοί αριθµοί, τα κλάσµατα και οι δεκαδικοί µαζί µε τους αντίστοι-

χους αρνητικούς. 

Οι φυσικοί αριθµοί περιέχονται στους ακεραίους και οι ακέραιοι στους ρητούς.  
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Παράσταση των ρητών αριθµών µε σηµεία του άξονα 
Έστω ο ηµιάξο-

νας Ox  και ο 

αντικείµενός του 

xO ′′′′ , οπότε λέµε 

ότι έχουµε τον 

άξονα xx′′′′ : 

 

Αν ο θετικός αριθµός α  αντιστοιχίζεται στο σηµείο Α , ο αριθµός  α−−−−  αντιστοιχίζεται στο 

συµµετρικό σηµείο Α′′′′  του Α  ως προς το Ο . 

Οπότε έχουµε τον άξονα xx′′′′  των ρητών. ∆εξιά του 0  είναι οι θετικοί αριθµοί και αριστερά 

του οι αρνητικοί. 

Ο ηµιάξονας Ox  λέγεται θετικός ηµιάξονας. Ο ηµιάξονας  xO ′′′′  λέγεται αρνητικός η-

µιάξονας. 

 

(Υπάρχουν σηµεία του άξονα xx′′′′  που δεν αντιστοιχίζονται σε ρητούς αριθµούς. Αν ένα ση-

µείο Α  του άξονα xx′′′′  αντιστοιχίζεται σ’ έναν αριθµό α , τότε ο αριθµός α   λέγεται τετµη-

µένη του σηµείου Α ) 

 

7.2 

 

Η Απόλυτη Τιµή  ενός ρητού αριθµού  α   εκφράζει την απόσταση του σηµείου µε τετµη-

µένη  α   από την αρχή Ο  του άξονα και συµβολίζεται µε α . 

Αντίθετοι Αριθµοί  ονοµάζονται δύο αριθµοί που είναι ετερόσηµοι και έχουν ίδια απόλυτη 

τιµή. 
Ο αντίθετος του 0  είναι το 0 . 

π.χ 

Οι αριθµοί  4++++  και  4−−−−  είναι αντίθετοι, διότι είναι ετερόσηµοι και  44 −−−−====++++ . 

Λέµε ότι αριθµός   4−−−−  είναι ο αντίθετος του 4++++  ή ότι αριθµός  4++++   είναι ο αντίθετος του  

4−−−− . 

 

Γενικά: 

Ο αντίθετος του x  είναι ο x−−−−  και ισχύει xx ++++====−−−− . 

Η απόλυτη τιµή ενός θετικού αριθµού είναι ο ίδιος ο αριθµός: π.χ  66 ++++====++++ . 

Η απόλυτη τιµή ενός αρνητικού αριθµού είναι ο αντίθετός του: π.χ 66 ++++====−−−− . 

Η απόλυτη τιµή του 0  είναι το µηδέν, δηλ. 00 ==== . 

Ηαπόλυτη τιµή οποιουδήποτε ρητού αριθµού είναι πάντα µη-αρνητικός αριθµός, δηλαδή 

θετικός ή µηδέν (µηδέν είναι µόνο η απόλυτη τιµή του µηδενός). 

 

Σύγκριση Ρητών 
Μεγαλύτερος από δύο ρητούς αριθµούς είναι εκείνος που βρίσκεται δεξιότερα από τον άλλο 

στον άξονα. 

οπότε     α < β < 0 < γ < δ

δγ0βα

x' x

 

xx'

α0-α

 AO A'



ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ A΄ ΓΥΜΝΑΣΙΟΥ (θεωρία) 

ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ: ΠΕΤΡΙ∆ΗΣ Γ. ΑΠΟΣΤΟΛΟΣ    ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΟΣ 

-3-

7.3 

 

Πρόσθεση Οµόσηµων Αριθµών 
Για να προσθέσουµε δύο ή περισσότερους οµόσηµους ρητούς αριθµούς, προσθέτουµε τις 
απόλυτες τιµές τους και στο άθροισµα βάζουµε το πρόσηµό τους.  

π.χ  7343434 ++++====++++++++====++++++++++++++++====++++++++++++ )()()()(  

 

Πρόσθεση Ετερόσηµων Αριθµών 
Για να προσθέσουµε δύο ετερόσηµους ρητούς αριθµούς, αφαιρούµε από τη µεγαλύτερη α-

πόλυτη τιµή τη µικρότερη και στη διαφορά βάζουµε το πρόσηµο του ρητού µε τη µεγαλύτε-

ρη απόλυτη τιµή. 

π.χ  1343434 −−−−====−−−−−−−−====++++−−−−−−−−−−−−====++++++++−−−− )()()()(  ,    

 π.χ  1343434 ++++====−−−−++++====−−−−−−−−++++====−−−−++++++++ )()()()( . 

 

Ιδιότητες της Πρόσθεσης 

αββα ++++====++++           (αντιµεταθετική) 

)γβ(αγ)βα( ++++++++====++++++++       (προσεταιριστική) 

ααα ====++++====++++ 00            (ουδέτερο στοιχείο της πρόσθεσης το 0 ) 

0====++++−−−−====−−−−++++ α)α()α(α      (άθροισµα δύο αντίθετων είναι το 0 ) 

   

7.4 

 

Αφαίρεση Ρητών Αριθµών 

Για να αφαιρέσουµε από τον αριθµό α  τον αριθµό β , προσθέτουµε στον α  τον αντίθετο του 

β .  

∆ηλ. )β(αβα −−−−++++====−−−− .       

π.χ  32525 ++++====−−−−++++++++====++++−−−−++++ )()()()( ,   π.χ  83535 −−−−====−−−−++++−−−−====++++−−−−−−−− )()()()( . 

 

7.5 

 

Πρόσηµο Γινοµένου Ρητών Αριθµών 

Το γινόµενο δύο οµόσηµων αριθµών είναι θετικός αριθµός. 

∆ηλ. αν  00 >>>>>>>> βκαια ,  0>>>>⋅⋅⋅⋅ βατεότ ,  

αν 00 <<<<<<<< βκαια ,  0>>>>⋅⋅⋅⋅ βατεότ . 

Το γινόµενο δύο ετερόσηµων αριθµών είναι αρνητικός αριθµός. 

∆ηλ. αν  00 <<<<>>>> βκαια ,  0<<<<⋅⋅⋅⋅ βατεότ . 

 

Ιδιότητες του Πολλαπλασιασµού 

αββα ⋅⋅⋅⋅====⋅⋅⋅⋅           (αντιµεταθετική) 

)γβ(αγ)βα( ⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅====⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅       (προσεταιριστική) 

ααα ====⋅⋅⋅⋅====⋅⋅⋅⋅ 11            (ουδέτερο στοιχείο του πολλαπλασιασµού το 1) 

000 ====⋅⋅⋅⋅====⋅⋅⋅⋅ αα  

γαβα)γβ(α ⋅⋅⋅⋅++++⋅⋅⋅⋅====++++⋅⋅⋅⋅  (επιµεριστική) 

 

Παρατηρήσεις 

∆ύο ρητοί αριθµοί α  και β  λέγονται αντίστροφοι, όταν  1====⋅⋅⋅⋅βα . Οι αντίστροφοι αριθµοί 

είναι οµόσηµοι. 
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Πολλαπλασιασµός Ρητών 
Για να πολλαπλασιάσουµε δύο οµόσηµους ρητούς αριθµούς, πολλαπλασιάζουµε τις απόλυ-

τες τιµές τους και στο γινόµενο βάζουµε το πρόσηµο  ++++ . 

π.χ   1025 ++++====++++⋅⋅⋅⋅++++ )()( ,   π.χ   1025 ++++====−−−−⋅⋅⋅⋅−−−− )()( . 

 

Για να πολλαπλασιάσουµε δύο ετερόσηµους ρητούς αριθµούς, πολλαπλασιάζουµε τις από-

λυτες τιµές τους και στο γινόµενο βάζουµε το πρόσηµο −−−− . 

π.χ   1025 −−−−====−−−−⋅⋅⋅⋅++++ )()( ,   π.χ   1025 −−−−====++++⋅⋅⋅⋅−−−− )()( . 

 

Για να υπολογίσουµε το γινόµενο πολλών παραγόντων (που κανένας δεν είναι µηδέν), πολ-

λαπλασιάζουµε τις απόλυτες τιµές τους και στο γινόµενο βάζουµε: το πρόσηµο ++++  αν το 

πλήθος των αρνητικών παραγόντων είναι άρτιο ή το πρόσηµο −−−−  αν το πλήθος των αρνητι-

κών παραγόντων είναι περιττό. 

 

7.6 

 

∆ιαίρεση Ρητών 
Για να διαιρέσουµε δυο ρητούς αριθµούς, διαιρούµε τις απόλυτες τιµές τους και στο πηλίκο 

βάζουµε: 

το πρόσηµο ++++ , αν είναι οµόσηµοι. 

π.χ  4520 ++++====++++++++ )(:)( ,   π.χ  248 ++++====−−−−−−−− )(:)(  

το πρόσηµο −−−− , αν είναι ετερόσηµοι. 

π.χ  4520 −−−−====++++−−−− )(:)( ,   π.χ  248 −−−−====−−−−++++ )(:)(  

(∆ιαίρεση µε διαιρέτη το 0 δεν ορίζεται, γι’αυτό και σε ένα κλάσµα ο παρονοµαστής πρέπει 

πάντα να είναι διαφορετικός από το 0.) 
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7.7  

 

Αν ένας ρητός είναι ακέραιος, τότε προφανώς γράφεται ως δεκαδικός.    π.χ   
1

7
7 ====  

Αν ένας ρητός είναι κλάσµα 
β

α
 (
β

α
 ανάγωγο κλάσµα), τότε διακρίνουµε τις περιπτώσεις: 

 

 

1ο. αν ο παρονοµαστής του κλάσµατος γράφεται ως γινόµενο δυνάµεων του 2  και του 5 , 

τότε ο ρητός 
β

α
 γράφεται ως δεκαδικός,      π.χ  3250

40

13
.==== . 

2ο. αν ο παρονοµαστής δε γράφεται ως γινόµενο δυνάµεων του 2 και του 5, τότε ο ρητός 

αριθµός  
β

α
  δε γράφεται ως δεκαδικός (µε πεπερασµένο πλήθος δεκαδικών ψηφίων).  

 

 

π.χ  ...,33333330
3

1
==== , όπου το ψηφίο 3  επαναλαµβάνεται ατελείωτα. Ο αριθµός  

...,33333330  λέγεται περιοδικός δεκαδικός µε περίοδο το 3  και γράφεται συµβολικά 

30, . 

 

π.χ  ..., 4570454545451
88

150
==== , όπου το 45  επαναλαµβάνεται ατελείωτα. Ο αριθµός  

..., 4570454545451  λέγεται περιοδικός δεκαδικός µε περίοδο το 45  και γράφεται συµβο-

λικά 45701, . 

 

(Ένας περιοδικός αριθµός λέγεται απλός περιοδικός, όταν η περίοδος ξεκινά µετά την υποδι-

αστολή, διαφορετικά λέγεται µικτός περιοδικός.) 

 

 

 

Κάθε ρητός αριθµός µπορεί να έχει τη µορφή δεκαδικού ή περιοδικού δεκαδικού αριθµού. 

Επίσης κάθε δεκαδικός ή περιοδικός δεκαδικός αριθµός µπορεί να γραφεί ως ρητός µε κλα-

σµατική µορφή. 

Οπότε το σύνολο των ρητών αποτελείται από τους δεκαδικούς και τους περιοδικούς δε-

καδικούς αριθµούς. 

 

 

 

Για να γράψουµε έναν περιοδικό δεκαδικό αριθµό σε κλασµατική µορφή κάνουµε τα εξής 

βήµατα: 

1ο. Θέτουµε τον περιοδικό δεκαδικό αριθµό α  µε x  δηλ. αx ====  (1). 

2ο. Αν ο x  είναι µικτός, πολλαπλασιάζουµε και τα δύο µέλη της (1) µε κατάλληλη δύναµη 

του 10 , ώστε ο µικτός να γίνει απλός περιοδικός. 

3ο. Αν ο x  είναι απλός, πολλαπλασιάζουµε τα δύο µέλη της (1) µε µια δύναµη του 10 , που 

έχει εκθέτη όσα τα ψηφία της περιόδου. 

4ο. Γράφουµε το 2ο µέλος ως άθροισµα ενός φυσικού και ενός άλλου που εκφράζεται µε τη 

βοήθεια του x . 

5ο. Λύνουµε την εξίσωση που προκύπτει. 
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π.χ  Να γράψετε σε κλασµατική µορφή τους δεκαδικούς περιοδικούς αριθµούς: 30,   και  

251, . 

Είναι: 

99

124

12499

124100

124100

25251124100

2525125100

25251

251

3

1

9

3

39

310

310

3330310

333310

3330

30

====

====

====−−−−

++++====

++++====

====

====

====

====

====

====

====−−−−

++++====

++++====

====

====

====

x

x

xx

xx

...,x

...,x

...,x

,x

)β

x

x

x

xx

xx

,x

...,x

...,x

,x

)α  

 

 

7.8 

 

∆ύναµη µε βάση ένα ρητό αριθµό α  και εκθέτη φυσικό αριθµό  2≥≥≥≥ν  που συµβολίζεται µε 
να  (διαβάζεται α  στη νιοστή), λέµε το γινόµενο ν παραγόντων ίσων µε τον αριθµό α . 

∆ηλ.  
�������

γοντεςάπαρν

ν α...αααα ⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅⋅==== . 

Ορίζουµε ακόµη αα ====1
. 

 

 

Επειδή ο εκθέτης σε µια δύναµη δηλώνει το πλήθος των παραγόντων, έχουµε ότι: 

1ο. Αν 0>>>>α , τότε  0>>>>να  

2ο. Αν  0<<<<α , τότε διακρίνουµε περιπτώσεις: 

i.  Αν ο ν  είναι άρτιος, τότε 0>>>>να  

ii.  Αν ο  ν  είναι περιττός, τότε 0<<<<να . 

 

 

Ιδιότητες δυνάµεων ρητών µε εκθέτη φυσικό 

1. 
νµνµ ααα ++++====⋅⋅⋅⋅    

2. 
νµνµ αα:α −−−−====  

3. 
ννν βα)βα( ⋅⋅⋅⋅====⋅⋅⋅⋅  

4. 
ν

νν

β

α

β

α
====








 

5. 
νµνµ α)α( ⋅⋅⋅⋅====  
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7.9 

 

Για κάθε αριθµό α   µε 0≠≠≠≠α  έχουµε ότι: 1
0 ====α . 

π.χ  171351
5

2
15

00

0

0 −−−−====−−−−====−−−−====







==== ,)(,, . 

 

Η δύναµη κάθε αριθµού διαφόρου του µηδενός µε εκθέτη αρνητικό είναι ίση µε ένα κλάσµα 

που έχει αριθµητή τη µονάδα και παρονοµαστή τη δύναµη του αριθµού αυτού µε αντίθετο 

εκθέτη δηλαδή 

ν

ν

ν

αα
α 








========−−−− 11

, επίσης έχουµε ότι:  

νν

α

β

β

α








====








−−−−

. 

 

Οι ιδιότητες των δυνάµεων µε εκθέτη φυσικό ισχύουν και για τις δυνάµεις µε εκθέτη 

ακέραιο.  

 

 

 

7.10 

 

Τυποποιηµένη µορφή µεγάλων και µικρών αριθµών 

 

Οι πολύ µεγάλοι αριθµοί µπορούν να γραφούν σε τυποποιηµένη µορφή και συγκεκριµένα 

στη µορφή:  
να 10⋅⋅⋅⋅  όπου ο α  είναι ένας δεκαδικός αριθµός µε 101 ≤≤≤≤≤≤≤≤ α  και ο ν  φυσικός 

αριθµός. 

 

Οι πολύ µικροί θετικοί αριθµοί µπορούν να γραφούν σε τυποποιηµένη µορφή και συγκε-

κριµένα στη µορφή 
να −−−−⋅⋅⋅⋅10   όπου ο α  είναι ένας δεκαδικός αριθµός µε 101 ≤≤≤≤≤≤≤≤ α  και ο ν  

φυσικός αριθµός. 

 

π.χ  
15

1070000000000000007 ⋅⋅⋅⋅====.....        π.χ  
14

10256000000000000625 ⋅⋅⋅⋅==== ,....  

 

π.χ   
13

10500500000000000
−−−−⋅⋅⋅⋅====,         π.χ   

8
10730000000370

−−−−⋅⋅⋅⋅==== ,,  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 


