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ΘΔΜΑ Γ
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Αθνύ ην  
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e
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ηνπιάρηζηνλ κηα ξίδα θαη αθνύ f γλεζίωο αύμνπζα ε ξίδα είλαη 

κνλαδηθή. 
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Έζηω ε    
x

a

x f t dt   , κε f ζπλερήο. Άξα ε Κ είλαη παξαγωγίζηκε. 

Εθόζνλ x>0, 2 4x x  θαη από Θεώξεκα Μέζεο Τηκήο ζην 
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Με        0 0K x f x K x f x       (από εξώηεκα Γ1). Άξα K   

είλαη γλεζίωο αύμνπζα. 
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Γ4.  Η g είλαη παξαγωγίζηκε ζην  0,  γηαηί ε f είλαη ζπλερήο ζην  0,  
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Λόγω ηνπ εξωηήκαηνο Γ3  
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Άξα ε g είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην  0, . 

Θα δείμνπκε όηη ε g είλαη ζπλερήο ζην 0ox  . 
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       4 0 2 0 2 0 2 1 2 0f f f g        

Άξα ε g είλαη ζπλερήο ζην 0ox  . Οπόηε ε g είλαη γλεζίωο αύμνπζα ζην 

 0, .  

(*) Η ζπλάξηεζε    4 4 2 2f x f x    είλαη ζπλερήο ωο πξάμεηο ζπλερώλ. 
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Γ2.    
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Η f είλαη θπξηή ζην  ,0  θαη θνίιε ζην  0, .  

Η f παξνπζηάδεη θακπή ζην 0ox   θαη ε θακπή είλαη ην  0 0f  .
  

 

 β) Η εμίζωζε ηεο εθαπηνκέλεο ηεο f ζην   0,f 0  είλαη: 

      y f 0 f 0 x 0   . 
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 Άξα (2) (3) 0K K  . Επνκέλωο από ζεώξεκα Bolzano, ππάξρεη 

ηνπιάρηζηνλ έλα    2,3 : 0o ox K x   
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