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ΘΕΜΑ1    Α    
 α) Να δείξετε ότι (x)΄=1 
 β) Να δώσετε τον ορισµό της παραγώγου f΄(x ) µιας συνάρτησης f(x) 
 γ) Μια συνάρτηση µε πεδίο ορισµού το Α πότε παρουσιάζει τοπικό                                     
µέγιστο στο χ1ΕΑ; 
δ) Πότε µια συνάρτηση λέγεται γνησίως φθίνουσα  στο Α;            Μονάδες 3+1+1+1 
 
Β 
1. Να χαρακτηρίσετε Σωστό-Λάθος τις παρακάτω προτάσεις    

α) ( x− )΄=
x2

1−
 

β) Αν f΄(2)=2  και g (1)=2 και g΄(1)=-3 και φ(χ)= f(g (x)) τότε φ΄(1)= -6 
 
γ) Η παράγωγος της f(x) στο χ=-1 ισούται µε  
 
δ) Μια συνάρτηση λέγεται συνεχής στο σύνολο R όταν είναι συνεχής για κάθε χ>0 
 
ε) (ηµχ)΄ =συνχ 
 
στ) (συν2)΄=-ηµ2                                                 Μονάδες 6 
 
Γ 
 α)∆ίνεται η f(x)=χ2-2χ µε Α=[0,3]. Με βάση την διπλανή 
γραφική παράστασή της να βρείτε τα ακρότατά της  
 
 
 
 
β) f(x)=-3χ2 και f΄(α) =12 ποια είναι η τιµή του α; 
 
 γ) Στο διπλανό σχήµα είναι  γραφική παράσταση της  παραγώγου µιας  
συνάρτησης 
Να κάνετε πίνακα µονοτονίας για την συνάρτηση. αυτή 

 
 
 

 
   δ) Η γραφική παράσταση µιας συνάρτησης f φαίνεται στο διπλανό 

σχήµα. Το πλήθος των διακεκριµένων λύσεων της εξίσωσης   
f2(χ) =  f(χ )      είναι: 

 

Α. 2     Β. 3     Γ. 4     ∆. 5     Ε. 6 
                                                                                         

 
Μονάδες 3+3+3+4 
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ΘΕΜΑ  2 
 
∆ίνεται η  
 
 
α) Να δείξετε ότι  
 
 
β) Να βρείτε το όριο  
 
 
γ) Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης της γραφικής παράστασης της f(x) στο 
σηµείο της Α(9,f(9)) 
δ) Να µελετήσετε την f ως προς την µονοτονία και τα ακρότατα.   Μονάδες 5+7+6+7 
 
ΘΕΜΑ  3 
 
∆ίνεται η f(x)=1-e-λx  , λ διάφορο 0 
 
α) Να βρείτε  το όριο  
 
 
β) Να βρείτε το λ ώστε 2 f΄΄(x)+ f΄(x)- f(x)=-1 
γ) Για την θετική τιµή του λ, βρείτε την εξίσωση ε της εφαπτοµένης της f(x) στο 
σηµείο που η γραφική παράσταση τέµνει τον χχ΄ 
δ) Βρείτε την γωνία που σχηµατίζει η εξίσωση ε µε τον άξονα χχ΄  

 Μονάδες 7+7+7+4  
 

ΘΕΜΑ  4 
Το κόστος µιας ηµερήσιας παραγωγής x µονάδων , ενός προϊόντος είναι  
 

 
σε Ευρώ.   Όπου χ από 1 έως και 30 
 

Η είσπραξη από την πώληση µιας µονάδας προϊόντος είναι 42-0,2x σε δεκάδες Ευρώ 
α) Να δείξετε ότι η συνάρτηση του κέρδους P(x) από την πώληση x µονάδων του 
προϊόντος , δίνεται από τον τύπο 
 

 
  σε Ευρώ 
 

 β) Βρείτε την ηµερήσια παραγωγή x ώστε το κέρδος να είναι µέγιστο και πόσο είναι 
αυτό. 
γ) Βρείτε την ηµερήσια παραγωγή x ώστε το κέρδος να είναι ελάχιστο και πόσο είναι 
αυτό. 
δ) Να δείξετε ότι είναι πιο συµφέρον να παράγουµε 3 µονάδες προϊόντος παρά 4 

Μονάδες 10+10+5 
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