
∆ΙΑΓΩΝΙΣΜΑ 4       ΣΤΑ ΟΡΙΑ-ΣΥΝΕΧΕΙΑ 

 

ΘΕΜΑ 1    Α 

1. ∆ίνεται η συνάρτηση  f η οποία είναι συνεχής στο διάστηµα ]3,0[=∆ , µε 

2)0( =f , 1)1( =f  και 1)3( −=f .  

Χαρακτηρίστε Σωστό –Λάθος τα  παρακάτω                         µονάδες 2,5 

Α) Υπάρχει )3,0(0 ∈x  τέτοιος, ώστε 0)( 0 =xf . 
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Ε) Η µέγιστη τιµή της  f  στο ]3,0[  είναι το 2 και η ελάχιστη τιµή της το -1. 

      Χαρακτηρίστε Σωστό –Λάθος τα  παρακάτω                                    µονάδες 7 
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Επιλέξτε την σωστή απάντηση                   µονάδες 2,5 

8.  ∆ίνεται ο µιγαδικός αριθµός z = α+βi , µε α,β∈�. Αν   
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τότε η εικόνα του z κινείται πάνω σε µια ευθεία, της οποίας η εξίσωση είναι: 

Α. y=x-1         Β. y=x         Γ .y=-x            ∆.y=x+1 

 



ΘΕΜΑ 1    Β 

1. Να αποδείξετε το παρακάτω θεώρηµα:                                                         µονάδες 8 

Έστω µια συνάρτηση  f, η οποία είναι ορισµένη σε ένα κλειστό διάστηµα ],[ βα . 

Αν: η f είναι συνεχής στο ],[ βα  και   )()( βfαf ≠   τότε, για κάθε αριθµό η µεταξύ 

των )(αf  και )(βf  υπάρχει ένας, τουλάχιστον ),(0 βαx ∈  τέτοιος, ώστε ηxf =)( 0  

     

2.  Σε κάθε ένα από τα παρακάτω σχήµατα να βρείτε το πεδίο ορισµού Α και το 

σύνολο τιµών f(Α)  (όπου απαιτούνται τιµές στους άξονες να τις τοποθετήσετε µε 

γράµµατα) µονάδες 5 
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ΘΕΜΑ  2 

 

∆ίνεται η συνάρτηση
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 που είναι συνεχής στο R 

α) Να δείξετε ότι α=2 και β=0 

β) Να βρείτε το όριο της f(x) στο + ∞  και στο -∞                          µονάδες 10+15 

  ΘΕΜΑ  3    

 

∆ίνεται η f(x)=2x3+αx+β, όπου β<0 και α>0. Αν οι εικόνες του µιγαδικού z= (1+3i).(α+βi) 

βρίσκονται στην ηµιευθεία  y=x ,  ,x≥0 τότε: 

α) Να δείξετε ότι α+2β=0 

β) Να δείξετε ότι η εξίσωση f(x)=1  έχει µοναδική λύση στο διάστηµα  (0,1) 

γ) Να βρείτε το όριο στο +∞  της συνάρτησης 
3 2( ) 2f x xx x− + −  

 δ) Αν |z| = 10 2    τότε βρείτε τον µιγαδικό z                       µονάδες 8+8+4+5 

 

ΘΕΜΑ  4 

 

∆ίνεται η συνεχής συνάρτηση f(x) µε f(0)=-3 και για κάθε x ∈R : f2(x)=1+2ex -2ex .f(x) 

α) Να δείξετε ότι f(x)≠ 0 για κάθε x ∈R 

β) Να δείξετε ότι f(x) =-2ex-1 για κάθε x ∈R 

γ) Να βρείτε το σύνολο τιµών της f(x) 

δ) Για τις διάφορες τιµές του πραγµατικού µ να βρείτε το πλήθος λύσεων της εξίσωσης f(x)=µ 

ε) Για τις διάφορες τιµές του πραγµατικού λ να βρείτε το όριο στο -∞  της g(x)= f(λχ) 

Μονάδες 2+8+5+5+5 

 

 
 


