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Η  Άσκηση τού μηνός 
   
Απρίλιος 2007
     
Άσκηση 4.1-2007 ( Για μαθητές Α΄- Β΄- Γ΄ Λυκείου)
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Ποίο είναι το τελευταίο ψηφίο ( τών μονάδων) τού αριθμού 22006 ;  Αιτιολογήστε.
ΛΥΣΗ 
1) Παρατηρούμε, ότι:  21 =2,     22 =4,        23 =8,     24 =16,   
                                   25 =32,   26 =64,       27 =128, 28 =256,    
                                   29 =512, 210 =1024, ...
Δηλαδή, το τελευταίο ψηφίο ( τών μονάδων) μίας οιασδήποτε δύναμης τού 2 μπορεί να είναι μόνον το 2, ή το 4, ή το 6, ή το 8. Και αυτό εξαρτάται από τον εκθέτη τής δυνάμεως. 
Συγκεκριμένα: 

  ι) Το τελευταίο ψηφίο ( τών μονάδων) θα είναι το 6, εάν ο εκθέτης διαρείται ακριβώς δια 4, όπως φαίνεται στα παραδείγματα: 24 =16, 28 =256, κλπ. 

Αλλά, και γενικώς: 24.κ =(24 )κ=16κ → τελευταίο ψηφίο το 6, ( το κ φυσικός αριθμός
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0)
).

 ιι) Το τελευταίο ψηφίο ( τών μονάδων) θα είναι το 2, εάν το υπόλοιπο τής διαίρεσης τού εκθέτη διά τού 4  είναι το 1, όπως φαίνεται στα παραδείγματα: 21 =2, 25 =32, 29 =512,  κλπ. 

Αλλά, και γενικώς: 24.κ+1 =(24 )κ.2=(16κ).2=( τελευταίο ψηφίο το 6).2 → τελευταίο ψηφίο το 2, ( το κ φυσικός αριθμός).

ιιι) Το τελευταίο ψηφίο ( τών μονάδων) θα είναι το 4, εάν το υπόλοιπο τής διαίρεσης τού εκθέτη διά τού 4  είναι το 2, όπως φαίνεται στα παραδείγματα: 22 =4, 26 =64, 

210 =1024,  κλπ.

Αλλά, και γενικώς: 24.κ+2 =(24 )κ .22=(16κ ).4=(τελευταίο ψηφίο το 6 ).4 → τελευταίο ψηφίο το 4, ( το κ φυσικός αριθμός).

ιιιι) Το τελευταίο ψηφίο ( τών μονάδων) θα είναι το 8, εάν το υπόλοιπο τής διαίρεσης τού εκθέτη διά τού 4  είναι το 3, όπως φαίνεται στα παραδείγματα: 23 =8, 27 =128, κλπ.

Αλλά, και γενικώς: 24.κ+3 =(24 )κ .23=(16κ ).8=(τελευταίο ψηφίο το 6 ).8 → τελευταίο ψηφίο το 8, ( το κ φυσικός αριθμός).

2) Ελέγχουμε τον εκθέτη τής δυνάμεως 22006 , δηλαδή το 2006.

     Είναι: υπόλοιπο τής διαιρέσεως (2006:4)=2

Οπότε, σύμφωνα με τα ανωτέρω, το τελευταίο ψηφίο ( τών μονάδων) τού 22006 είναι το 4.
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