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MAOHMATIKA I'" AYKEIOY OETIKHZ — TEXNOAOIIKHZ KATEYOYNZHZ

EmpéAceia: ANAPIONMOYAOZ ©OAQPHZ

@épa 1°

Aivetar mopayoyiown ovvapmon f pe f®x): 0 yuakéde xI R. Av vadpyovv Xl,XZT R pe x %@TS va 1oy0EL
2(e't) . gfte)) = (F (%) + f (%) +2)(F(x)- f(x))
a) Na amodeiete 61 vapyet XOT R ®acte va woyvet e'to) = f (x0)+1

B) Av givon yvooto ot ioydet €@ 3 f(x)+1  yukéde xI R , va amodeifete f éyel oxpiBag pia pifa oto R.

apeyoyiowm oto (X, %) pe gl(x) =2f (x) fUqx)+2f qx)- 2e'™ xf §(x)
x)=9(x)

Apa ovppova pe to Oempnuo Rolle Oo vrapyet XOT (Xl,X2) ®oTe Vo 1oy OEL
)t 0
9%x,) =00 2f (x)xf§x,)+2f¢x,)- 2e'®) xf ¢(x;) =0 U

2f (%, )+2- 26" =00 €™ =1f(x)+1

B) Ocwpodpe T ovvapmon h(x)=e ™ - f(x)-1 ,xI R. TNokdabe xI R éyovpe:
(a) N
e - f(x)-13 0U e® - f(x)-13 e f(x)-10 h(x)® h(x,)



Gpo n h mapovcialet erdyioto 6T0 X, omdte Ha 1oydet h‘I(XO) =0 (Osdpnua Fermat)
Opwc h@(x) =e'® xfqx)- fAx), vy kade xI R
N €10 N
Apa h{x) =00 e xfqx)- fqx)=0U €™ -1=00 f(x)=0
dnhadn n e&lowon f(x) =0 éyxer tovhdyiotov pia pife . Eotw 6tin f €xet war devtepn pila r 1 X, ko og vrmobécovpe
(xopis PAaPN g yevucdtntog ) Ot 1 < X,. Tote yuw v Samiotdvovpe ot
- f sunechVsto [r,x] U
i - .
- f paragwgsinh oto (r,x,)y0.Ralle vrapyet XT (r,%) 1 R:f¢x)=0
; —>

- f(r)=1(x)=0 b

Atono and v vedbeon . Apan T €yel povadikn pila oto R.

@épa 2°

X(e* +1)

X

Aivetau n ouvapmon f(x) =

a) Na amodeiete 61 Topovctalel onueio Kapmng
B) va amodeifete 6T givar yvnoimg avovoa
) va Bpeite TIg AcHUTTOTEG TG C;

o) ‘Exovie fq(x):(ex+1+xex)e -2e X +1) _ o & L xe s e X e@]x\-
(e) (eQXﬁ \9\>

x_1)e" - € (e" +1- (€ 1-e-1+X
W(X):(e 1) (e +1- x) _

Kol =
(&) (&)
‘Etor f@(x)=00 x=2
O mivokog petafolmv givat:
X -¥ 2 +¥ 2(e2
Eivan f (2) = M
€
) R
f ®(x) - + Apa 1 f tapovoialel onueio kapme to A= ?,2(8—2*1)2
€ %]

f (x) M

™M
A

p)

Apa n f ‘mapovoidlel olko eldyioto, dniadn
’+1-2 -1
60 | - + )2 Tq2) =" ===

e? e?

Emopévog 1 f elvon yynoiog avéovoa.

>0,y kabe xI R

fqx) \ el

OA.€A.




v) H f givan cuveyng oto ]R , Gpal dev avalnTovE KATAKOPLOES OGVUTTMOTEG.

‘Eyovpe lim—== (X) 1—Iim +i9:1
@+ oy x® +¥ e* X® +¥ e o
Kot lim[f (x)- x]—mgﬂ E §X¥§:
& ¢
¥ g
lim > = tim X = i L =

X® @ o X® (ex )¢ x® +¥ @

Aniodn 1 cvvdptnon £xel acOHUTTOTN 6To +¥ TNV gubeio Y =X .

Eniong €yovpe Ilmﬂ= lim +i9_+¥ .
X® -¥ X X® - ¥ e ]

Apan f dev éyel aocvuntw oTO - ¥ .
Oépa 3°

‘Eoto cuvdptnon f:R® R dVo popég mapaymyiciun ywo tnv omoio 1oy0el
- - XH1E f(X)E- X +X - x+1 yu kabe XTI R

a) No amodei&ete ot T (0) =1
B) Na amodei&ete 61t fHQ) =-1

v) Aveivor Fqx) 0 yiakdde xI R , va amodeifete otin f eivar yvnoiog pbivovs

AD
a). X oyéon g vndbeong Oétovtag X =0 maipvovpe 1£ f 1, dapa 1

B) Exovpe - X*- x+1£ f(x) £-x°+x° - x+10 -x*- x£ f(x +x -

og i -1) =lim (- x2 + x- 1) =- 1 ondte Loy t0L KprTnpiov TAPEUPOATS O givan Ko
x® 0 x® 0
O,
x® 0 X
ey lim fF(x)- 100 _ i, F()- f(O):_l
x® 0% X x®0

Apo fqO)=-1

v) Apodvn f eivar dbo popéc mapayoyiown n feOa eivar cuveync.
Eniong woyder fqx)* 0 yuexéde xI R. Emopévocn f¢0a dwtnpei to mpdonuéd g oto R
kot epocov FHQ) =-1 0o sivor f&x) <0 yiakéde xI R,
ntadnn f elvon yynoiog pbivovsa.



