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Θέματα για Λύση 
1.Στο παρακάτω σχήμα: 
α)να βρείτε το χ 
β)να αποδείξετε ότι ε1//ε2. 

 
 

2.Στο παρακάτω σχήμα ισχύει ε1//ε2. 
α)Να βρείτε το χ 
β)Να αποδείξετε ότι ε3//ε1. 

 
 

3.Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ και η διχοτόμος του ΑΔ.Από το Β φέρουμε ευθεία 
κάθετη στην ΑΔ,που τέμνει την ΑΓ στο Ε.Από το Ε φέρουμε ευθεία παράλληλη στην 
ΑΒ,που τέμνει τη ΒΓ στο Ζ.Να αποδείξετε ότι η ΒΕ είναι διχοτόμος της γωνίας 

ˆAEZ . 
4.Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και ευθεία ε//ΒΓ,που διέρχεται από το Α.Αν οι διχοτόμοι 
ΒΔ και ΓΕ του τριγώνου ΑΒΓ τέμνουν την ε στα σημεία Ζ και Η αντίστοιχα,να 
αποδείξετε ότι: 
α)το τρίγωνο ΑΒΖ είναι ισοσκελές 
β)ΖΗ=ΑΒ+ΑΓ 
5. Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ(ΑΒ<ΑΓ) και η διχοτόμος του ΑΔ.Από το Δ 
δέρουμε ευθεία κάθετη στη ΔΑ,που τέμνει την ΑΓ στο Ε και από το Ε φέρνουμε 
παράλληλη στην ΑΒ,που τέμνει τη ΒΓ στο Ζ και την ΑΔ στο Η. 
Να αποδείξετε ότι: 
α)το τρίγωνο ΕΑΗ είναι ισοσκελές 
β)το Δ είναι μέσο του ΒΖ 
6.Δύο κύκλοι (Κ,R) και (Λ,ρ) εφάπτονται εξωτερικά στο σημείο Α.Φέρουμε ευθεία 
ε,που διέρχεται από το Α και τέμνει τον κύκλο (Κ,R) στο σημείο Β και τον (Λ,ρ) στο 
Γ.Να αποδείξετε ότι οι ακτίνες ΚΒ και ΛΓ είναι παράλληλες. 
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7.Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με ˆ 90oA <  ,και η διχοτόμος του ΒΔ.Από το Δ 
φέρουμε ευθεία κάθετη στη ΔΓ,που τέμνει την ΒΓ στο Ε. 
α)Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΕΒΔ είναι ισοσκελές. 

β)Αν η διχοτόμος της γωνίας Δ̂BE  τέμνει την ΑΒ στο Κ,να αποδείξετε ότι το 
τρίγωνο ΒΕΚ είναι ισοσκελές. 
8.Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ,με ΑΒ=ΑΓ,η διάμεσος του ΑΜ και ένα σημείο Δ 
της πλευράς ΑΒ.’Εστω ο κύκλος (Δ,ΔΑ) τέμνει την ΑΜ στο Ε. 
α)Να αποδείξεται ότι ΔΕ//ΑΓ 
β)Αν η προέκταση της ΔΕ τέμνει την ΒΓ στο Ζ,να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΔΒΖ 
είναι ισοσκελές. 
9. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ,με ΑΒ=ΑΓ και Δ τυχαίο σημείο στην προέκταση 
της ΑΓ,προς το μέρος του Γ.Ο κύκλος (Δ,ΔΓ) τέμνει την ΒΓ στο σημείο Ε. 
α)Να αποδείξετε ότι ΔΕ//ΑΒ 

β)ΑΝ η διχοτόμος της γωνίας Β̂  τέμνει την ευθεία ΔΕ στο Ζ,να αποδείξετε ότι     
ΔΖ-ΕΒ=ΔΓ 
10. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ,με ΑΒ=ΑΓ,το μέσο Μ της ΒΓ,τυχαίο σημείο Δ 
του ΒΜ και Ε το μέσο του ΒΔ.Από το Ε φέρουμε ευθεία κάθετη στη ΒΓ,που τέμνει 
την ΑΒ στο Ζ. 
α)Να αποδείξετε ότι ΔΖ//ΑΓ 
β)Αν οι ευθείες ΖΔ και ΑΜ τέμνονται στο Κ,να αποδείξετε ότι ΒΖ+ΖΚ=ΑΓ. 
11. Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ,με ΑΒ=ΑΓ,το μέσο Μ της ΒΓ.Μία ευθεία ε//ΒΓ 
τέμνει τα ευθύγραμμα τμήματαΑΒ,ΑΜ και ΑΓ στα σημεία Δ,Κ και Ε αντίστοιχα. 
Να αποδείξετε ότι : 
α)το Κ είναι μέσο της ΔΕ. 
β)τα τρίγωνα ΔΒΚ και ΕΓΚ είναι ίσα. 

γ) ˆˆΔΜΒ=ΔΕΜ  
12.Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ,με ΒΓ>ΑΓ,και έστω Ι το σημείο τομής των διχοτόμων 

των γωνιών Α̂  και Β̂ .Προεκτείνουμε την ΓΑ κατά τμήμα ΑΕ,ώστε ΓΕ=ΓΒ και 
θεωρούμε σημείο Δ της ΑΒ,ώστε ΒΔ=ΑΕ.Να αποδείξετε ότι: 
α)ΙΕ=ΙΒ 
β)η ευθεία ΓΙ είναι μεσοκάθετη του τμήματος ΕΒ. 
γ)το τρίγωνο ΙΑΔ είναι ισοσκελές. 

 

 

 

 


