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2. ΜΕΘΟ∆ΟΛΟΓΙΑ ΚΑΙ ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΗΝ ΕΥΘΕΙΑ 

 

Α. ΘΕΩΡΙΑ – ΜΕΘΟ∆ΟΛΟΓΙΑ 

 

 ΕΞΙΣΩΣΗ ΕΥΘΕΙΑΣ 

 1.  Εύρεση Συντελεστή ∆ιευθύνσεως Ευθείας : Ανάλογα µε την υπόθεση 

του προβλήµατος (Η ευθεία διέρχεται από δύο γνωστά σηµεία, Η 

ευθεία σχηµατίζει γνωστή γωνία ω µε τον άξονα x’x, Η ευθεία είναι 

παράλληλη σε γνωστή ευθεία, Η ευθεία είναι κάθετη σε γνωστή ευθεία, 

Έχει δοθεί η εξίσωση της ευθείας) βρίσκουµε τον συντελεστή 

διευθύνσεως της ευθείας. 

  Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 64, Άσκηση Α΄ 1. 

 2. Εύρεση Εξίσωσης Ευθείας : Για να βρούµε την εξίσωση µίας ευθείας 

χρειαζόµαστε πάντοτε να γνωρίζουµε τον συντελεστή διευθύνσεως λ 

της ευθείας και ένα γνωστό σηµείο της M(x0, y0). (Ο συντελεστής 

διευθύνσεως θα προσδιορίζεται µε έναν από τους τρόπους που 

αναφέραµε στο 1). Τότε η εξίσωση της ευθείας θα δίνεται από τη 

σχέση y-y0=λ(x-x0). 

  Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 64, Άσκηση Α΄ 3. 

3. Εάν ζητείται να βρεθεί εξίσωση ευθείας που διέρχεται από γνωστό 

σηµείο M(x0, y0) και η οποία ικανοποιεί δοσµένη ιδιότητα, τότε 

υποθέτουµε ότι η ευθεία είναι της µορφής y-y0=λ(x-x0) και από την 

ιδιότητα προσδιορίζουµε το συντελεστή διευθύνσεως. ΠΡΟΣΟΧΗ : 

Θα εξετάζουµε πάντοτε και εάν η ευθεία µε εξίσωση x=x0 αποτελεί 

λύση του προβλήµατος. 

   Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 65, Άσκηση Β΄ 1, Β΄ 3. 

4. Εάν ζητείται να βρεθεί το συµµετρικό γνωστού σηµείου Α ως προς 

γνωστή ευθεία τότε υποθέτουµε το συµµετρικό ως το σηµείο      

Α1=(x1, y1), βρίσκουµε την εξίσωση της κάθετης ευθείας που 

διέρχεται από το Α προς την αρχική,  βρίσκουµε το σηµείο τοµής των 

δύο ευθειών, που θα αποτελεί το µέσο του ΑΑ1 και έτσι καταλήγουµε 

σε σύστηµα ως προς x1 , y1. 

 Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 63, Εφαρµογή 2. 

5. Σε προβλήµατα µε τρίγωνα, παραλληλόγραµµα, τετράγωνα κ.ο.κ. οι 
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κορυφές τους θα προκύπτουν από την επίλυση των συστηµάτων των 

εξισώσεων των πλευρών τους. Για παράδειγµα, σε τρίγωνο ΑΒΓ, η 

κορυφή Α θα προκύπτει από την επίλυση του συστήµατος των 

εξισώσεων ευθειών των πλευρών ΑΒ και ΑΓ. Επίσης, ανάλογα µε την 

υπόθεση θα µπορούµε να προσδιορίζουµε συντελεστές διευθύνσεως 

ευθειών. Για παράδειγµα, εάν Α∆ το ύψος τριγώνου ΑΒΓ τότε 

λΑ∆λΒΓ=-1. 

 Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 65, Άσκηση Β΄ 2. 

 
 ΓΕΝΙΚΗ ΜΟΡΦΗ ΕΞΙΣΩΣΗΣ ΕΥΘΕΙΑΣ 

 1.  Εάν ζητείται να βρεθεί τιµή παραµέτρου ώστε εξίσωση της µορφής 

Ax+By+Γ=0 να παριστάνει ευθεία, τότε απαιτούµε τα Α και Β να µην 

µηδενίζονται ταυτόχρονα. Εάν ζητείται να βρεθεί τιµή παραµέτρου 

ώστε ευθεία της µορφής Ax+By+Γ=0 να είναι παράλληλη προς τον 

άξονα x’x τότε απαιτούµε Α=0 και 0Β ≠≠≠≠ , ενώ εάν θέλουµε να είναι 

παράλληλη προς τον άξονα y’y τότε απαιτούµε Β=0 και 0Α ≠≠≠≠ . Τέλος 

εάν θέλουµε να διέρχεται από την αρχή των αξόνων τότε απαιτούµε 

Γ=0. 

  Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 69, Άσκηση Α΄ 1. 

 2. Εάν ζητείται να βρεθεί η γωνία δύο ευθειών τότε βρίσκουµε τη γωνία 

που σχηµατίζουν τα παράλληλα προς τις ευθείες διανύσµατα. Ανάλογα 

µε το πρόσηµο του συνηµίτονου θα έχουµε την οξεία ή την αµβλεία 

γωνία. 

   Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 70, Άσκηση Β΄ 4. 

 3. Εάν ζητείται να δειχθεί ότι τρεις ευθείες συντρέχουν, τότε βρίσκουµε 

το σηµείο τοµής των δύο ευθειών και δείχνουµε ότι το σηµείο αυτό 

ικανοποιεί και την εξίσωση της τρίτης ευθείας. 

  Σχετικές Θέσεις τριών ευθειών στο Επίπεδο : Οι σχετικές τους 

θέσεις είναι οι εξής : Να διέρχονται και οι τρεις από το ίδιο σηµείο, Να 

τέµνονται ανά δύο, ∆ύο να είναι παράλληλες και η τρίτη να τις τέµνει, 

Και οι τρεις να είναι παράλληλες, ∆ύο να ταυτίζονται και η τρίτη να τις 

τέµνει, ∆ύο να ταυτίζονται και η τρίτη να είναι παράλληλη προς αυτές 

και τέλος και οι τρεις να ταυτίζονται. (Σύνολο : Επτά σχετικές 

Θέσεις). 

  Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 70, Άσκηση Β΄ 3. 
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 4. Εάν ζητείται να βρεθεί η γραµµή που παριστάνει µία δευτεροβάθµια 

εξίσωση ως προς x, y τότε παραγοντοποιούµε την εξίσωση και 

καταλήγουµε σε ένα γινόµενο δύο ευθειών ίσο µε µηδέν. Έτσι η 

εξίσωση παριστάνει δύο ευθείες. 

  Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 70, Άσκηση Β΄ 1. 

 5. Εάν ζητείται να βρεθεί γεωµετρικός τόπος σηµείου Μ που οι 

συντεταγµένες του δίνονται συναρτήσει παραµέτρου λ, τότε 

απαλείφουµε την παράµετρο λ µεταξύ των συντεταγµένων του και έτσι 

καταλήγουµε σε µία σχέση συναρτήσει των xM και yM που θα αποτελεί 

τον ζητούµενο γεωµετρικό τόπο. Εάν αυτή σχέση είναι πρωτοβάθµια 

τότε ο ζητούµενος γεωµετρικός τόπος είναι ευθεία. 

  Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 76, Γενικές Ασκήσεις 2. 

 6. Εάν ζητείται να βρεθεί τιµή παραµέτρου ώστε ευθεία να είναι 

παράλληλη ή κάθετη σε γνωστή ευθεία, τότε απαιτούµε οι συντελεστές 

διευθύνσεως να είναι ίσοι ή το γινόµενό τους να είναι ίσο µε -1 

αντίστοιχα. ΠΡΟΣΟΧΗ : Θα εξετάζουµε πάντοτε και τις τιµές των 

παραµέτρων που µηδενίζουν τυχόν παρονοµαστή. 

  Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 69, Άσκηση Α΄ 5. 

 7. Οικογένεια ή ∆έσµη Ευθειών : ∆ίνεται γενική µορφή εξίσωσης 

ευθείας συναρτήσει παραµέτρου µε την παράµετρο να διατρέχει το 

σύνολο των πραγµατικών αριθµών. Εάν ζητείται να δειχθεί ότι όλες 

αυτές οι ευθείες διέρχονται από το ίδιο σηµείο για κάθε τιµή της 

παραµέτρου, τότε ανακατασκευάζουµε την εξίσωση ως προς τις 

δυνάµεις της παραµέτρου (από τη µεγαλύτερη δύναµη προς τη 

µικρότερη) και απαιτούµε όλοι οι συντελεστές των δυνάµεων της 

παραµέτρου καθώς και ο σταθερός όρος να είναι ίσοι µε το µηδέν. Το 

σύστηµα αυτό θα έχει ως λύση το ίδιο σηµείο που θα αποτελεί το 

ζητούµενο σταθερό σηµείο. 

  Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 70, Άσκηση Β΄ 2. 

 

 ΑΠΟΣΤΑΣΗ ΣΗΜΕΙΟΥ ΑΠΟ ΕΥΘΕΙΑ – ΕΜΒΑ∆ΟΝ ΤΡΙΓΩΝΟΥ 

1. Εάν ζητείται να βρεθεί η απόσταση µεταξύ δύο παραλλήλων ευθειών, 

τότε βρίσκουµε ένα οποιοδήποτε σηµείο της µίας και στη συνέχεια 

υπολογίζουµε την απόστασή του από την άλλη ευθεία. Η απόσταση 

αυτή θα αποτελεί και την απόσταση µεταξύ των δύο παραλλήλων 
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ευθειών. 

  Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 75, Άσκηση Α΄ 2. 

2. Εάν δίνονται δύο παράλληλες ευθείες 0ΓyΒxΑ 1 ====++++++++ , 

0ΓyΒxΑ 2 ====++++++++  και ζητείται η εξίσωση της µεσοπαραλλήλου των 

δύο ευθειών τότε η εξίσωσή της θα είναι η  0
2

ΓΓ
yΒxΑ 21 ====

++++
++++++++ . 

(Για να χρησιµοποιηθεί θα πρέπει πρώτα να αποδειχθεί). Ένας άλλος 

τρόπος είναι να βρούµε ένα σηµείο της πρώτης, ένα σηµείο της 

δεύτερης και στη συνέχεια να βρούµε το µέσο τους. Τότε η 

µεσοπαράλληλος θα έχει εξίσωση 0ΓyΒxΑ ====++++++++  µε Α, Β, γνωστά 

και Γ άγνωστο. Το µέσο που βρήκαµε θα ικανοποιεί την εξίσωση της 

µεσοπαραλλήλου και έτσι προσδιορίζουµε το Γ.  

Εφαρµογή : Να βρεθεί η εξίσωση της µεσοπαραλλήλου των ευθειών 

3x+4y-1=0 και 3x+4y+5=0. 

3. Εάν ζητείται να βρεθεί η εξίσωση της διχοτόµου δύο γνωστών 

ευθειών, τότε υποθέτουµε M(x, y) τυχαίο σηµείο της διχοτόµου και 

απαιτούµε οι αποστάσεις του από τις δύο ευθείες να είναι ίσες. Από 

την εξίσωση αυτή προκύπτουν δύο ευθείες εκ των οποίων µία θα είναι 

η εξίσωση της διχοτόµου της οξείας γωνίας των δύο ευθειών και η 

άλλη η εξίσωση της διχοτόµου της αµβλείας γωνίας των δύο ευθειών. 

Για να βρούµε ποια θα είναι η εξίσωση της οξείας γωνίας των δύο 

ευθειών παίρνουµε ένα τυχαίο σηµείο της µίας ευθείας και 

υπολογίζουµε τις αποστάσεις του από τις δύο διχοτόµους. Η µικρότερη 

απόσταση θα αντιστοιχεί στη διχοτόµο της οξείας γωνίας των δύο 

ευθειών. 

 Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 76, Άσκηση Β΄ 8. 

4. Εάν ζητείται να βρεθεί εµβαδόν τριγώνου µε γνωστές κορυφές τότε 

χρησιµοποιώντας τον τύπο της θεωρίας υπολογίζουµε το ζητούµενο 

εµβαδόν. 

 Εφαρµογή : Σχολικό Βιβλίο, Σελίδα 75, Άσκηση Α΄ 10. 
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Β. ΕΡΩΤΗΣΕΙΣ ΘΕΩΡΙΑΣ ΣΤΗΝ ΕΥΘΕΙΑ 

1. Να δοθεί ο ορισµός του συντελεστή διευθύνσεως µίας ευθείας. 

2. Να δειχθεί ότι κάθε εξίσωση της µορφής Αx+Βψ+Γ=0 µε Α και Β όχι 

ταυτόχρονα µηδέν παριστάνει στο επίπεδο ευθεία και αντίστροφα. 

3. ∆ίνεται η ευθεία Αx+Βψ+Γ=0. Να βρεθεί το παράλληλο και το κάθετο 

διάνυσµα στην ευθεία. 

4. Να δοθούν οι τύποι της απόστασης σηµείου από ευθεία και του εµβαδού 

τριγώνου. 

5. ∆ίνεται  η εξίσωση (x-3y+2)+λ(2x+y+1)=0  (1) µε λ ℜℜℜℜ∈∈∈∈ .    

 α)  Η εξίσωση  παριστάνει  ευθεία όταν :    A. λ= .1−−−−   Β. λ=3.   Γ. λ=1    

∆. λ=4     Ε. λ ℜℜℜℜ∈∈∈∈ .                                                           

 β) Οι ευθείες που  ορίζονται  από  την  εξίσωση (1)  διέρχονται πάντοτε 

από το σηµείο : Α. Κ(3, 1)   Β. Λ(4, 0)   Γ. Μ(-5/7, 3/7)                

∆. Ν(-1, 2)    Ε. Ρ(1/2, 1/2).                                              

6.  Να σηµειώσετε τα σωστό ή λάθος στις παρακάτω προτάσεις :  

 α)  ∆ίνεται η ευθεία (ε) : 1
β

ψ

a

x
====++++  . Τότε η απόστασή της από την αρχή 

των αξόνων είναι 
22 βa

βa
d

++++
==== .        

  

 β)  Οι ευθείες ψ=2x και ψ=-3x σχηµατίζουν γωνία 450.    

 γ)  Η εξίσωση ψ-4=λ(x-3) παριστάνει για τις διάφορες τιµές του λ όλες 

τις ευθείες που διέρχονται από το σηµείο Α(3, 4). 

 

Γ. ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΗΝ ΕΥΘΕΙΑ  

1. ∆ίνονται οι εξισώσεις λx-y+1=0 και (λ+1)x-(1-λ)y+4=0.   

 α) Αφού διαπιστωθεί ότι οι δύο εξισώσεις παριστάνουν εξισώσεις  

ευθειών να δειχθεί ότι κάθε µία διέρχεται από ένα σταθερό σηµείο.   

 β)  Να δειχθεί ότι υπάρχει ευθεία που ανήκει και στις δύο εξισώσεις   

ευθειών   που  έχουν δοθεί στο ερώτηµα α. 

2.  ∆ίνεται ορθή γωνία χΟψ και τα µεταβλητά σηµεία Α και Β των αξόνων 

Οχ, Οψ τέτοια ώστε ΟΑ+ΟΒ=κ, όπου κ σταθερά. Να δειχθεί ότι η 

µεσοκάθετος του τµήµατος ΑΒ διέρχεται από σταθερό σηµείο. 
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3.  Ένας πεζοπόρος Μ(κ, λ) κινείται πάνω στην ευθεία (ε) : y=x+2. Ένας 

ποδηλάτης Ν κινείται στο ίδιο επίπεδο έτσι ώστε κάθε στιγµή να 

βρίσκεται σε µία θέση που ικανοποιεί την σχέση ακΜΝ ==== µε )1,1(α −−−−==== . 

 α)  Να βρεθεί η ευθεία πάνω στην οποία κινείται ο ποδηλάτης Ν.  

 β)  Εάν Ρ είναι ένας δεύτερος ποδηλάτης ο οποίος κινείται έτσι ώστε κάθε 

στιγµή αλΜΡ ====  να βρεθεί η σχέση των γραµµών που γράφουν οι Ν, Ρ.  

 γ)  Να βρεθεί το ΝΡ  όταν κ=2. 

4. Ενός παραλληλογράµµου ΑΒΓ∆, η πλευρά ΑΒ ανήκει στην ευθεία µε 

εξίσωση 3x−−−−7y+27=0 και η πλευρά Α∆ στην ευθεία µε εξίσωση 

4x+y+5=0. Οι διαγώνιοι ΑΓ, Β∆ του παραλληλογράµµου τέµνονται στο 

σηµείο Κ(2, 5/2). 

 α)  Να αποδείξετε ότι η κορυφή Γ έχει συντεταγµένες (6,2). 

 β)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας στην οποία ανήκει η πλευρά ΒΓ. 

 γ)  Να βρείτε την εξίσωση της ευθείας στην οποία ανήκει η διαγώνιος Β∆. 

5.  Σε καρτεσιανό σύστηµα συντεταγµένων Οxy, η εξίσωση ευθείας              

(λ-1)x+(λ+1)y-λ-3=0, όπου λ πραγµατικός αριθµός, περιγράφει τη 

φωτεινή ακτίνα  που εκπέµπει ένας  περιστρεφόµενος φάρος Φ. 

 α) Να βρείτε τις συντεταγµένες του φάρου Φ. 

 β)  Τρία πλοία βρίσκονται στα σηµεία Κ(2, 2),  Λ(-1, 5) και Μ(1, 3). Να 

βρείτε τις εξισώσεις των φωτεινών ακτινών που διέρχονται από τα 

πλοία Κ, Λ και Μ. 

 γ)  Να υπολογίσετε ποιο από τα πλοία Κ και Λ βρίσκεται πλησιέστερα στη 

φωτεινή ακτίνα που διέρχεται από το πλοίο Μ. 

 δ)  Να υπολογίσετε το εµβαδόν της θαλάσσιας περιοχής που ορίζεται από 

το φάρο Φ και τα πλοία Λ και Μ. 

6.  ∆ίνεται η εξίσωση : .01λy4x2yx 22 ====−−−−++++++++++++++++−−−−   

 α)  Να βρεθεί η τιµή του λ έτσι ώστε η εξίσωση να παριστάνει δύο 

ευθείες. 

 β)  Να βρεθεί το σηµείο τοµής των ευθειών αυτών. 

7.  Τα σχέδια κατασκευής του υπόγειου µετρό της Αθήνας σε ορθοκανονικό 

σύστηµα συντεταγµένων περιλαµβάνουν την γραµµή Γ1 της οποίας κάθε 

σηµείο είναι της µορφής Α(λ+2, 3λ+1), λ∈∈∈∈ℜℜℜℜ  και την γραµµή Γ2 που 
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διέρχεται από τον σταθµό Σ(-3, 2) και είναι παράλληλη στο διάνυσµα 

).5,10(u −−−−====  

 α)  Να βρεθούν οι εξισώσεις των γραµµών Γ1 και Γ2.  

 β)  Στο σηµείο Ο(0,0) πρόκειται  να  κατασκευασθεί  το  Ολυµπιακό  

Χωριό.  ∆εδοµένου  ότι το κόστος κατασκευής ανά µονάδα µήκους 

γραµµής είναι το ίδιο να βρεθεί µε ποια γραµµή πρέπει να συνδεθεί 

έτσι ώστε η γραµµή σύνδεσης να έχει το µικρότερο κόστος.   

 γ)  Εάν το  Ολυµπιακό  Χωριό  που  θα  κατασκευασθεί βρίσκεται  στο 

εσωτερικό του κύκλου µε εξίσωση x2+y2=5 να εξετασθεί εάν υπάρχει 

ανάγκη σχεδίασης άλλης γραµµής προκειµένου να εξυπηρετηθούν οι 

Ολυµπιακοί Αγώνες του 2004. 

8.  ∆ίνεται το τρίγωνο ΑΒΓ µε κορυφές τα σηµεία Α(2,4), Β(4,0) και Γ(6,0). 

Να βρεθεί η ευθεία (ε) που διέρχεται από την αρχή των αξόνων και 

χωρίζει το τρίγωνο σε δύο ισεµβαδικά µέρη. 

9.  ∆ίνεται η ευθεία (ε): ψ=2 και το σηµείο της Μ(2,2). Να βρεθούν δύο 

ευθείες που διέρχονται από την αρχή των αξόνων και τέµνουν την (ε) στα 

Α, Β αντίστοιχα έτσι ώστε το Μ να είναι µέσο του ΑΒ και το τρίγωνο ΟΑΒ 

να έχει εµβαδόν 10. 

10. ∆ίνεται η ευθεία δ: x=4 και το σηµείο Α(2,0). Να βρεθούν δύο ευθείες ε1 

και ε2 διερχόµενες από το Α, κάθετες µεταξύ τους οι οποίες να τέµνουν 

την δ στα σηµεία Β, Γ έτσι ώστε :  

 α)  Το άθροισµα των αποστάσεων των Β και Γ από τον άξονα x’x να είναι 

5 µονάδες. 

 β)  Το εµβαδόν του τριγώνου ΑΒΓ να γίνεται ελάχιστο. 

11. ∆ύο πλοία αναχωρούν από τα λιµάνια του Πειραιά και της Ραφήνας την 6η 

πρωινή ώρα, κινούµενα ευθύγραµµα. Οι συντεταγµένες των πλοίων στο 

ραντάρ από το οποίο παρακολουθούνται είναι Α(t+1,t-1) και            

B(20-t,t+20) αντίστοιχα, όπου t ο χρόνος σε ώρες που έχει περάσει από 

την στιγµή της αναχώρησής τους. Εάν ο Πειραιάς βρίσκεται στην θέση 

Π(1,-1) και η Ραφήνα στην θέση Ρ(20,20) τότε :  

 α)  Να βρεθούν οι εξισώσεις των γραµµών πάνω στις οποίες κινούνται τα 

πλοία. 

 β)  Να εξετάσετε εάν υπάρχει κίνδυνος σύγκρουσης των δύο πλοίων. 
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 γ)  Να βρεθεί ποιο πλοίο θα διέλθει πιο κοντά από την βραχονησίδα 

Κ(2003, 2003). 

 δ)  Να εξετάσετε εάν κάποιο πλοίο έχει την δυνατότητα χωρίς να 

εκτραπεί από την πορεία του να περισυλλέξει ναυαγούς που βρίσκονται 

στην θέση Ν(2040,-2000). 

12. ∆ίνεται η εξίσωση : .5)xyy2x2(2yx 22 ====++++++++++++++++   

 α)  Να δειχθεί ότι παριστάνει δύο ευθείες παράλληλες µεταξύ τους. 

 β)  Να βρεθεί η απόστασή τους. 

 γ)  Να βρεθεί η εξίσωση της µεσοπαραλλήλου τους. 

 δ)  Εάν τα σηµεία Ρ(κ, λ) και Σ(µ, ν) κινούνται το ένα στην µία ευθεία και 

το στην άλλη να δειχθεί ότι το εµβαδόν του τριγώνου ΡΜΣ όπου 

Μ( 1
2

νλ
,1

2

µκ
−−−−

++++
++++

++++
), είναι σταθερό. 

13. ∆ίνεται ορθή γωνία xoy και τα σηµεία Α(0,α) και Β(0, α/2), α>0 στον 

άξονα y’y. Εάν Μ(β,β) µε β<α/2 είναι σηµείο της ευθείας y=x τότε : 

 α)  Να βρεθούν οι εξισώσεις των ευθειών ΑΜ, ΒΜ. 

 β)  Εάν οι ευθείες ΑΜ, ΒΜ τέµνουν τον άξονα x’x στα σηµεία Κ(0,x1) και 

Λ(0,x2) να δειχθεί ότι ισχύει 
α

1

x

1

x

1

21

====−−−− . 

 γ)  Να βρεθεί η σχέση που συνδέει τους αριθµούς α και β έτσι ώστε τα 

τρίγωνα ΟΑΚ και ΟΒΛ να είναι ισεµβαδικά. 

14. Σε µία επίπεδη πεδιάδα δύο σωλήνες άρδευσης τροφοδοτούνται από την 

παροχή µίας γεώτρησης που βρίσκεται στο σηµείο Μ(1,4). Οι διαδροµές 

των σωλήνων αυτών ακολουθούν τις ευθείες ε1 : y=-x+4 και ε2 : 

y=2x+3. Ένας ευθύγραµµος αγωγός συνδέει την παροχή Μ µε τους δύο 

σωλήνες άρδευσης στα σηµεία τους Α και Β. Να βρεθεί η ευθεία η οποία 

πρέπει να ακολουθεί η διαδροµή του συνδετικού αγωγού ώστε το σηµείο Μ 

να είναι το µέσο του. 

15. Σε τρίγωνο ΑΒΓ η κορυφή Α έχει συντεταγµένες (3,5) και δύο διάµεσοί 

του βρίσκονται πάνω στις ευθείες ε1 : 4y=x+3 και ε2 : 5y+4x=23. Να 

βρεθούν οι εξισώσεις των πλευρών του. 

16. Σε ορθοκανονικό σύστηµα αξόνων θεωρούµε ότι ένας ναύσταθµος είναι η 

αρχή Ο του συστήµατος. Για την διεξαγωγή µίας άσκησης δεσµεύεται 

θαλάσσια περιοχή σχήµατος τετραγώνου µε κορυφές Ο(0, 0), Α(3, 4),  

Β(µ, ν) και Γ(κ, λ), κ>0. 
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 α) Να δειχθεί ότι : 3κ+4λ=0. 

 β)  Κατά την διάρκεια της άσκησης ένα πλοίο αναχωρεί από µία κορυφή και 

κατευθύνεται σε µία άλλη. Εάν οι συντεταγµένες του πλοίου την 

χρονική στιγµή ,0t,t ≥≥≥≥ είναι Π(4-t/2,7t/2-3) να βρεθεί από πού 

αναχώρησε, σε ποια κορυφή κατευθύνεται, πόσο χρόνο θα κινηθεί και 

εάν βρίσκεται στην σωστή πορεία όλη την διάρκεια της κίνησής του. 

 

 


