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5. ΓΕΝΙΚΑ ΕΠΑΝΑΛΗΠΤΙΚΑ ΘΕΜΑΤΑ 

 

1. Έστω α  και β  δύο διανύσµατα µε 2α ====  και 4β ==== . Εάν η γωνία των 

διανυσµάτων αυτών είναι αµβλεία και η εξίσωση 32βαx ====++++  έχει 

διπλή ρίζα να υπολογισθεί το µέτρο του διανύσµατος β3α2 ++++ . 

2. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και σηµείο Ο του επιπέδου του τριγώνου, για το 

οποίο ισχύει ότι 1ΟΓΟΒΟΑ ============
→→→→→→→→→→→→

 και 
→→→→→→→→→→→→→→→→

====++++++++ 0ΟΓΟΒΟΑ . 

 α) Να υπολογισθεί η γωνία που σχηµατίζουν τα διανύσµατα 
→→→→

ΟΑ  και 
→→→→

ΟΒ . 

 β) Να δειχθεί ότι το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισόπλευρο. 

3. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε 4ΑΒ ====
→→→→

, 6ΑΓ ====
→→→→

, Μ το µέσο της πλευράς ΒΓ 

και η γωνία µεταξύ των διανυσµάτων  
→→→→

ΑΒ  και 
→→→→

ΑΓ  ίση µε 
3

π
. 

 α) Να βρεθεί το µέτρο του διανύσµατος 
→→→→

ΑΜ . 

 β) Να βρεθεί το µέτρο της προβολής του διανύσµατος 
→→→→

ΑΒ  πάνω στο 

διάνυσµα 
→→→→

ΑΜ . 

4. ∆ίνονται τα διανύσµατα )1,2(α ====
→→→→

 και )1,1(β −−−−====
→→→→

. Να βρεθεί διάνυσµα 

→→→→

γ  συνεπίπεδο των διανυσµάτων 
→→→→

α  και 
→→→→

β  για το οποίο ισχύουν τα 

ακόλουθα : i) 
→→→→→→→→

⊥⊥⊥⊥ αγ , ii) Σχηµατίζει αµβλεία γωνία µε το διάνυσµα 
→→→→

β  και 

iii) 
→→→→→→→→

==== αγ . 

5. ∆ίνονται τα σηµεία Μ(x, y) του επιπέδου για τα οποία ισχύει ότι 

y23ΟΜ
2

++++====
→→→→

 (όπου Ο η αρχή των αξόνων).  

 α) Να βρεθεί ο γεωµετρικός τόπος των σηµείων Μ. 

 β) ∆ίνονται τα σηµεία Α(0, -1) και Β(0, 3). Να υπολογισθεί η τιµή της 

παράστασης Ρ=
22

ΒΜΑΜ
→→→→→→→→

++++ . 

 γ) ∆ίνεται το σηµείο Γ(-3, 5). Να δειχθεί ότι 5ΓΜ3 ≤≤≤≤≤≤≤≤
→→→→

. 

6. ∆ίνονται οι οµόκεντροι κύκλοι C1 : 4)3y()2x( 22 ====−−−−++++−−−−  και C2 : 

.9)3y()2x( 22 ====−−−−++++−−−−  Εάν για τα σηµεία Μ και Ν των δύο κύκλων 
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αντίστοιχα ισχύει ότι 
3

π2
)ΚΝ,ΚΜ( ==== , όπου Κ το κοινό κέντρο,  τότε :  

 α)  Να βρεθεί η τιµή του ℜℜℜℜ∈∈∈∈x  ώστε γΚΜ ⊥⊥⊥⊥  µε ΚΝΚΜxγ ++++==== . 

 β) Να βρεθεί η γωνία των διανυσµάτων ΚΝ,δ  µε ΚΝ2ΚΜ3δ ++++====  και Κ 

το κοινό κέντρο. 

7. ∆ίνεται το διάνυσµα )7,5(u ====  και το )y,x(v ====  µε x, y θετικοί 

ακέραιοι. Εάν µ θετικός ακέραιος τέτοιος ώστε το υπόλοιπο της διαίρεσης 

των 94, 311 µε αυτόν να είναι 1 και µvu ==== να βρεθεί το v  όταν   

2

3
λ

v
==== . 

8. Σε ορθοκανονικό σύστηµα συντεταγµένων Οxy δίνονται τα σηµεία       

Α(2, -α-4) και Β(α+1, α2-1), α ≠≠≠≠ -1.  

 α) Να δειχθεί ότι για κάθε ακέραια τιµή του α ≠≠≠≠ -1 τα σηµεία Ο, Α, Β 

ορίζουν τρίγωνο.  

 β) Να δειχθεί ότι το εµβαδόν του τριγώνου ΟΑΒ είναι ακέραιος αριθµός. 

 γ) Να εξετασθεί εάν υπάρχει ακέραια τιµή του α για την οποία το τρίγωνο 

ΑΟΒ είναι ορθογώνιο στο Ο. 

9. ∆ίνεται τρίγωνο ΑΒΓ µε κορυφές τα σηµεία Α(2, 6), Β(0, 0) και Γ(5, 5). 

 α)  Να βρεθεί το συµµετρικό Α’ της κορυφής Α ως προς την πλευρά ΒΓ.  

 β)  Να βρεθεί η εξίσωση του κύκλου µε κέντρο το σηµείο Α’ ο οποίος 

εφάπτεται της πλευράς ΑΓ.  

 γ)  Να βρεθεί η ΒΑπροβΒΓ . 

10. Έστω η γραµµή : λx+(2λ-1)y+3λ+5=0 (1), ℜℜℜℜ∈∈∈∈λ . 

 α) Να δειχθεί ότι η (1) παριστάνει ευθεία που διέρχεται από σταθερό 

σηµείο. 

 β) Να βρεθεί το λ ώστε η ευθεία να απέχει από το σηµείο (0, 0) τη 

µικρότερη απόσταση. 

11. Έστω το τρίγωνο ΑΒΓ  µε ====AB (4, 3) και ====ΓA (3, 1). 

 α) Να βρεθεί το διάνυσµα ΒΓ . 

 β) Να βρεθεί η γωνία Γ. 

 γ) Εάν το σηµείο Α κινείται στην ευθεία 2x+y=4 να βρεθεί ο γεωµετρικός 

τόπος του σηµείου Β. 

12. ∆ίνεται ότι η ευθεία 0βα4yβxα
22

====−−−−++++  σχηµατίζει µε τους άξονες 
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τρίγωνο εµβαδού 8 τ.µ. Να δειχθεί ότι α //β . 

13. ∆ίνεται ότι η ευθεία (ε) : Ax+By+Γ=0 µε Α2Β ≠≠≠≠  εφάπτεται σε δύο 

ίσους κύκλους µε κέντρα τα σηµεία Κ(4, 0) και Λ(0, 2). 

 α) Να δειχθεί ότι 2Α+Β+Γ=0. 

 β) Να δειχθεί ότι η ευθεία (ε) διέρχεται από σταθερό σηµείο. 

14. Να βρεθεί η εξίσωση της ευθείας που διέρχεται από το σηµείο Κ(1, 2) και 

απέχει από το σηµείο Λ(2, -1) απόσταση ίση µε 1. 

15. ∆ίνονται οι παράλληλες ευθείες ε1 : 4x-3y=5 και ε2 : λx+(2-λ)y=30. 

 α) Να βρεθεί το ℜℜℜℜ∈∈∈∈λ . 

 β) Να βρεθεί η απόσταση των ε1 και ε2. 

16. Έστω ο κύκλος C : x2+y2=41 και το σηµείο του Α(5, 4). Να βρεθεί το 

ℜℜℜℜ∈∈∈∈λ  ώστε το σηµείο Μ(λ, 2-λ) να απέχει από την εφαπτόµενη του 

κύκλου στο σηµείο Α απόσταση ίση µε την ακτίνα του κύκλου. 

17. ∆ίνεται η εξίσωση ℜℜℜℜ∈∈∈∈====−−−−++++++++−−−−−−−−++++++++ λ,0)2ψx(λ4ψx3ψx 22 . 

 α) Να δειχθεί ότι παριστάνει κύκλο για κάθε ℜℜℜℜ∈∈∈∈λ . 

 β)  Να δειχθεί ότι οι κύκλοι της οικογένειας διέρχονται από δύο σταθερά 

σηµεία.       

 γ)  Να βρεθεί ο γεωµετρικός τόπος των κέντρων των κύκλων. 

18. ∆ίνεται η παραβολή C : px2y2 ====  και δύο χορδές της ΟΒ, ΟΓ τέτοιες 

ώστε ΒΟΓ=900. Να δειχθεί ότι η ευθεία ΒΓ διέρχεται από σταθερό 

σηµείο. 

19. ∆ίνεται η παραβολή y2=4x και έστω Μ(x0, y0) σηµείο της µε θετική 

τεταγµένη. Εάν Α είναι η προβολή του Μ στην διευθετούσα και το τρίγωνο 

ΜΑΕ όπου Ε η εστία της έχει εµβαδόν 2 τ.µ. να βρεθεί το σηµείο Μ. 

20. Σε ορθογώνιο σύστηµα συντεταγµένων θεωρούµε τα διανύσµατα ΟΑ  και 

ΟΒ  τέτοια ώστε 2ΟΑ ==== , 2ΟΒ ==== , ΑΟy=45ο και ΒΟy=30ο. Να 

εξετασθεί εάν το σηµείο Μ µε ΟΒΟΑΟΜ ++++====  ανήκει στον άξονα y’y. 


