
ΘΕΜΑ 4 

Στο ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) φζρουμε τισ διαμζςουσ ΒΔ και ΓΕ. Μία ευθεία ε 

παράλληλη ςτη βάςη ΒΓ τζμνει τισ πλευρζσ ΑΒ και ΑΓ ςτα Ζ και Η αντίςτοιχα και τισ 

διαμζςουσ ΒΔ και ΓΕ ςτα ςημεία Θ και Κ αντίςτοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΒΖ=ΓΗ.                                         (Μονάδεσ 8) 

β) τα τρίγωνα ΖΒΘ και ΗΚΓ είναι ίςα.     (Μονάδεσ 9) 

γ) ΖΚ=ΗΘ .        (Μονάδεσ 8) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Θεωροφμε κφκλο κζντρου Ο και εξωτερικό ςημείο του Ρ . Από το Ρ φζρνουμε τα 

εφαπτόμενα τμήμα ΡΑ και ΡΒ. Η διακεντρική ευθεία ΡΟ τζμνει τον κφκλο ςτο 

ςημείο Λ. Η εφαπτόμενη του κφκλου ςτο Λ τζμνει τα ΡΑ και ΡΒ ςτα ςημεία Γ και Δ 

αντίςτοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΡΓΔ είναι ιςοςκελζσ.     (Μονάδεσ 10) 

β) ΓΑ= ΔΒ.        (Μονάδεσ 8) 

γ) η περίμετροσ του τριγώνου ΡΓΔ είναι ίςη με ΡΑ+ ΡΒ.   (Μονάδεσ 7) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με ΑΒ = ΑΔ και ΓΒ = ΓΔ. Αν Ε το ςημείο τομήσ των 

προεκτάςεων των ΒΑ και ΓΔ και Ζ το ςημείο τομήσ των προεκτάςεων των ΔΑ και ΓΒ 

να αποδείξετε ότι: 

α) Η ΓΑ είναι διχοτόμοσ τησ γωνίασ ΒΓΔ.     (Μονάδεσ 7) 

β) ΓΖ = ΓΕ                                                 (Μονάδεσ 9) 

γ) ΕΖ // ΒΔ                                                 (Μονάδεσ 9) 

 

 
 
 
 



ΘΕΜΑ 4 

Θεωροφμε κφκλο κζντρου Ο, με διάμετρο ΒΓ. Από ςημείο Α του κφκλου φζρουμε 

την  εφαπτομζνη (ε) του περιγεγραμμζνου κφκλου του τριγϊνου 


 .  

Από τα ςημεία Β και Γ φζρουμε τα τμήματα ΒΔ και ΓΕ κάθετα ςτην ευθεία (ε). 

α) Να αποδείξετε ότι ΒΑ και ΓΑ είναι διχοτόμοι των γωνιϊν 


  και 


  

αντίςτοιχα.           (Μονάδεσ 8) 

β) Αν ΑΖ είναι φψοσ του τριγϊνου 


 , να αποδείξετε ότι  .   

          (Μονάδεσ 8) 

γ) Να αποδείξετε ότι  .     (Μονάδεσ 9)  

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ, η διχοτόμοσ του ΑΔ και ευθεία (ε) παράλληλη από 

το Β προσ την ΑΓ. Από το μζςο Μ τησ ΒΓ φζρουμε ευθεία παράλληλη ςτην ΑΔ η 

οποία τζμνει την ΑΓ ςτο ςημείο Ζ, την ευθεία (ε) ςτο ςημείο Λ και την προζκταςη 

τησ ΒΑ ςτο ςημείο Ε.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΑΕΖ και ΒΛΕ είναι ιςοςκελή.     (Μονάδεσ 8) 

β) ΒΛ =ΓΖ .         (Μονάδεσ 9) 

γ) ΑΕ=ΑΓ-ΒΛ.        (Μονάδεσ 8) 

 

 

 

 
 



ΘΕΜΑ 4 

Στο παρακάτω ςχήμα φαίνονται οι θζςεισ ςτο χάρτη πζντε χωριών Α, Β, Γ, Δ και Ε 

και οι δρόμοι που τα ςυνδζουν. Το χωριό Ε ιςαπζχει από τα χωριά Β, Γ και επίςησ 

από τα χωριά Α και Δ. 

α)  Να  αποδείξετε ότι:  

i. η απόςταςη των χωριών Α και Β είναι ίςη με την απόςταςη των χωριών Γ και 

Δ.         (Μονάδεσ 5) 

ii. αν οι δρόμοι  ΑΒ και  ΓΔ  ζχουν  δυνατότητα να  προεκταθοφν, να αποδείξετε 

ότι αποκλείεται να ςυναντηθοφν.     (Μονάδεσ 5)   

iii. τα χωριά Β και Γ ιςαπζχουν από τον δρόμο ΑΔ.   (Μονάδεσ 8) 

β) Να προςδιορίςετε γεωμετρικά το ςημείο του δρόμου ΑΓ που ιςαπζχει από τα 

χωριά Α και Δ.        (Μονάδεσ 7) 

    

     

 

 

 

 

 

 

 




