
ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ  με , το ύψος του ΑΔ και σημείο 

Ε στην ΔΓ ώστε ΔΕ=ΒΔ. Το σημείο Ζ είναι η προβολή του Γ στην ΑΕ.   

α) Να αποδείξετε ότι:  

i. Το τρίγωνο ΑΒΕ είναι ισοσκελές.     (Μονάδες 6) 

ii. οˆΓΑΕ 10= .           (Μονάδες 10) 

β)  Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΖΓΕ.     (Μονάδες 9) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δφο κφκλοι (Ο, ρ1), (Κ,ρ2) εφάπτονται εξωτερικά ςτο Ν.  Μια ευθεία (ε) εφάπτεται 

ςτουσ δφο κφκλουσ ςτα ςημεία Α, Β αντίςτοιχα. Η κοινή εφαπτομζνη των κφκλων 

ςτο Ν τζμνει την (ε) ςτο Μ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α)   Το Μ είναι μζςον του ΑΒ.                                                                            (Μονάδεσ 7) 

β)   0ˆΟΜΚ 90                                                                                                       (Μονάδεσ 9) 

γ)     0ˆΑΝΒ 90                                                                                                       (Μονάδεσ 9) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ. Φζρουμε τη διχοτόμο του ΑΚ και ςε τυχαίο ςημείο 

τησ Ε φζρουμε ευθεία κάθετη ςτη διχοτόμο ΑΚ, η οποία τζμνει τισ ΑΒ και ΑΓ ςτα 

ςημεία Ζ και Δ αντίςτοιχα και την προζκταςη τησ ΓΒ ςτο ςημείο Η.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) 
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 .                   (Μονάδεσ 7) 

β) ΖΚ = ΚΔ.                                 (Μονάδεσ 8) 

γ) 
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 .                         (Μονάδεσ 10) 

 

 
 
 
 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ιςόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και ςτην προζκταςη τησ ΓΒ (προσ το Β) θεωροφμε 

ςημείο Δ τζτοιο ώςτε ΒΔ = ΒΓ, ενώ ςτην προζκταςη τησ ΒΓ (προσ το Γ) θεωροφμε 

ςημείο Ε τζτοιο ώςτε ΓΕ = ΒΓ. Φζρουμε την κάθετη ςτην ΕΔ ςτο ςημείο Ε, η οποία 

τζμνει την προζκταςη τησ ΔΑ ςτο Ζ. 

α) Να υπολογίςετε τισ γωνίεσ των τριγώνων ΓΑΕ και ΒΔΑ.   (Μονάδεσ 8) 

β) Να αποδείξετε ότι η ΓΖ είναι μεςοκάθετοσ του ΑΕ.   (Μονάδεσ 12) 

γ) Να αποδείξετε ότι ΑΒ//ΓΖ.       (Μονάδεσ 5) 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Δίνεται ιςόπλευρο τρίγωνο ΑΒΓ και το φψοσ του ΓΕ. Στην προζκταςη τησ ΓΒ (προσ το 

Β) θεωροφμε ςημείο Δ τζτοιο ϊςτε ΒΔ = 
2


. Αν η ευθεία ΔΕ τζμνει την ΑΓ ςτο Ζ και 

ΖΘ // ΒΓ: 

α) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΒΔΕ είναι ιςοςκελζσ και το τρίγωνο ΑΘΖ είναι 

ιςόπλευρο.        (Μονάδεσ 10) 

β) Να υπολογίςετε τισ γωνίεσ του τριγϊνου ΘΕΖ.    (Μονάδεσ 5) 

γ) Να αποδείξετε ότι ΑΕ = 2 ΘΖ.     (Μονάδεσ 5) 

δ) Να αποδείξετε ότι 3ΑΒ = 4ΘΒ.       (Μονάδεσ 5) 

 

 



ΘΕΜΑ 4 

Ζςτω ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και Μ το μζςο τησ ΒΓ. Φζρουμε ΓΔ ΒΓ με 

ΓΔ=ΑΒ ( Α,Δ εκατζρωθεν τησ ΒΓ ).  

Nα αποδείξετε ότι: 

α) ΑΜ // ΓΔ         (Μονάδεσ 6) 

β) η ΑΔ είναι διχοτόμοσ τησ γωνίασ ˆ .     (Μονάδεσ 7)  

γ) 
ˆ
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           (Μονάδεσ 7) 

δ) ΑΔ < 2 ΑΒ         (Μονάδεσ 5) 

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 




