
ΘΕΜΑ 2 

Από εξωτερικό σημείο Σ κύκλου (Κ, ρ) θεωρούμε τις τέμνουσες ΣΑΒ και ΣΓΔ του 

κύκλου για τις οποίες ισχύει ΣΒ=ΣΔ. Τα ΚΛ και ΚΜ είναι τα αποστήματα των χορδών 

ΑΒ και ΓΔ του κύκλου αντίστοιχα. 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. τα τρίγωνα ΚΒΣ και ΚΔΣ είναι ίσα.                (Μονάδες 10) 

ii. ΚΛ=ΚΜ.       (Μονάδες 10) 

β) Να αιτιολογήσετε γιατί οι χορδές ΑΒ και ΓΔ είναι ίσες.  (Μονάδες 5) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ) και οι διχοτόμοι του ΒΔ και ΓΕ.  Αν 

ΒΓ⊥ΕΗ  και ΒΓ⊥∆Ζ , να αποδείξετε ότι:                                                                                                            

α) Τα τρίγωνα ΒΓΔ και ΓΒΕ  είναι ίσα.          (Μονάδες 13)   

β) ΕΗ = ΔΖ.                                                                  (Μονάδες 12) 



ΘΕΜΑ 2ο 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και τα ύψη του ΒΔ και ΓΕ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΒΔΓ και ΓΕΒ είναι ίσα.                                       (Μονάδες 15) 

β) ΑΔ=ΑΕ        (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και το μέσο Μ της βάσης του ΒΓ. 

Φέρουμε τις αποστάσεις ΜΚ και ΜΛ του σημείου Μ από τις ίσες πλευρές του 

τριγώνου ΑΒΓ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΜΚ=ΜΛ.        (Μονάδες 13) 

β) Η ΑΜ είναι διχοτόμος της γωνίας ΚΜΛ.    (Μονάδες 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Από το μέσο Μ της ΒΓ φέρουμε τα 

κάθετα τμήματα ΜΔ και ΜΕ στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι 

α) ΜΔ=ΜΕ       (Μονάδες 12) 

β) το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές    (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Φέρουμε, εκτός του τριγώνου, τις 

ημιευθείες Αx και Αy  τέτοιες ώστε Αx⊥ΑΒ και Αy⊥ΑΓ. Στις Αx και Αy θεωρούμε τα 

σημεία Δ και Ε αντίστοιχα,  ώστε ΑΔ=ΑΕ. 

α) Να αποδείξετε ότι ΒΔ=ΓΕ.      (Μονάδες 12) 

β) Αν Μ και Ν είναι τα μέσα των τμημάτων ΒΔ και ΓΕ αντίστοιχα , να αποδείξετε ότι 

το τρίγωνο ΑΜΝ είναι ισοσκελές.     (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω δυο ισοσκελή τρίγωνα ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Α’Β’Γ’ (Α’Β’=Α’Γ’) .  

α) Να αποδείξετε ότι: αν ισχύει ''ΒΑ=ΑΒ  και 
ΛΛ

Α=Α ' , τότε τα τρίγωνα ΑΒΓ και 

Α’Β’Γ’ είναι ίσα.         (Μονάδες 13) 

β) Να αποδείξετε ότι: αν ισχύει ''ΓΑ=ΑΓ  και 
ΛΛ

Β=Β ' , τότε τα τρίγωνα ΑΒΓ και 

Α’Β’Γ’ είναι ίσα.         (Μονάδες 12) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ και τα ύψη του ΒΔ και ΓΕ που αντιστοιχούν στις πλευρές του 

ΑΓ και ΑΒ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι : 

α) Αν το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΒ=ΑΓ, τότε  τα ύψη ΒΔ και ΓΕ είναι ίσα.  

(Μονάδες 12)  

β) Αν τα ύψη ΒΔ και ΓΕ είναι ίσα, τότε το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές με ΑΓ=ΑΒ. 

(Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Σε οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ προεκτείνουμε τη διάμεσο ΑΜ (προς το Μ) κατά ίσο 

τμήμα ΜΔ.   

Να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΑΒΜ και ΜΓΔ είναι ίσα.                                (Μονάδες 12) 

β) Τα σημεία Α και Δ ισαπέχουν από την πλευρά ΒΓ.         (Μονάδες 13) 



ΘΕΜΑ 2ο 

Θωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και σημεία Δ και Ε στην ευθεία ΒΓ τέτοια, 

ώστε ΒΔ=ΓΕ.  Έστω ότι   και . 

α) Να αποδείξετε ότι: 

i. ΒΖ=ΓΗ.        (Μονάδες 10) 

ii. Το τρίγωνο ΑΖΗ είναι ισοσκελές.    (Μονάδες 7) 

β) Αν 	 50 , να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΖΗ. (Μονάδες 8) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( = 90 ) και η διχοτόμος της γωνίας του , η 

οποία τέμνει την πλευρά ΑΒ στο Δ. Από το Δ φέρουμε ⊥ . 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΑΓΔ και ΔΓΕ είναι ίσα.                                   (Μονάδες 13) 

β) Η ευθεία ΓΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΑΕ.       (Μονάδες 12) 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Οι μεσοκάθετες ευθείες των ίσων 

πλευρών του τέμνονται στο Μ και προεκτεινόμενες τέμνουν τη βάση ΒΓ στα Ζ και Η.  

α) Να συγκρίνετε τα τρίγωνα ΔΒΗ και ΕΖΓ.                                  (Μονάδες 15) 

β) Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΜΖΗ είναι ισοσκελές.          (Μονάδες 10) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Αν για το ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) του σχήματος ισχύουν   ̂   ̂ και  ̂   ̂, 

να γράψετε μια απόδειξη για καθέναν  από τους ακόλουθους ισχυρισμούς: 

α) Τα τρίγωνα ΑΕΒ και ΑΕΓ είναι ίσα.                    (Μονάδες 8) 

β) Το τρίγωνο ΓΕΒ είναι ισοσκελές.   (Μονάδες 8) 

γ) Η ευθεία ΑΔ είναι μεσοκάθετος του τμήματος ΒΓ.    (Μονάδες 9) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και Κ εσωτερικό σημείο του τριγώνου τέτοιο 

ώστε ΚΒ=ΚΓ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΒΑΚ και ΚΑΓ είναι ίσα.                                          (Μονάδες 12)  

β) Η ΑΚ είναι διχοτόμος της γωνίας    ̂.                                   (Μονάδες 6) 

γ) Η προέκταση της ΑΚ διχοτομεί τη γωνία    ̂ του τριγώνου ΒΚΓ.  

                                                                                                             (Μονάδες 7) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) . Στην προέκταση της πλευράς ΒΓ και προς 

τα δυο της άκρα, θεωρούμε σημεία Δ και Ε αντίστοιχα έτσι ώστε ΒΔ= ΓΕ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α)    ̂      ̂                                                                             (Μονάδες 6)  

β) Τα τρίγωνα ΑΒΔ και ΑΓΕ είναι ίσα.                                  (Μονάδες 12) 

γ) Η διάμεσος ΑΜ του τριγώνου ΑΒΓ είναι και διάμεσος του τριγώνου ΑΔΕ.                                   

(Μονάδες 7) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Στισ προεκτάςεισ των πλευρών ΒΑ και ΓΑ τριγώνου ΑΒΓ παίρνουμε τα τμήματα 

ΑΔ=ΑΒ και ΑΕ=ΑΓ.  

Να αποδείξετε ότι  

α) Τα τρίγωνα ΑΒΓ και ΑΔΕ είναι ίςα.   (Μονάδεσ 12) 

β)   Η προζκταςη τησ διαμζςου ΑΜ προσ το μζροσ τησ κορυφήσ Α διχοτομεί την 

πλευρά ΕΔ του τριγώνου ΔΑΕ.     (Μονάδεσ 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Θεωροφμε ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και ςημείο Μ εςωτερικό του τριγώνου, 

τζτοιο ώςτε ΜΒ=ΜΓ. Να αποδείξετε ότι: 

α) Τα τρίγωνα ΑΜΒ και ΑΜΓ είναι ίςα.         (Μονάδεσ 12) 

β) Η ευθεία ΑΜ διχοτομεί τη γωνία .     (Μονάδεσ 13) 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και ςτισ ίςεσ πλευρζσ ΑΒ,ΑΓ παίρνουμε αντίςτοιχα 

τμήματα ΑΔ=
3

1
ΑΒ και ΑΕ=

3

1
 ΑΓ.  Αν Μ είναι το μζςο τησ ΒΓ, να αποδείξετε ότι: 

α) τα τμήματα ΒΔ και ΓΕ είναι ίςα.                                                                                         (Μονάδεσ 5) 

β) τα τρίγωνα ΒΔΜ και ΜΕΓ είναι ίςα.                                                                                (Μονάδεσ 10) 

γ) το τρίγωνο ΔΕΜ είναι ιςοςκελζσ.                                                                                    (Μονάδεσ 10)     

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ιςοςκελζσ τρίγωνο ΚΑΒ (ΚΑ=ΚΒ) και ΚΓ διχοτόμοσ τησ γωνίασ K̂ .  Στην προζκταςη τησ ΒΑ  

(προσ το Α) παίρνουμε ςημείο Λ και ςτην προζκταςη τησ ΑΒ (προσ το Β) παίρνουμε ςημείο Μ, 

ζτςι ώςτε ΑΛ=ΒΜ. Να αποδείξετε ότι: 

α) το τρίγωνο ΚΛΜ είναι ιςοςκελζσ                                                                                     (Μονάδεσ 12) 

β) η ΚΓ είναι διάμεςοσ του τριγώνου ΚΛΜ                                                                         (Μονάδεσ 13)     

 

 



 

ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τετράπλευρο ΑΒΓΔ με ΒA=ΒΓ και ΔA=ΔΓ.  Οι διαγώνιοι ΑΓ, ΒΔ του τετραπλεφρου είναι ίςεσ 

και τζμνονται κάθετα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Η ΒΔ είναι διχοτόμοσ των γωνιών Β και Δ του τετραπλεφρου ΑΒΓΔ.   (Μονάδεσ 12) 

β) Η ΒΔ είναι μεςοκάθετοσ του τμήματοσ ΑΓ.             (Μονάδεσ 13) 

 

 



 

 

ΘΕΜΑ  2 

Δίνεται γωνία xOy και η διχοτόμοσ τησ Οδ. Θεωροφμε ςημείο Μ τησ Οδ και ςημεία Α 

και Β ςτισ ημιευθείεσ Οx και Oy αντίςτοιχα, τζτοια ώςτε ΟΑ=ΟΒ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) MA=MB.                                                                   (Μονάδεσ 15) 

β) Η Οδ είναι διχοτόμοσ τησ γωνίασ ˆAMB .             (Μονάδεσ 10) 

 

 
 
 



ΘΕΜΑ 2 

Αν Α Ο̂ Β=Β Ο̂ Γ=Γ Ο̂ Δ και ΟΑ=ΟΒ=ΟΓ=ΟΔ, να αποδείξετε ότι: 

α)  ΑΓ=ΒΔ .                                                                               (Μονάδες 10) 

β) το Μ είναι μζσον της ΒΔ, όπου Μ το σημείο τομής των τμημάτων ΟΓ και ΒΔ.  

(Μονάδες 15) 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Στις προεκτάσεις των πλευρών ΒΑ και ΓΑ 

(προς το Α) θεωρούμε τα σημεία Ε και Δ αντίστοιχα τέτοια ώστε ΑΔ = ΑΕ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΒΕ = ΓΔ                             (Μονάδες 6) 

β) ΒΔ = ΓΕ                             (Μονάδες 10) 

γ) ˆ ˆ∆ΒΓ = ΕΓΒ                  (Μονάδες 9) 

 

 

 

 

 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και ΜΔ, ΝΕ οι μεσοκάθετοι των πλευρών του ΑΒ, ΑΓ αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) Αν ΜΔ = ΝΕ τότε το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές.   (Μονάδες 12) 

β) Αν ΑΒ = ΑΓ τότε ΜΔ = ΝΕ         (Μονάδες 13) 

 

  



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και από σημείο Μ της πλευράς ΒΓ φέρουμε τα κάθετα τμήματα 

ΜΔ και ΜΕ στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Αν ΜΔ = ΜΕ, τότε τα τρίγωνα ΑΜΔ και ΑΜΕ είναι ίσα.    (Μονάδες 13) 

β) Αν ΑΒ = ΑΓ και Μ μέσο του ΒΓ, τότε ΜΔ = ΜΕ.    (Μονάδες 12) 

 

  



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Στην προέκταση της ΒΓ (προς το Γ) 

θεωρούμε σημείο Δ και στην προέκταση της ΓΒ (προς το Β) θεωρούμε σημείο Ε έτσι 

ώστε ΓΔ = ΒΕ. Από το Δ φέρουμε ΔΗ κάθετη στην ευθεία ΑΓ και από το Ε φέρουμε ΕΖ 

κάθετη στην ευθεία ΑΒ.  

Να αποδείξετε ότι:  

α) ΑΔ = ΑΕ         (Μονάδες 12)  

β) ΕΖ = ΔΗ         (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και Ε το μέσο της διαμέσου του ΑΜ. Αν ΒΓ = 2 ΒΕ να αποδείξετε 

ότι: 

α) ΓΜΕ=ΒΕΑ

∧∧

        (Μονάδες 12) 

β) ΑΒ = ΕΓ .        (Μονάδες 13) 

 

 

  



ΘΕΜΑ 2 

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ) και τις διαμέσους του ΒΚ και ΓΛ, οι 

οποίοι τέμνονται στο σημείο Θ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α) Οι διάμεσοι ΒΚ και ΓΛ είναι ίσες.                         (Μονάδες 12)                                      

β)  Τα τρίγωνα ΑΒΘ και ΑΓΘ είναι ίσα            (Μονάδες 13) 

 

 
 
 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνονται τα τμήματα  ΑΓ=ΒΔ που τέμνονται στο σημείο Ο έτσι ώστε ΟΑ=ΟΒ, και τα 

σημεία Η και Ζ στα τμήματα ΑΓ και ΒΔ αντίστοιχα, έτσι ώστε ΟΗ=ΟΖ.  

Να αποδείξετε ότι: 

α)  Οι γωνίες 
Λ

Α∆Ο  και 
Λ

ΒΓΟ  είναι ίσες.      (Μονάδες 12) 

β)  ΑΖ=ΒΗ .         (Μονάδες 13) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Έστω κύκλος με κέντρο Ο και ακτίνα ρ. Θεωρούμε διάμετρο ΑΒ και τυχαίο σημείο Γ 

του κύκλου. Αν ΑΕ κάθετο στην ΟΓ και ΓΔ κάθετο στην ΑΟ να αποδείξετε ότι: 

α) Το τρίγωνο 
∆

∆ΟΕ  είναι ισοσκελές.       (Μονάδες 13) 

β) Η ΟΖ διχοτομεί τη γωνία 
Λ

ΑΟΓ  και προεκτεινόμενη διέρχεται από το μέσο του 

τόξου ΑΓ.          (Μονάδες 12) 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ=ΑΓ). Στα σημεία Β και Γ της ΒΓ φέρουμε προς το 

ίδιο μέρος της ΒΓ, τα τμήματα   ΒΔ  και  ΓΕ ΒΓ  τέτοια ώστε ΒΔ=ΓΕ. Αν   Μ το 

μέσο της  ΒΓ, να αποδείξετε ότι : 

α) τα τρίγωνα ΒΔΜ  και ΓΕΜ  είναι ίσα,     (Μονάδες 12) 

β)  ΑΔ=ΑΕ.          (Μονάδες 13) 

 

 

 



ΘΕΜΑ 2 

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α=900) και η διχοτόμος του ΒΔ. Από το Δ φέρουμε 

ΔΕ⊥ΒΓ που τέμνει την προέκταση της ΑΒ (προς το Α) στο Ζ. 

Να αποδείξετε ότι: 

α) ΒΕ=ΑΒ,              (Μονάδες 12) 

β) το τρίγωνο BΓΖ είναι ισοσκελές.       (Μονάδες 13) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 




