ANAPEXAKHX AHMHTPHX

Iotopuc] €EEMEN kKot avTUMyELS Yo T UGN TOV Madnpatik®v.

Meletodvtag 10 TopeABOV Kol TOpATNPOVINS TNV otadlokn eEEMEN TV
HaONUOTIKOV amd TOVG TPOEAANVIKOVS ¥POVOUG €M GNUEPD, OOMIGTOVOLUE OTL TO
HaONUOTIKA amOoTEAECAY EVOV OTO TOVS KOPLOVG LOYAOVS OVATTUENG TOV TOAMTIGHLOV,
EVD TOVTOYPOVA KOl TO TOMTIOTIKO epBdAlov €dtve gpebiopata yioo v avamTuén
™G HOOMUOTIKNG emMOTAUNG. XNV mopeion avty ™G €£EMENG TOV  HoBNUOTIK®OV
AVTOVOKAGTOL TOGO 1 TPOOOOG TWV TOMTIGIMOV GTOVS 0TOI0VE avarTUYONKAY 0G0 Kot
01 01600 POUNCELS TOVG.

2mv gpyacia avt Ba yivel o cHvtoun Tapovsiaon g oToptkng eEEMENG
TOV HOONUOTIKOV, TOpdAANAQ HE TNV avOQOPE TOV TOATIGTIKOL LTOPRABpov GTo
omoio avtn eeAlyOnke. X ocvvéyewn yivetor pia €kBeon g and apyoiov ypovov
mpoomadelog Yo gpunveion g GUONG TOV HOOMUATIKOV OAAL Kol TOV KOPLOV
oUYYPOVOV PELUATOV TOL OCYOAOVVTOL HE OVTNV KOl TEAOG EMIKEVIPOVOLLE TO

EVOLPEPOV GTO KAVOPOTIGTIKG MO HOTIKAY.

Xovroun lotopwkn) E&EMEN tv MeOnpotik@v Kolr 10 TOATIOTIKO TOLG

vnofabpo.

To yxp6évo g 10T0piag TOV HOONUATIKOV UITOPOVUE VO TOV JLUPECOVIE G
eENG : Ilpoelinvike MoOnuotixa (€éwg to 600 n.X.), EApvika MaOnuoatike (600 w.X.
¢0g 300 m.X.)
Elinviotike, MaBOnuozira (300 t.X. éog 500 p.X.), Meoaiwvika ko1 Avaysvvnoioxd,
Moabnuozire (1200 u.X. éog 1700 w.X.), Zoyypova Moabnuotike ( 1700 u.X. émg

ONUEPQ).

IHpoeiinvika MaOnuatikd

Otv mpwtdyovor Aol ocOueova pe Kamoleg ovyypoveg peiéteg (Wilder,
Clawson) &yet amoderybel Ot1 elyav avamtdcel v évvolo g pétpnong (pe khaoid)
Kol ¢ aviwotoyioc, evad 100.000 ypdvia mpwv elyav YPNGULOTOMGEL KATOLEG

podnpatikés AéEelg. Or kvvnyol — tpogocvirékteg (70.000-20.000 ypdvior mpv)



EVOEYOUEVMS VO KATOAGPavaY TNV oA TpoOchect, Tov TOALUTAOCIOCUO KOl TNV
aQoipeoT , VO TO poipacua g Tpoeng oclyvel 6Tt umopel vo KAtovooHoav Ko T
dwaipeon.

Ot AvydzTior Ntov 0 TPMOTOG A0S TOL OCYOANONKE pe TNV paOnpoTikn
emotiun. Ot yvdoEg OV KOTElYOV NMTOV AmOPPolo TNG ovoyKoldTNToG ETIAVLGNG
mpofAnudtomv mov oxetilovtay He TIC YEWPYIKEG TOVS KAAMEPYELEG KOTA UNKOG TOV
motopov Neihov. Ov meplocoOteEpE YVAOGOES HOG 0€ OTL a@opd To AlyumTioKd
poOnpatiKd, tpoépyoviatl and dvo SAcN IOV TATVPOLS, TOV TATVPO TOL Rhind moOL
ypovoroyeitan mepimov 10 1650 . X. Kot Tov Tambpov g Mdcyoc mov ypovoroyeitan
petacd 2000m.X ko 1800 m.X. Amd avtovg ¢aivetor 0Tt ot AydmTior KoTeiyov
aEOAOYEG YVOOELS KOODG 0GYOLOVVTOV LE CLUYKEKPIUEVEC TEPUTTMOOCELS APLOUNTIKDV
npofAnudtev (vmoAoylopdg Oykwv, emilvorn eElodcewV K.0.) Yopic ®oTOGO va
eaiverol 6Tt eiyov avantiéet yevikég pebddovg enilvong mpofAnudTmy.

Ta 1010 Tepimov oyvoLV KAl Yo TOVg apyaiovs Bapvidviovg, yvoctoig yia
TIC UEYOAEC UNYOVIKEG KOTOOKELEG TOVLGC, MOV OVERTLEAY TO HoONUATIKG AOY®
AVOYK®OV TOL  TPOEKLYOV OmO TN GULYKEKPWEVN  €VACYOANGT TOLG.  XTOVG
BopuAidviovg amodidetor kot o eEnviadikd cHotua apibunong 1o omoio péypt ko
oNUEPQ XPNOLOTOLEITAL GE d1APOPOLS TopElg, Ommg N pnétpnon tov xpovov. Emiong
elyav ovvta&el mOAAOVG TIVOKEG Y10. TOAAATAAGIAGUO, E€VPECT TETPAYDOV®OV KoL
TETPAYOVIKOV PV, EVO ElYav Kol YvOon €W0IKOV tepumtacewv tov [TuBayopeiov
Be@pnLLOTOG, KOl YEVIKOTEPO £PTOCAY GE UEYOADTEPO HOOMUOTIKO €MiMEdO Omd TOVG
oLYYPOovolG Tovg Atyvmtiovg.

AALot Aot Tov acyoAnOnkav avtv v TEPiodo e Tov Eva 1 Tov GAA0 TpOTO
pe to podnuatikd rav ot Kwélot, ot Ivooi, ot @oivikeg, ko ot Kpnreg g Mivotkng
nePLodov. Ot HoBNUOTIKES YVOCES OA®V OVTAOV TOV AUDV KOTO TV TPOEAANVIKN
nePiod0 NTAV GLUVVPUCUEVES LE TN YEVIKOTEPN KOWMOVIKY|, TOAITIKOOIKOVOULIKY KOl
TOMTIOTIKT] OVATTLEN TOVLG, KOU OVGLUCTIKG TPOKELTOL YL GLAAOYY EUTEPIKAOV
HeBOOWV avayKaimy yuo TNV ekTéAeon EpymV Kot dtadikacstdv mov Ba Ponbovoav ce
LTIV TNV ovVATTUED.

To yeyovdg 6Tt o1 péBodOL aVTEG TOL AVERTLEAY EUEVOV OE TPOKTIKO €MIMESO
KOl OEV OMEKTNCOV HOPON Kavovav, dniadn Bewpntikn Pdom, opeiletor kaTd KOPLO
AOyo otn doun TG Kowmvioag Tovg, Kabdg ot fabiéc Beokpatikég douég mov ioyvay,

elyav g amotélecua TV un Tepartép® eEEMEN TG KATEXOUEVTG YVADOTG.



Eiigvika MaOnyuatixa

H mopoxu tov  mponyoduevev TOMTIGUOV HE TN  GLYKEKPLUEVN
moMtikoOeoAoykn dopny  Olvel v Béom g o€ KATL VEO, KATL SLOPOPETIKO. XTO
apyoio EAAnvuco Badpo. Anpovpyndnke o véo KOW®OVIKOTOMTIKY BAcT, OTOL
AOy® tov gumopiov 1N o] pe GALOLG AooVS, KOl ETOUEVEOS KOL 1 LETAPOPE YVDOONG
&yve mo eOkoAn. H yvaoon Ppédnke kdto ond 10 mpioua opboroyiopod kot g
EMOTNUOVIKTG Bedpnone. Aev givan Toyoio to yeyovog OTL VTN 1 LETAGTPOPT GTNV
avOpdmTvN 6KEYN, EYVE A0 TOVS PIAOGOPOVG TTOL KATEXOLV TO GUVOAO TNG Yvdons. H
@uAocopio Kot To podnuatikd oy adidonacta depéva. H duvatdmta apeiofnmmong
edpatopévov Bewpnoewv, N avlpomvn ddotoon tov Bedv mov Aoatpgvovtav, M
avTmapdBeon, 1 avATTLEN TG ONUOKPATIOG KOt O YOVIHOS S10A0YOG NTaV KATOL0L 0o
TOL GUGTATIKO TNG VENG QTG ETOYNC.

Av kot TOAAES amd TIG LAONUATIKEG YVAOGELS TTOV OVAPEPOVTOL TNV YOPOVYT
aVTNG ™G vEaG TEPLOOOL, elyav avoKaAVPOEl amd TPOyEVESTEPOLS AOOVG, 1 LEYAAN
oLVEIGQPOPA TV apyoiov EAMvov oty pobnuotikn emomiun £yKewtolr oty
npocONKN g arodeilng. EykataieipOnkay ot eunelpikéc péBodot kot edparddnke n
dmoyn 6tL o1 pofnpatikéc aAndeleg mpénet vo eEdyovion pHéco omd Ho TapaywyiKy
oviloyiotikn. Topewvo pe tov  H. Eves, ot 1peig Aoyol mov Qo pmopovcav va
eENYNOOLY QTNV TN LETAGTPOPT EIVOL 1] EPEVVNTIKT GKEYT TOV PLAOGOQMV, 1) OYOTT
Tov EAMvov yuoo 1o KGALOG, 0T GaiveTon otnVy TEXVN TOVG, GTN YAVTTIKN Kol TNV
OPYLTEKTOVIKT] TOVLG, KOl 1] EMKPATOVCH TOTE OOVAOKTNTIKN QUGN TNG EAANVIKNG
KOwaviog.

O Oamig (mepi 10 600 w.X.) eivar 0 mpdTOg HAONUOTIKOC GTOV OTOio
amod100VTOL KATOEG YVWOTEG TPOTAGELS, TIG OTOIEG AMOOEIKVVEL KAVOVTOG YPNON TNG
TOPOYWYIKNG GVALOYIOTIKHGS. XUVEXICTNG KOl TPO®ONTNG aVTNG NG OKEYNG MTAV O
MMvBayépag (572-497 n.X.), o omoiog vmp&e kot WpvtNg ¢ [TvBaydpetog
PUL0c0Qiac COUP®VA LE TNV oToia 01 PLGIKOL aptBpol Kot ot Adyol Tovg Bpickovton
movtov 610 ocvumay kot to puBuilovv. To TTvBaydpelo Bedpnua ko 1 omdoeEr Tov
amoTEAOVV Giyovpa o, kot olyovpo Oyt TV HOVOOIKT, UEYOAN GLVEICEOPA TOL
[MuBaydpa oty pobnuatikny emotun. H avokdAvym apydtepo tov dppntov
apOumv KAovice 1o [TuBayodpeto copmay Kot amoTéAEsE TNV TPMOTN HEYOAN Kpion ota
OepéMa tov pobnpatikav, n omoia &vieyva Eemepdotnke mepinov ota 300 m.X. amod

tov Evdolo.



O peydrog 'EXinvag ¢ilocopoc MAdtovag (429-347 n.X.) ennpedotnke
apketd and tov [TuBaydpa kot avéntuée pia PIA0coQion GCOUP®VO LE TNV OToid TO
HaONUoTIKA avTiKeipeva etvon mpaypatikd kol Bpickovion 6 Kamolo 10eatd Paciieto,
OTOV KOGLO TOV «glvaw, ave&aptnta and 1o avlpdnvo yévos. Epyo tov pabnpatikov
etvat va avakaAoyel autég Tic  padnuatikég ovtotntes. O ITAdtwvag micteve 0TL N
HEALTN TOV HOOMUOTIKOV MTAV amopaitntn Kol LDTOYPEMTIKY Yol owTOVG Tov Ha
énpene va. kKuPepvodv TV W0avViKn moATeld, YU aVTO Kot 6TV €10000 TNG GYOANG TOL
elye avaptioel v epdon : «Mndeig ayewpéTpntog elciT®.

H peydin opmg ordhayn mov emépepe m EAAnvikn pobnpotiky okéym
edparddnke pe to «Ztoyeion tov Evkieion (mepi to 300 n.X.). o mpdTN popd ot
€m¢ T0TE amokTnOeioeg YVMOELS, Kot Oyl LOVO, OpyavdOnKay Kol TapOoVCIAcTNKAY GTO
13 BpAia mov ta araptiCovv. H mapaywyixn cvAloyiotikn améktnoe 10 «gvayyEAMO»
mes. Ta «Ztoryelo» omoteAoOV TNV  OpYOOTEPN EQOPUOYN TNG TPOYLOTIKNG
olrouotikns uedodov GOUEOVO LLE TNV OTOT0, L0 TPAYLOTEIN TPETEL VO OTOTEAEITOL
and KOTO1EG OPYKES £VVOleg Kol onAdoelg
(opiopot, artnuata, aSiopato 1 Kowég £vvoles) kot OAEG Ol ETaKOAOVOES TPOTAGELS
VO TPOKVITOVV OO OVTEC LE TNV XPNOT TaPAYWYIKY GOALOYIOTIKNG. LOYXPOVOS e
tov EvkAeidn eivar 0 Evdo&og o omoiog ivat yvwotdg yia Tig epyasciec Tov mve otnyv
yempeTpiaL.

H onuovtikr avt mepiodog yia ta pofnuotikd 6o 00cEL T GKLTAAN GE po
A eEloov yovium, v EAMnvictikr| mepiodo. Ot kataktioelg tov Meydhov
AAe&avdpov dtapopalovtal oto XEPO TOV GTPUTNY®V TOL Kot €tol 0 EAAnvikog

TOMTIoHOG cLVEXILEL VoL SLoYEETOL GE PEYAA TUNLLOTA TOL OVOTOALKOU KOGLLOV.

Elyvictika MaOnyuatixa,

H mepiodog avtn oepayiletor and ) peydin popen tov Appunon (277-212
1.X.). O Apyundng oe avtiBeon pe Tovg TPoyeEVESTEPOVS TOL e€Nyel Kol OTOKOADTTEL
TO OKEMTIKO TOV TOV OONYNOE OTIG OVOKOAVYELS TOV, KLPIwg OTO £pYyo TOL
«M£B0dog». Le avtov opeilovpe TOAEG avakKaADYELS Omwg TV TpdT HEB0do Y
TOV VTTOAOYIGHO UPaddv Kot OyKoV (LEB0dog eEAvTAnoNC), 0ALG Kol TIG GTTOLOOLES
OVOKOADWYELS OTNV UNYOVIKT KOL TNV DOPOCTOTIKN. XVYyYpovog HE TOV Apyunon
onovdaiog pabnuoTIKO eivar 0 ATorh@VIog pe TV epyacio Tov «Kovikéc Topégy,
eV GAAOL onuovtikol Katomvol padnpatikoi eivor o Ixmwapyog (mpddpopog g

TpryovoueTpiag), o Ato@avtog (Bewpeitan o «matépag e Alyefpacy), o Manmog



(Teowpetpia), o MItorepaiog (tprymvopetpio Kot mhavntikég kivioetg) Kot o Mpékiog

0TOV 07010 OPEIAeTOL 1] S1ACMOT TOV «ZTOLYEI®VY SOUUEGOV TOV GYOAOGLOV TOV.

Meoawvika kot Avaysvvyoroxd MaOnuotika

H xotdkmon g EALGdoc amd toug Popoaiovg katéotpeye tov EAAnvikd
moltiopd. H mepiodog mov axorovBel dev MpOe va mpocHicel kdtt mOAD onuavTiKd
oV &&EMEn tov podnuatikov, mopd Tic aflddoyeg mpoomdbele twv Apapwv
podnuoatikov (Bhaskara, Al Khowarismi x.d.) edwdé oty dAyefpa, kot tov
Evponaiov 6mwg o Fibonacci. Ztmv Evpomn €0kd ot 1oyvpés Beokpatikés
avtiyelg g Kabolkng ekkAnoiog oev evBdppuvay T1g Tpoomdheles yio KoTdKTn oM
yvoone. Ilpog to téhog avtg g mepliddoov Ko  PETA TNV GAmon  TNG
Kovotoaviivodmoing and tovg OBwpoavodc, moArol peremntés maipvovtag 0,TL
YEPOYPOOO UITOPOVGOV VO SGAOCOVYV KATEPLYOV TTPog TNV Avomn. Amd v GAAN
pHécm tov gumopiov TOAAEG 10€eg TV ApaPwv yia v dAyePpa petafifaotnkoy oty
ItaAio. Avtd ocuvvéfarie oty aval®TOP®OT TOV EVOLAPEPOVTOS Y10 T £PYOL TMV
apyoiov EAMvov aAld Kot yuo Tig tevikég e aiyeppoc Apdfov ctoyastdv. Mia
KOLVOUPLOL ETOYN Y10 TO LOOMNLOTIKA EEKIVOVGE.

H nepiodog mov axorovOnce yoapaktnpiletal amd 10 pHEYAAO EVOLOPEPOV Y10
mv vavowioio Kot to gumdplo. Ta poabnuatikd ypnowomomnkov vy v
OVTILETOTION TPOPANUATOV GYETIKA pe avTég Tig Opaotnprottes. O TNaMmAaiog kot o
Konépvikog Ponbnoov mpog avt v katevbuoven ordd tovtdOxpova Epepav
Khoviopd ota Ogpéda TG ekKANGiog, amodeikvoovtag Ty aonuavtotnta e I'nc. O
Viette 1Mtov o0 7mpdTOG MOL EGMYOYE OCLOTNUOTIKO OAYERPIKO cvpPfoioud
epyalouevog mhve oty Bempia eElowcemv. Ot epyacieg twv Pacioli, kot éneita tov
Cardano, Tartaglia xot Ferrari £dwcav oaAyePpikéc Adoelg oe kvPuég ko
tetaptoPdOuieg  elomoelg. MeydAn nrav kot M cvpPoAn tov Napier pe v
avaKdAvyn TV AoyopiBumv Kol TNV E€TEKTOOTN TNG LTOAOYIGTIKNG OUVAUNG TOV
podnuatikdv, aAld n onuovtiky ®Onon tov 17° Awdva d60nke and tov Kapréoio pe
v aiyepponoinomn g yeoperpiag oty onoia cuvéPaile kot o Fermat, omoiog poli
pe tov Pascal Eexivinoav v pedétn tov mOAVOTHTOV, TG 0VAALGNG OAAY Kot TNG
Bewplag apBudv. H anddeitn tov televtaiov Bswpruaros tov Fermat Tohdviie £mC

TPOGPATO TNV LoONUOTIKY KOvdTNTO.



H mepiodog avtn divel ™ B€om g katapyds ommv «npoiky mepiodo twv
LOOMUATIKOV» KOl £TELTO. GTOV «YPLGO adve ToV podnuatikdvy, o 19° aidva, Tov

ATOTEAODVV TNV EMOYT TV GUYYPOVAOV LOONUATIKOV.

2oyypova MoOnuatixa

O 18 xat 19°° cudvog amotedodv poli pe v EAANvIKA, Tig To onpovTikéc
EMOYEC TOV HoONUATIKOV. OgpeMdONKOV ONUOVTIKEG 10€€G Y1OL TOL LOOMUOTIKG Kot
gywvav omovdaieg avakaAdyelg aAld Kot avabewproelg Tadodtepmwv nemodncewy. O
18° Awdvac omotekel tov ypvod Awdva g aviivonc. To evdiopépov yuo tnv
YPNOTIKOTNTA TOV podnuatikov ovéavotov. Metd TG apywkéc epyacieg ToV
TPOTEPYOTAOV TOL ONEPOCTIKOV Aoyicpov Newton kot Leibniz oAAd kot tov
Bernoulli ™ oxvtdAn maipvouv ot Euler, Mac Laurin, kot Taylor (ceipég
ouvaptnoewv, duvapocelpéc). O Euler, o onuoavtikotepog padnuatikdg avtov Tov
awwva, oaoyoindnke pe moAlovg Topeic (tprywvouetpia, Beswpio apBuov) kot
avaKdAvye Kovovplovg (Aoyioudg petafoiav, dwapopikn yeouetpio). O Laplace
teheonolel ™ Bewpio mBovOTNTOV Kot TNV 0LPAVIO PNYOVIKY. XTd XEPLO TOV
Lagrange 1 avdivon telelomoteitan kot epappoletor otn pnyovikr. H yeopetpio
nmoipvel @bnon ond Tic peréteg tov Clairot xor Mogne, kot ot gpyoaciec Tov
D'Alembert divouv ®non oto Aoyiopd ko T dwpopikés eElomoels. I'evikd oe
aUTOV TOV a1V EYIVE UEYAAN EQOPULOYN TOV HAONUOTIKOV YVOCEOV TAVEO OTIG
GAAeC €MOTNUEG, UNYOVIKY], OOTpOVOuic, OMTIKY] K.6. AVTO TOPUKIVOVCE TOVG
LOONUOTIKOVG Y0 TTOPOy®Yn YVAOONG, YOPIG TOAAECG @opég va yiveror Kamoln
BaBvtepn katavonomn. Avtd Ba dode OTL elxe cLVERELEG TOL ETOUEVA XPOVLAL.

O 190¢ aidvag yopoktnpileTor amd oNUOVTIKES Kot KaBoploTIKES aAAAYES OTA
podnpatikd. H Bopnyavikn eravacstacn vrofonda avtn v @bnon. Avarntdccoviot
TG0 01 YVOPULOL KAAJOL TOV HOONUOTIKGOV 0ALL gp@oavifovTol Kol Kotvovplot, Omms
n dhyePpa, petd v Bewpio tov Galois. H yeopetpio petd v avakdioyn g un-
evkAeidelog yempetpiag arrdlel katevBvvon. AKOHa, n avAALGN, UE TNV EIGUYMYN
¢ Bempiog TOV PIYAdIKOV Kol TNV avATTLEN TOV GLVHBOV Kol LEPIKMDY SLOPOPIKDV
eflomoemv, Aappdavet po GAAN pLopen.

Méypt 116 apyxég avTov TOV oV To Oplo LETAED avAALONG KOl YEMUETPIOG
nrav dvceotdkpira. Ot Cauchy ko1 Weirstrass e Tic epyacieg Tovg oto 6plo Kot o
Aoyiopo, BepeldVoLY TNV avAAvoT, Tr dl1pOoPOTOLOVY amd T YemUETPio Ko OETouy

T1G BAGELS Y100 TNV apOUNTIKOTOINGT| TNG.



H avaxdioyn g Bewpiag opdadmv and toug Galois kot Abel, n avakdioyn
™G un aiyePpikng doung omd tov Hamilton kol n enéktaom otovg mivakeg amd T0
Cayley oAld kol 1 popen tov peydrov Gauss pe v amdoelln tov OepeAidoong
Osopnpatoc e dryeppoc, odncav tov KAGoo ™G dAyePpas. O omovdaioc Gauss
oLVEBaALE otV avarTuEn NG S10POPIKNG YEWUETPIAG, TG avdaAvong, e Bempiog
aplOp®V 0ALG Kol BAL®OV eMGTNUOV (0oTPpOVOULia, PUOTKY)).

INUovTiK) NTav Kol 11 ovvelceopd tov Cantor, o omoiog epndpe T Bewpio
oLVOL®V, N omoia Tav 1 Béon Tdve oty omoia yTicOnKay Ta GLYYPOVA LB LATIKE,
kot poall pe touvg Dedekind, Peano kot Weirstrass ¢0socav 1o Ogpéha tov
mpaypatikov apiBuodv. O Boole didyvel omd v AOYIKN TO TETAO TNG LETAPVOIKNG
KOl TV €VTAoGEL ot Kabopd pabnuotikd, Tpdypo 6to omoio GuVETEIVE apydTEPO KOl
o Frege.

Oume 10 Mo oNUOVTIKO EMITEVYUN — KOLVOTOUIOL TOV o1dVe, oVTOD AmOTEAEL
N avakdivoyn yopo oto 1829 g mpatng un Euvxieideing Teoperpiog. Ot
nmpoonabeieg mov elyav Eexwvnoet and 1o 150u.X and tov Khavowo Iltorepaio, yio
mv anddeiEn  tov 5% arrfuatog tov Eukkeidn, po kotéhnyov oe amotvyieg M oe
opdipata. 'Etol o Gauss, Bolyai kot Lobatchevski, aveaptnta o évag and tov
Ao, dotdmmcov v Groyn 0Tt to 5° aitnua sivar aveEapnto amd Tig vrobicelg
¢ Euxheidelog yemperpiag, kot €étor onpovpyndnkav yempetpieg yopig avtd 1o
aitmuo mov ovoupdotnkav uny Evkiciocieg yewuetpics. Apyotepa ol Klein, Cayley,
Poincare kot Beltrammi, anédei&av kot Ogpeliocav 11 andyelg tov napondve. Tn
dwk” Tov un Evkleideln yempetpio Oepeliooe kor o Riemman o omoiog ftav €vag
amd TOVG GTOLOALOTEPOVG HOONUATIKOVS OVTOV TOV cudVe, Kot 1| GLUPOAY TOV GTNV
Bewpio ohokAnpwong vinpée kabopioTik).

H dnpovpyia g un Evkleideiag yempetpiog ntav icwg o debtepog peydrog
oTaOudG petd Tovg apyoiovg EAANveg kot emépepe MOALES GUVETEIEG OTA LOOMUATIKA
,ko0c omwg avapéper o Wilder :

« amEKTNOOY (Ta PHodnuatiKg) o eAcvBepio. TOL GLVOOEVOTAY OTTO THV
wemolOnon Ot dev deoUEDOVTOY 0, OO KATOLO0 100.TO 1| ECWTEPIKO KOTUO KOl
UTOPODOE KATOL0G VO ONUIOVPYEL UAONUOTIKES EVVOLES YWPIS TOVS TEPIOPIOUOVS TTOD
EMPAILEL 0 EUTEIPIKOS KOOGS 1 O LOEOTOS KOGUOG THG OANBELO0:.

0 20"  wdvag Eexvd ko iomg cepoyilel v peténerta padnuotiky tov
e&éMén and tov Hilbert, o omoiog t6c0 pe ta 23 dAvta mpoPfAnpota mov £0gce 6To

TaykoOGo ovvédplo padnuatikdv oto Iapioct o 1900 g Pdon yia v mepartépw



e€EMEN NG paONUATIKAG emMOTUNG 0AAG 6G0 KOl HE TO €pY0 TOL «®guéhia g
yYempeTpiagy, 0mov kdvel pio agtopatikn avamtoén e Evkieideiog yeopetpiag, BEtet
TIC Baoelc piog véag a&topatikng pebddov g tomixns oliwuatikns ue@ooov. "Etct Ha
Eexwvnoel o TPOoTABE Yo OVGTNPY POPROAICTIKY Bepelmon Ohov TV
HOONUOTIKOV OAAG Kol ylo TV ovoykoldtnTo NG GULVETEWG TOV UHONUATIKOV
ASIOUOTIKOV GLGTNHATOV, ONANOT| 0Tt KéOE TVTIKO AIOUOTIKO GUOTNUO OEV TEPIEEL
avTipdoelc. Avt n tpoonddela Ba tepuatiotel adosa, to 1938, pe v amdoeln Tov
Bewpnpatog un minpdmrog and 1o Godel. Meydin obnon eniong 060nke kot amod
TNV EI60YOYN TNG £VVOL0G TOL AMEIPOL KO TIG EMEKTAGELS TOVL amd Tov Cantor kabdg
Kol TG Tortoloyiog amd Tov Poincare.

YNuepa, otV MOy NG MANPoeopiag, ot Pacikol KAGOOL TV uadnUoTIKOV
ocvveyilouv va  ovamTOGGOVTOL KOl VO OOKTOOV VEOUG VLTO-KAAS0LS Kol To
LOONUOTIKA GUVEMIKOVPOVUEVE, TAEOV KOl OO TNV EMICTHUN TOV LTOAOYIGTAOV
epapuolovior 6 OAO Kol TEPICCOTEPES EMGTNUOVIKEG TEPLOYEG OTMG TNV OlKOVoLLia,
mv Broroyia k.4. [Tap 6Aa avTd o1 TPOPANUATICHOT TOL VINPYAV OO TOVS APYOIOVG
xPOVOLS Yo To Tt elvan Ta padnpatikd, Tt tpesfedovv, Tt EEpovpe Yoo avTd Kot ylotl
Ta EEpovpe, ONAAON Yoo TNV @don TV uodnuatikay, EXOvV Yivel mo £vtovol E101Kd

HETA TIG ONUAVTIKEG EEEMEEIC MG TPOC VTNV TOVS TEAELTAIOVS OLADVEG

H ¢von tov MoOnuotik®@v

2y pokpoiovn ddpkela g eEEAMENG Tovg dev NTav GAa gvkoa. Kot Adbn
Eyvav, Kol OTEAELEG LANPYOV TOL OvOKAAVEONKaV kot dopBmnkav, aAld Kot
onuavTIKES avtiféoelg vanpEav, ol omoieg KaBOpIGOV KATA £vo PEYOAO TOGOGTO
avtVv TV Ot Vv e£EMEN TOLG. AKOUN Kot GNUEPO VTTAPYOVV AVTIOECELG GYETIKA LE
Bepedon nmuota Tov padnpatikov kabmg Kot oxeTikd pe v idta v evon, v

@0c00ia TOVG, aAAE KoL TOV TPOTO O100CKAAIOS TOVG.

IHwg gpracaus oo ouepo.

2116 omapy€G TOVG TO. Lo UATIKA ovartuyOnkay yio Ty eniAvon TPOKTIKOV
npofAnudtov dnwg n pétpnon, n apibunon, n onpovpyia nueporoyimwv Kot 1 TpnNon
OKOVOUIKOV €YYpaemv. Htav dnAadn ypnoTikhig oong opactnplotnto g omoiog
n yvoon Ppiokovtav ota yépa tov Alyov kat wyvpav. Ot [TuBaydpetot ypedvovron

™MV TPOTN TPoonabeto. va. amodobel éva @lhocopikd vrdfabpo oto podnuotikd



Bewpdvtag 0Tt T TavTo givar apBpotl. ‘Enetta and v avakdioyn g acvppeTpiog
™m¢  Oyoviov VO TETPOYOVOL HOvVOOliag TAELPAS, M @UAocogio. ot
avadlopyoVOONKE.

Ymv ovvéyela, 1 [MAatovikn Bewpia, mov eEehiybnke ommv thomn g
QUOGOPI0G OV OVOUALETOl TAUTOVIGHOS 1M PUGLOVOAGUOS, KATOYDPNOE TIG
padnuotcés évvoleg (Mopeég) oe éva 10eaTd oOUmOY KOU TOLG MO UOTIKOVG
e€epeuvnTéc aVTOV TOV EVVOLOV. XOHQOVO PE avtiv TN Beopio to pobnpotikd
avtikeipeva gtvorl mpaypotikd (0t vAkd) ko 1 dmapén tovg dev eEaptdror amd TV
yvoon pog yio avtd. Tnv droyn avt vroothpi&ay katd tov 18° kot 19° audva ot
Newton, Leibniz kat Descartes.

O ApiototéAng, pobntng tov IMAdtwva, pe T1g amdyelg Tov O6TL Ta TPAYLHOTO
OTOV (QUGIKO KOOUO &YXOUV LOPQEC OAAL OV LWAPYEL KOTOLO0G YMPOG TOL VO
EVUTLAPYOVY GUVEPOAE OTN GUOTNUATOTOINGT] TOL OPUIPETIKOV - GUUTEPUGLOTIKOD
TpOTOV GKEYMG, Kot TNV TpocHnkn g Aoyikns. H Bewpia tov Apiototéin amotelet
TOV 0ONYO Yo TNV avATTLEN €VOG GAAOL PLAOGOPIKOD KIVAUATOS TTOV avamtvyonke
tov 18° oudva kot amotéLesE TOV avTiAOYO GTOV PAGIOVAAGHO, TOV EPUAEPLGNS, TOV
omoio vroompi&av ot Berkeley, Hume, Reid kot Mill. Zopemva pe autiv v droyn
OVOKOADTTTOVUE TO. LOOMUATIKG YEYOVOTO HEGO QIO TNV EUTEIPIKT £PELVA, OKPPAOC
OT®G TO YEYOVOTO GE OMOLAONTOTE OO TIG PUOIKES EMIGTYLLES.

H petactpoen mov €pepe o Euvxheidng ot podnuotikny okéyn frov 1
petovoimon g yeopetpiog amd €va epyaieio o €va Aoykd GOGTNO OPICUAV, KOl
aSlopdrov. Ta agiopato amrotelobv dtaicOnTikd Tpoeaveic aAndeles, Kot KAVOVToS
YPNoN oVTOV TOV aSlopdtov pe v Pondewa g mopaywyikns  oviloyiotikng
eEdyovtal mpotdoelg Ko Bempnuota to omoio Kot avtd Tpopavadg 0o amotelobv
aAnBeieg. Avtd 10 povtého cvveyiler va e@apuoleTor aKOUN Kot GNUEPD, EXOVTOGC
VIOCTEL KATOL YEVIKELOT, OGS EIGOE TNV IGTOPIKY| OVOOPOLLT.

Amd tovg apyaiong EMAnve péypt tov 17° audva, 6tav o Newton kot Leibniz
avakdAvyav v Avdivon, ta podnpoatikd kwvobvtav oto 1010 oknvikd. Tote 1
LOONUOTIKN EMGTAUN AoXOANONKE KOl e TNV KivIoT KO TIG OmEPOSTEG AAAAYEG, Kot
AT 1 EVAGYOANGN VOl pev Oev GALOEE TO OKOTO TOV HOONUOTIKOV TOV TOPEUEVE
TOVTOTE 1 AVAKAALYN TG amOAVTNG aAnfglag, aAAd TNV OTTIKY TOVG, KOl ALTO ElxE
®G OMOTEAEGUO TNV TPOPOOOTNON TMV TEYVIKOV EMOTNUOV Yo TG MEYOAES
avaKoAOYELS ov emokolovOnoav. H aAnbeia mov emikaAiovvrov to pobnpotikd

mAéov dgv Ba amoTehoVGE TPOVOHO UOVO LLaG KAEIGTNHG KAoTaG oAAG B pmopovoe



va petovclobel 6e Kovmvikd ayadd, yopic dpwg va e€etdletor n Aoy Baon kot To
OepéMa ota omoia 6Aa awtd otnpiloviav. Emiong n mpdodog avtv v mepiodo,
TOve otV PAcn TOV TEPAUATIKOV HEBOOMV Kol TApUTNPNOE®Y, TOV QUOIKOV
EMGTNULOV, OVGLOCTIKG EVETELVE TNV GLAOGOQIKT OLOUAYN UETAED POCIOVOAMOTMOV Kot
EUTEIPLOTAV, TIG OLUPOPETIKEG AMOYELS TOV OTOIWV TPOCTAONCE VO EVOTOGEL GTO
téloc Tov 18" audva o Kant.

H avakdioyn oume e un Evkieidelag yeopetpiag tov 19° awdva £dmoe
A xatevBuvon oto padnpotikd. O Lobatchevski, o Bolyai, kot o Riemman édei&av
OTL T0. apyIKE oEDHOTO EVOG GLOTNUOTOS, OKOUN Kol €dv dgv MTav dloucOnTikd
aAn0n|, odnyovoav ce £va cuvemég cuotnua. Topa ma N aAndela Tov podnuaTiK®Y
elye moAlég Oyelc. H avaykn mAéov yio pio o 1KOVOTOmTIKY Opdpemon Tmv
Oeperiov tov podnuatikdv, Kot 1 avaykn omeSdpmnong omd To «OEGUO» TNG
Eviideideiag yeopetpiag, pdvtale emTokTIK.

Avtd frav mov pocmdOnoav ot pabnuatikoi tov 19% adva, kadmbg d60nKe
TO £VOLGLO Y10 L0 EVOOCKOTNON OYETIKA e Ta BEUEMA TOVG KO £TOL ovOTTOYONKOV
TPl PUCIKEG OLOPOPETIKEG PIAOGOPIKEG OYOAEG Yol TNV EMAVAIIATUTMOCT TMOV

Beperiov TOV LoONUOTIKOV.

2Vyypoves priocopikés mpooeyyioels

O Khookég Bempieg yioo v @UOT TS HOONUATIKNG YVOONE, Ol OTOieg Yo
LEYOAO YPOVIKO SLAGTNHO SLOOPALOVTOV TIG SLUPOPETIKES GKEWYELS Y10 TV GUOT TOV
pobnpotikov frav — kot eivor — o Aoyikicuos, o DPopuaiicuos, Kol o
Ivroviciovicuds.

YOppova pe tov AoyKIGHO, TO HOOMUOTIKG amoTEAOVV évav KAAOO TNg
Aoy Ko OAeg ot podnuotikég évvoleg Ba mpénet va dtoutvmwBodv pe v Pondeia
AOYIKOV €VVOLDV KOODS Kot OAEG O1 TPOTAGELS TOV LOOMUATIK®OV Vo amodetyBolv pe
v Bonbewd e. H oyoAn avt) ompiybnke otig epyaocieg twv Cantor, Dedekind kot
Weirstrass kot 6TV Kawvovpila £vvolo Tov arnelpocsuvormv. Kbplotl ekmpdommotl avtig
¢ Bewpiag eivar ot Russel, Fregge kot Whitehead.

O Doppoariopdg givar eketvo to doypa mov BepelmOnie and tov Hilbert kot
ovolaoTikd PAEmel To padnuatikd cav Eva emdéglo oynuotiopnd cvuBorwv  yopic
gpunveiol TOL VIWOKOVOLV GE OPIGUEVOVG KOVOVEG TNV TLTIKN YA®OGGH. Avtd Ta
SLUPOAIKA cuoTpaTe PUTOPOVV Vo @aprolovial Kot oto euotkd mpofAnuata. To

npoypappo Tov Tpaypatonoinoce o Hilbert otig apyég tov 20” awdva, umopsi vo giye
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doofo Omwg cidape amotéleoua, €0ece OU®G TIC VEEG PACEIS Yoo TNV TEPALTEP®
eEEMEN TV padnuoTIKOV.

Téhog o Ivrouicioviotég, pe 10pvtny tov Brouwer 1ioyvpilovror OtL 1O
RoONpaTiKd avtikeipeva eivor vonTikés KoTookevEG Kot 0Tt ot pafnpotikés oAndeteg
TPEMEL VO, SLATIGTOOOVV [LE KOTACKEVAOTIKEG LeBOOOVG.

AAo o cOyypova peLUOTO PIAOGOPTaG Yol To HoONUATIKG omoTeEAODV, Ol
0smpieg 10V evedpaTOL VOO Kol To AvOpomoTikd Madnpatikd. Zopeovo pe v
TPOTN 1 HoONUOTIKY oKEYTN €ivol QUOIKO ATOTEALECLUA TOV AVOPAOTIVOL YVMOGTIKOV
unyoviopod kot vrootpilel Ot To HoONUOTIKA 0EV  VILAPYOVYV VO OMOLONTOTE
TPAYUATIKY  €vvola, Tapd HOVO OTOVG  avOpOTIVOUG €YKEPAAOLG OmOL Kot
kataokevalovrat. ['a ta avOpomiotikd padnpatikd Bo avaeepbodue oty emoduevn

ToPAYPOPO

AvOpomoetikd MaoOnpatikd.

To pobnuoatikd mapodtt onjuepa amd TOLg TEPIOCGOTEPOVS Bewpolivtal o
aenNPNUEVN Kol EEKOUUEVT omd TNV TPAYULATIKOTNTA EMOTHUN ovOrTOYXONKOY OTOC
eldape Katd kuplo AOYo amd TS mPoomdbeleg TV avOPOTOV Vo KOTOVOHGOLV, vV
eEnynoovv kot va TBAcEVGOVY, GE OPKETEG TEPMTMOELS, TOV KOGUO 7OV TOLG
nepaidrel. ' Etol n mpdodog Toug GUVTEAEGTNKE GE GTEVT GYE0T UE TNV TPO0OO0 OAWMV
TOV GALOV EMOTNUOV Kol OpacTNPOTHTOV (OWKOVOUiD , QUOIKY], HNYOVIKN,
TEYVOLOYIKA EMTEVYLOTA K.4L.).

Y7o avt) v €vvola o LOONUOTIKG UTOPOVUE VO, TOVUE OTL OTOTEAOVV EVal
avOpomvo Kotaokevacuo oty wpoomdbeln  Katavonong ¢ oAnbeog. H
OVTIKELEVIKOTNTO OU®G avTnG TG oAnOetag eivar, dmmg amodeiydnke, oyeTikn Kot
e€aptator amd v Pdaon v omoia Tpopodoteitan (eumepio, dwaicOnon, amdivtn
aAnBeia). ‘Etotl tedikd avtd mov @aivetat vo mailel Tov To onuavtikd poro etvar oyt
uoévo m yvoon kabeovt| , oAAd M Owdikacio mov akolovdnOnke v va v
KOTAUKTI|GOVLLE.

H mpoondBeia, yio mopdderypa, amd T00g 0pyaiovg Tov SIMAACIUGHOD TOL
KOPov pe Kavova kat Stapnn, oev ekivinoe amnd Kamolo avaykn TpakTikn dAL amd
™V avaykn vo glvol cuveneig pe v KoopoBempio Tovg. Av Kot oAy apydtepa
amodeiydnke n advvapio Tov €yYEPNUATOS, AVTO EiYe GLVEICEEPEL TA. PLEYIOTO GTNV
avAmTLEN TNG LOONUATIKNG YVAONG, SWUECOD TV TPOSTABEIDV TOV £yvay Yo TV

amodEIEN| Tov.
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H emypovn tov [MubBayopeimv yio TV opopeid Kot TV TEAEOTNTA, Kot 1) LEXPIS
Beomoinong evacydAnomn Toug pe Tovg PLGIKovS aplBovg umopel va ovotay OTL Ogv
TPOGPEPEL TIMOTO GNUAVTIKO GTNV YPNOCIUOTNTA TNG EMMOTNUNG, OAAL GTOV GOV LOG
YVOPIGE GTOVONIEG EPAPLOYES OTMOS Yot TapAdelypa oty kpvrroypapio. Etol kot
ocvpewva pe tov Wilder:

« Ta pabBnuozixd mpocleoay amo HOVO TOVG EVVOIES GTOV AEYOUEVO TPAYUOTIKO
KOGUO , £T01 (OOTE TO TEOLO EPAPLOYDV TOVS VO, TEPLAOLUPAVEL O)1 LLOVO TO PVOIKO KOl TO
KOIVWVIKO 0ALG, KO TO TOMTIOTIKO TEPIPAALOV — ONAadN O GOVEXWDS aVEOVOUEVOS OYKOG
TV poOnuoTik@y Oewpiov mov yivetar OO UOVES TOV TUNUG. TOD TOMTIOTIKOD
EPLPALLOVTOSY,

KOl ETOUEVOC Ol aVOPOTICTIKES KOl EMOTNUOVIKES TTLUYES TOV HOONUATIKOV givor
adl0ipETEC.

ZOUQmVA e TNV GOy TOL KIVHOTOS TOV avOpOTIGTIK®OV HOONUOTIKOV ,uEe
Koprovg exppactég toug Ernest, Lakatos kot tovg Hersh kot Davis,to ponuotuca
and Vv o gival avOpdOTIVO dNUIovPYNH, opopohV dNANOY| 10£EC TOV £YOVIE GTO
VOU HOG Kol amd TV OAAN, M podnpotiky oAnbewo Omog kor or dAlec oAnbeieg
umopovv va gival AdBog kat va emdéyovior dopbmacels. Onwg ypdpest o Hersh otov
npdAoyo Tov BiAio tov “What is Mathematics Really?”:

« Amoxnpotrovrag tov IAatwvioud xar tov Popuotioud, avoayvwpilovras oe
TOVG AOYODS TOVS OTOLOVS TOVG EKOVAY VO POIVOVTOL QVTIGTOLYO. EVAOYOPOVELS, PAET@
0Tl amo ™V oKOTIA THS Qllocoplog Ta uobnuatika BGo mpémer vo. kotovonbodv wg
ovlpamvy  OpaocTPLOTHTA, EVO,  KOIVOVIKO QOIVOUEVO, UEPOS THS avOpwmivyg
KOVATOUPAS, TOL OVOTTOYONKOY 10TOPIKG KOI EYIVOY KOTOVONTG UOVO UECO. O EVO.
KOIVVIKO TAQL010.»,

Kol KOTOANYEL AEYOVTOG:

« Yrepoudvouar Tov O1ka1mdUaTOS Vo KAVODUE TO HOONUATIKG OIS TO KOVOUUE.
Lo va eiuon etkikpivig , avto 1o PiffAio ypoptnke amd ayory atovg uodnuotikois kol
EVYVWUOTOVH] TTODG ONUIODPYOVS TOVS »

Onog idape o podnpaticd £xovv po thodvota wotopio kot e&ehiybnkav poll
HE TOV TAGVATN HOG KOl TOLG avOpmdmovg tov. E&€ppacav Tig aywvieg Tovg Kot
VINPEAV CUUTOPACTATEG GTNV LALKY| Kol TVELUATIKY TPO0dO Tovg. OoMydg mdvrote
vpée 1 evpeon G OANOEWG, TNG WOVIOTIVIIG 1| TNG TPOSMPVNG. Avtiv TV
eEéppacav To d1popa PLLOGOPIKA pevpata Tov panpatikov. Ot didpopeg aineteg

etvat Ta Mpdvio Tov wepvd o wAoio mov Adyetan pobnuotikd. To og moto Apdvi Ba
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KatéBouvpe, mpoomadodv va pog To Tovv ot dldpopeg Bewpiec. Towg Tehkd onpacia,
Kol €00, va £xel poévo to tagidl, kol n ayadn tpodbeon g avedbpeong g aAndelag.

E&dAAov 6T0 Ta&idl pog I6mM¢ GLVOVTIICOVE KOvoUpLa, (yvmeTo ALAViL.
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