
ΣΥΝΑΡΤΗΣΕΙΣ 

• Μια διαδικασία µεταξύ δυο συνόλων Α και Β µε την οποία  ένα στοιχείο του Α 
αντιστοιχίζεται σε ένα και µόνο στοιχείο του Β ονοµάζεται συνάρτηση.  

• Γράφουµε τότε  
f: A→ B. Για να συµβολίσουµε µια συνάρτηση χρησιµοποιούµε τα γράµµατα f,g,h, φ , 
κτλ 

• Αν  Α⊆ℜ και Β = ℜ τότε η συνάρτηση  f  λέγεται πραγµατική συνάρτηση πραγµατικής 
µεταβλητής . 

• Αν  f  : A →ℜ  ,µια συνάρτηση x∈A   και το x αντιστοιχίζεται στο Α τότε συµβολίζουµε  
y = f (x) 

o Το y λέγεται εικόνα µέσω της f του x  ή  τιµή της f στο x 

o Το x ονοµάζεται ανεξάρτητη µεταβλητή . 

o Το y ονοµάζεται εξαρτηµένη µεταβλητή . 

Αν  f  : A →ℜ  µια συνάρτηση , επειδή κάθε  x ∈Α πρέπει να έχει µια ακριβώς τιµή στο ℜ , 
πεδίο ορισµού (Π.O.) της f ονοµάζουµε το ευρύτερο υποσύνολο του ℜ για το οποίο το f(x) 
έχει νόηµα πραγµατικού αριθµού 
 
• ( ) 2f x x= +   Πρέπει …………………⇒..................................⇒ Α = …..… 
 
 
• ( ) 2f x x= +   Πρέπει …………………⇒..................................⇒ Α = …..… 
 
 
• ( ) 6 3f x = − x   Πρέπει …………………⇒................................⇒ Α = …..… 
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  Πρέπει …………………⇒..................................⇒ Α = …..… 
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  Πρέπει ……………………………………………………⇒  

 
…………………....................................⇒ Α = ……………..… 
 
 
• ( ) 3 | |f x = − x   Πρέπει ……………………………………………………⇒  
 
…………………....................................⇒ Α = …………………….. 
 
 
 
     f(2)=................. f(0)=.................  

2 3   , x<2
( )

2x+5    , x 2
x

f x
⎧ +

= ⎨
≥⎩

   f(3)=................. f(-3)=................. 

 
 
 

Ανδρεσάκης ∆ηµήτρης 
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Τετµηµένη του Μ:…………    Τεταγµένη του Μ: ………… 
Α(     ,     ) Β(     ,     ) Γ(     ,     ) ∆(     ,     ) Ε(     ,     ) Ζ(     ,     ) 
 
Όλα τα σηµεία του άξονα χχ’ έχουν ………………………………………………….. 
Όλα τα σηµεία του άξονα ψψ’ έχουν ………………………………………………….. 

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  

                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Η αποσταση ΑΚ είναι : (ΑΚ) = …………………………………………..    
 
Η απόσταση ΚΒ είναι : (ΚΒ) = ………………………………………….. 
 
Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΚΒ ισχύει …………………………………………… 
 
 
Άρα ………………………………………………………………………άρα 
 
(ΑΒ) =  ……………………………………….. 
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A(1,3)  B(2,-3)  Γ( -1 , 4) ∆( -5, -1) Ζ( -4, 0) 
 
(ΑΒ) =   ……………………………. 
 
(ΒΓ) =  ………………………… 

 
(Γ∆) =………………………………. 
 
(ΓΖ)=…………………………… 

 
A(1,3) B(2,-3)  Γ( -1 , 4) ∆( -5, -1) Ζ( -4, 0) 
∆ύο σηµεία Α  (α,β) και  Α’ (α΄, β΄) είναι 
 
• Συµµετρικά ως προς χχ’ αν εχουν την ίδια τετµηµένη και αντίθετες τεταγµένες 
• Συµµετρικά ως προς ψψ’ αν εχουν την ίδια τεταγµένη και αντίθετες 
τετµηµένες 
• Συµµετρικά ως προς την αρχή των αξόνων αν έχουν αντίθετες τεταγµένες και 
αντίθετες τετµηµένες 
• Συµµετρικά ως προς την διχοτόµο του 1ου και 3ου τεταρτηµορίου ( y =x) αν η 
τετµηµένη του ενός είναι η τεταγµένη του άλλου 
 
Σηµείο Συµµετρικό 

ως προς χχ’  
Συµµετρικό 
ως προς ψψ’ 

Συµµετρικό 
ως προς αρχή 
αξόνων 

Συµµετρικό 
ως προς y =x 

A(1,3)   
 

   

B(2,-3)  
 

   

Γ( -1 , 4)  
 

   

∆( -5, -1)  
 

   

Ε( 0, 3)  
 

   

Ζ( -4, 0)  
 

   

Σχεδιάστε το Β και τα συµµετρικά του  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  
                  



                   
 
 
 
  
 
 
 
 
 
 
 

ΓΡΑΦΙΚΗ ΠΑΡΑΣΤΑΣΗ ΣΥΝΑΡΤΗΣΗΣ 

Έστω η συνάρτηση f(x) µε πεδίο ορισµού Α  
Το σύνολο όλων των σηµείων Μ ( x, f(x))  το ονοµάζουµε γραφική παράσταση της 
συνάρτησης f . 
Εποµένως ένα σηµείο Α(x, y) ανήκει στην γραφική παράσταση της συνάρτησης f 
µόνον όταν f(x) =y  
• Για να είναι η γραφική παράσταση µιας γραµµής του επιπέδου  , γραφική παράσταση 

συνάρτησης επειδή κάθε χ αντιστοιχίζεται σε έ να µόνο y θα πρέπει : κάθε ευθεία κάθετη 
στον xx΄ ( παράλληλη στον yy' )  να την τέµνει το πολύ σε ένα σηµείο 
 
 
 
 
 
 

                           γραφική παράσταση         ΟΧΙ  γραφική παράσταση 
                                 συνάρτησης             συνάρτησης 

 Τι πρέπει να προσέχουµε πάρα πολύ   
1) Ένα σηµείο (α,β) ανήκει στην γραφική παράσταση µιας συνάρτησης αν οι 

συντεταγµένες του επαληθεύουν τον τύπο της. 
2) Για να βρούµε τα σηµεία στα οποία τέµνει η γραφική παράσταση µιας 

συνάρτησης τους άξονες : 
α) Τον x’x θέτουµε y = 0 και λύνουµε ως προς χ 
β) Τον y’y θέτουµε x = 0 και λύνουµε ως προς ψ 

 
Έχουµε την συνάρτηση f(x)  = x2  -  3x +2  
 
α) Το σηµείο Α(3,4) ανήκει στην γραφική παράσταση της συνάρτησης  ; 
 
………………………………………………………………………………………… 
β) Το σηµείο Α(-3,20) ανήκει στην γραφική παράσταση της συνάρτησης  ; 
 
………………………………………………………………………………………… 
γ) σε ποιο σηµείο η  γραφική παράσταση της συνάρτησης   τέµνει τον χχ’; 
 
………………………………………………………………………………………… 
γ) σε ποιο σηµείο η  γραφική παράσταση της συνάρτησης   τέµνει τον ψψ’; 
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………………………………………………………………………………………… 
 
Nα βρεθεί το λ ώστε το σηµείο (3, 20) να ανήκει στην γραφική παράσταση της 
συνάρτησης ( ) 6f x xλ λ= + +  
……………………………………………………………………………………… 
 
……………………………………………………………………………………… 
 
………………………………………………………………………………………… 
 
………………………………………………………………………………………
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