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ª∞£∏ª∞Δπ∫∞
£∂Δπ∫∏™ ∫∞Δ∂À£À¡™∏™
(£∂ª∞Δ∞ – ∞¶∞¡Δ∏™∂π™)

£∂ª∞Δ∞

£∂ª∞ 1Ô 

·) ŒÛÙˆ Ë Û˘Ó¿ÚÙËÛË              . 

¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ë f Â›Ó·È ·Ú·ÁˆÁ›ÛÈÌË ÛÙÔ      

Î·È ÈÛ¯‡ÂÈ 

ªÔÓ¿‰Â˜ 10 

‚) ŒÛÙˆ Ì›· Û˘Ó¿ÚÙËÛË f Î·È ÙÔ ÛËÌÂ›Ô x0 ÙÔ˘

Â‰›Ô˘ ÔÚÈÛÌÔ‡ ÙË˜. ¶fiÙÂ ı· Ï¤ÌÂ fiÙÈ Ë f Â›Ó·È

Û˘ÓÂ¯‹˜ ÛÙÔ x0; 

ªÔÓ¿‰Â˜ 5 

Á) ¡· ÁÚ¿„ÂÙÂ ÛÙÔ ÙÂÙÚ¿‰Èfi Û·˜ ÙÔ˘˜ ·ÚÈıÌÔ‡˜

1, 2, 3, 4 Î·È 5 ÙˆÓ ·Ú·Î¿Ùˆ ÚÔÙ¿ÛÂˆÓ Î·È

‰›Ï· ÛÂ Î¿ıÂ ·ÚÈıÌfi Ó· ÛËÌÂÈÒÛÂÙÂ ÙËÓ

¤Ó‰ÂÈÍË (™), ·Ó Ë ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë ÚfiÙ·ÛË Â›Ó·È

ÛˆÛÙ‹, ‹ (§), ·Ó Ë ·ÓÙ›ÛÙÔÈ¯Ë ÚfiÙ·ÛË Â›Ó·È

Ï·Óı·ÛÌ¤ÓË. 

1. ∞Ó z1, z2 Â›Ó·È ÌÈÁ·‰ÈÎÔ› ·ÚÈıÌÔ›, ÙfiÙÂ ÈÛ¯‡ÂÈ: 

ªÔÓ¿‰Â˜ 2 

2. ŒÛÙˆ Ë Û˘Ó¿ÚÙËÛË f(x)=ÂÊ¯. ∏ Û˘Ó¿ÚÙËÛË f

Â›Ó·È ·Ú·ÁˆÁ›ÛÈÌË ÛÙÔ R1=R-{ x I Û˘Ó¯= 0 } Î·È

ÈÛ¯‡ÂÈ  

ªÔÓ¿‰Â˜ 2  

3. ∞Ó                      ÙfiÙÂ             ÎÔÓÙ¿ ÛÙÔ x0 . 

ªÔÓ¿‰Â˜ 2 

4. 

ªÔÓ¿‰Â˜ 2 

5. ∞Ó ÁÈ· Ì›· Û˘Ó¿ÚÙËÛË f, Û˘ÓÂ¯‹ ÛÙÔ

‰È¿ÛÙËÌ· [·,‚] ÈÛ¯‡ÂÈ

ÁÈ· Î¿ıÂ             , ÙfiÙÂ

ªÔÓ¿‰Â˜ 2 

£∂ª∞ 2Ô 

ŒÛÙˆ fiÙÈ ÁÈ· ÙÔÓ ÌÈÁ·‰ÈÎfi ·ÚÈıÌfi z ÈÛ¯‡ÂÈ: 

·) ¡· ‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ                           . 

ªÔÓ¿‰Â˜ 5 

‚) ¡· ‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ:            . 

ªÔÓ¿‰Â˜ 10 

Á) ∞Ó w=5z+1, Ó· ‚ÚÂıÂ› Ô ÁÂˆÌÂÙÚÈÎfi˜ ÙfiÔ˜

ÙˆÓ ÂÈÎfiÓˆÓ ª(w) ÛÙÔ ÌÈÁ·‰ÈÎfi Â›Â‰Ô. 

ªÔÓ¿‰Â˜ 10  

£∂ª∞ 3Ô 

¢›ÓÂÙ·È Ë Û˘Ó¿ÚÙËÛË 

·) ¶ÔÈÔ Â›Ó·È ÙÔ Â‰›Ô ÔÚÈÛÌÔ‡ ÙË˜ Û˘Ó¿ÚÙËÛË˜ f; 

MÔÓ¿‰Â˜ 6 

‚) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ë Û˘Ó¿ÚÙËÛË f Â›Ó·È

ÁÓËÛ›ˆ˜ ·‡ÍÔ˘Û·. 

ªÔÓ¿‰Â˜ 7 

Á) ¡· ‚ÚÂ›ÙÂ ÙÔ Û‡ÓÔÏÔ ÙÈÌÒÓ ÙË˜ Û˘Ó¿ÚÙËÛË˜ f. 

ªÔÓ¿‰Â˜ 6 

‰) ¡· ·Ô‰Â›ÍÂÙÂ fiÙÈ Ë ÂÍ›ÛˆÛË f(x)=2006 ¤¯ÂÈ

ÌÔÓ·‰ÈÎ‹ Ï‡ÛË ÛÙÔ Â‰›Ô ÔÚÈÛÌÔ‡ ÙË˜

Û˘Ó¿ÚÙËÛË˜ f. 

ªÔÓ¿‰Â˜ 6 

£∂ª∞ 4Ô

ŒÛÙˆ Ë Û˘ÓÂ¯‹˜ Û˘Ó¿ÚÙËÛË f , ÁÈ· ÙËÓ ÔÔ›·

ÈÛ¯‡ÂÈ                             ,

·) ¡· ·Ô‰ÂÈ¯ıÂ› fiÙÈ Ë Û˘Ó¿ÚÙËÛË 

Â›Ó·È ÛÙ·ıÂÚ‹. 

ªÔÓ¿‰Â˜ 5 

‚) ¡· ·Ô‰ÂÈ¯ıÂ› fiÙÈ                . 

ªÔÓ¿‰Â˜ 5 

Á) N· ‚ÚÂıÂ› ÙÔ ÂÌ‚·‰fiÓ ÙÔ˘ ¯ˆÚ›Ô˘ ∂(Ï) Ô˘

ÂÚÈÎÏÂ›ÂÙ·È ·fi ÙË ÁÚ·ÊÈÎ‹ ·Ú¿ÛÙ·ÛË ÙË˜

Û˘Ó¿ÚÙËÛË˜ f, ÙÔÓ ¿ÍÔÓ· xãx Î·È ÙÈ˜ Â˘ıÂ›Â˜ x=0,

x=Ï ÌÂ Ï>0 . 

ªÔÓ¿‰Â˜ 10 

‰) ¡· ‚ÚÂıÂ› ÙÔ

ªÔÓ¿‰Â˜ 5  

∞¶∞¡Δ∏™∂π™ 

£∂ª∞ 1Ô

·) £ÂˆÚ›· (Û¯ÔÏÈÎfi ‚È‚Ï›Ô ÛÂÏ.224)

‚) £ÂˆÚ›· (Û¯ÔÏÈÎfi ‚È‚Ï›Ô ÛÂÏ.188)

Á) 1. ™, 2.§, 3.™, 4.™, 5.™

£∂ª∞ 2Ô

·) 

‚)

Á) 

¿Ú· Ô °.T ÙˆÓ ÂÈÎfiÓˆÓ M (w) Â›Ó·È Î‡ÎÏÔ˜ ÌÂ K

(1,0) Î·È Ú=5.
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£∂ª∞ 3Ô £∂ª∞ 4Ô


