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ΘΕΜΑ 2ο 
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α.  

4f  συνεχής στο x  = -
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45 - x + -x - 3 + 33 =  =  = -14 4 4x + x + x + 
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η  f  δεν είναι παρα
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4γωγίσιμη στο  x  = -
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4-1, x < -
3f΄(x) = 
42,  x > -
3

4 1 1    x < -  : f (x) + f΄(x) =    -x - 3 - 1 =     
3 2 2
4 1 1   x > -  : f (x) + f΄(x) =    2x + 1 + 2 =    
3 2 2
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ΘΕΜΑ 3ο 

z + iz + i z + i f (z)  = f (z)     =     
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    z + i   = z + i    z + i   = z - i    z + i   = z - i

    η εικόνα του  z  κινείται στη μεσοκάθετο του  ΑΒ  
   με  Α (0 , -1)  και  Β (0 , 1),  δηλαδή τον άξονα  x΄x  
    με εξαίρεση το σημείο  Ο 



 

z = x + yi

x,y IR
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    x + yi + i   = x + yi   x  + (y + 1)  = x  + y    
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2+ y 2+ 2y + 1 = x 2+ y
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z+i zz+iz x +y +i(x-yi) x +y +y xf (z) =  =  =   =  + i   
z zz x +y x +y x +y

x  + y  + y   Re(f (z)) = 2      = 2  
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1ο γ.τ. των εικόνων του  z  είναι η ευθεία  y = -
2
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   x  + y  - y = 0  

1 1   x  + y -  =  ,  άρα 
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οι εικόνες του μιγαδικού  z  

1 1  βρίσκονται στον κύκλο με κέντρο  Κ 0 ,   και ακτίνα  ρ = 
2 2

  

 



 

 

ΘΕΜΑ 4ο 

x
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Έστω  x > 0. Εφαρμόζουμε  Θ.Μ.Τ.  με την  f  στο  [0 , x]
f (x) - f (0) f (x)    Υπάρχει  ξ (0 , x), τέτοιο ώστε  f΄(ξ) =  = 

x - 0 x
    άρα  

f΄(x) x - f (x)h΄(x) =  + e   
x
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f (x) = x f΄(ξ)

β. 
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x f΄(x) - x f΄(ξ)  =  + e   
x

x f΄(x) - f΄(ξ)
            =  + e  

x
f΄(x) - f΄(ξ)           =  + e   > 0

x
   άρα η  h  είναι γνησίως αύξουσα στο  (0 , + ),
   άρα 

 




η  h  είναι "1 - 1" στο  (0 , + )
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f (x)h (x) = e  + x  + x     + e  = e  + x  + x    
x

f (x)    = x  + x   f (x) = x  + x
x

   I = f (x + 1) dx 

     = f (u) du 

    = (u  + u ) du 

u u    =  +  
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γ. 

e e + 
7

7 32 2 -  - 
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f 
x > ξ    
f΄(x) > f΄(ξ)   
f΄(x) - f΄(ξ) > 0




  

u = x + 1
du = dx
 x = 1  u = 2
 x = e - 1  u = e
 
 

 


