
 Σελίδα  1    – Εξισώσεις β΄ βαθμού 

 

Εξισώσεις β΄ βαθμού – Η εξίσωση αx2 + βx + γ = 0  , α ≠ 0 
 

Ιστορική αναδρομή – 1η διδακτική ώρα 

 

 

Α. Πρώτοι οι Αρχαίοι Έλληνες ασχολήθηκαν με την επίλυση της εξίσωσης x2 + αx = β2, όπου α,β > 0 

 

   Ανοίξτε το αρχείο   arxaioi.html    και δείτε πως έβρισκαν* τη λύση: 

 

Έστω η εξίσωση x2 + 10x = 36   (1) 

 

Θεωρούμε ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α = 90ο) με  

ΑΒ  = 6  και 
α

ΒΓ 5
2

  . 

Με κέντρο το Γ και ακτίνα 
α

ρ 5
2

   γράφουμε κύκλο , ο 

οποίος τέμνει την ΑΓ στο Κ.  

 

Το μήκος του τμήματος ΑΚ = x = 61 5 = 2.81  είναι η 

λύση της εξίσωσης (1)  
 

*Σημείωση 

  Η απόδειξη της παραπάνω κατασκευής να γίνει από τον καθηγητή (στο κεφάλαιο των όμοιων τριγώνων) 

Υπολογίστε το μήκος x ,λύνοντας την εξίσωση, σύμφωνα με τη μέθοδο των Αρχαίων Ελλήνων, 

κάνοντας την κατάλληλη κατασκευή, όπως στο παραπάνω παράδειγμα: 

 

Με χρήση της εφαρμογής  mathites.html  να λύσετε με την παραπάνω μέθοδο τις παρακάτω 

εξισώσεις 

 

α) x2 + 6x = 16   (Στο σχολείο) 

…………………………………………………………… 

……………………………………………………........... 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

 

 

 β) x2 + 12x = 25  (Στο σπίτι) 

…………………………………………………………… 

……………………………………………………........... 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

 

http://users.sch.gr/fergadioti1/Institude_Geogebra/applets/FYLLA_ERGASIAS/A_LYKEIOY/ALGEBRA/exisosi_b_bathmou/arxaioi.html
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 Σελίδα  2    – Εξισώσεις β΄ βαθμού 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

……………………………………………………………  

   

 γ) x2 + 8x = 4  (Στο σπίτι) 

  

…………………………………………………………… 

……………………………………………………........... 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

…………………………………………………………… 

……………………………………………………………  

 

 

 

 

B1. Γεωμετρική λύση «συμπλήρωσης τετραγώνου» 
     Οι  Άραβες εφήρμοσαν τη μέθοδο της «συμπλήρωσης τετραγώνου» για να υπολογίσουν τις 

γεωμετρικές λύσεις της εξίσωσης x2  + αx = β  με α , β > 0 

     Ανοίξτε το αρχείο arabes1.html  και απαντήστε τα ερωτήματα της εφαρμογής. 

 

Μπορείτε να υπολογίσετε το x , όπως στην παραπάνω εφαρμογή από την εξίσωση x2 + 6x = 72; 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

………………………………………………………………………………………………….. 

 

B2. Αλγεβρική λύση «συμπλήρωσης τετραγώνου» 

     

  1. Μέθοδος των Αράβων 

Ανοίξτε το αρχείο araves2.html  και δείτε τα βήματα που ακολουθούσαν οι Άραβες για να 

λύσουν αλγεβρικά την εξίσωση αx2 + βx + γ = 0  (α ≠0) με την μέθοδο συμπλήρωσης του 

τετραγώνου. 

 

Λύστε τις παρακάτω εξισώσεις συμπληρώνοντας το τετράγωνο σύμφωνα με τη μέθοδο των 

Αράβων: 

 

α) 2x2 + 9x – 26 = 0    (Στο σχολείο)    

…………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………. 

http://users.sch.gr/fergadioti1/Institude_Geogebra/applets/FYLLA_ERGASIAS/A_LYKEIOY/ALGEBRA/exisosi_b_bathmou/araves1.html
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 Σελίδα  3    – Εξισώσεις β΄ βαθμού 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

 

 

β) 3x2 + 12x + 11 = 0  (Στο σπίτι) 

…………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

 

 

γ) x2 + 3x – 7 = 0  (Στο σπίτι) 

 ………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

 

 

 

       2. Μέθοδος των Ινδών 

Ανοίξτε το αρχείο indoi.html  και δείτε τα βήματα που ακολουθούσαν οι Ινδοί  για να λύσουν 

αλγεβρικά την εξίσωση αx2 + βx + γ = 0  (α ≠0) με την μέθοδο συμπλήρωσης του τετραγώνου. 

. 

 

Λύστε τις παρακάτω εξισώσεις συμπληρώνοντας το τετράγωνο σύμφωνα με τη μέθοδο των Ινδών: 

 

α) 2x2 – 5x – 3 = 0  (Στο σχολείο) 

………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

   

β) 3x2 + 12x + 11 = 0  (Στο σπίτι) 

………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

…………………………………………………………………………………………………….           

 

γ) x2 + 3x – 7 = 0   (Στο σπίτι) 

………………………………………………………………………………………………….. 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

http://users.sch.gr/fergadioti1/Institude_Geogebra/applets/FYLLA_ERGASIAS/A_LYKEIOY/ALGEBRA/exisosi_b_bathmou/indoi.html


 Σελίδα  4    – Εξισώσεις β΄ βαθμού 

……………………………………………………………………………………………………. 

……………………………………………………………………………………………………. 

      ……………………………………………………………………………………………………. 

 

 

 

1. Eργασία 

Χρησιμοποιώντας το αρχείο  test_symlirosi_tetragonou  να δημιουργήσετε πέντε(5) τριώνυμα , 

στα οποία να συμπληρώστε τα τετράγωνα. 

 

 

 

2. Ασκήσεις 

 

1. Εφαρμόζοντας τη μέθοδο των αρχαίων Ελλήνων, να προσδιορίσετε κατά προσέγγιση τη λύση  

της  εξίσωσης: 

α) x2 + 8x = 64         β) x2 + 12x = 25    

 

2. Με τη μέθοδο συμπλήρωσης τετραγώνου (Αράβων ή Ινδών), να λύσετε τις παρακάτω εξισώσεις: 

 

α) x2 − 5x = −6                  β) 2x2 − 9x + 11 = 0              γ) 3x2 − 10x = −7          

 

δ) 11x2 − 5x = 6               ε) 5x2 − 4x  −1 = 0                 στ) x2 − 12x  + 35 = 0        

 

 

3. Την άσκηση 1 του βιβλίου στη σελίδα 93 

 

 

 

Φεργαδιώτης Αθανάσιος   

http://users.sch.gr/fergadioti1/Institude_Geogebra/applets/FYLLA_ERGASIAS/A_LYKEIOY/ALGEBRA/exisosi_b_bathmou/test_symlirosi_tetragonou.html

