
ΑΣΚΗΣΕΙΣ ΣΤΟΥΣ ΜΙΓΑ∆ΙΚΟΥΣ ΑΡΙΘΜΟΥΣ 

Α΄ µέρος  

1. Να υπολογιστεί η τιµή της παράστασης Α=1-iν+1 για τις διάφορες τιµές του 
θετικού ακεραίου  ν. 

2. Να αποδειχθεί ότι :  (1 + i)20ν = (1 - i)20ν. 

3. Να γραφούν στη µορφή α+βi  οι µιγαδικοί 1 2i
2 i
+
−

 και  συνφ iηµφ
ηµφ iσυνφ

−
+

. 

4. Να λυθούν οι εξισώσεις :  zz (z z) 3 2i+ − = +    και    2z 2z 1 0+ + = . 

5. Να υπολογιστεί η τιµή των παρακάτω παραστάσεων:                                                    

i)  (1 + i)5            ii) (1 - i)15         iii)  
7

5

(1 i)
(1 i)
+
−

. 

6. Να υπολογιστεί η τιµή της παράστασης Α=(1+iν) (1+i2ν) + 20042000 i⋅ . 

7. Να υπολογιστεί η τιµή των παρακάτω παραστάσεων:                                                    
i)  (1 + i)10 - (1 - i)10                ii) (x + yi)10 + (y - xi)10  . 

8. Για κάθε µιγαδικό αριθµό z 0≠  να αποδείξετε ότι : 1 1 z1 z z
z z

+ + + − = 
 

. 

9. Αν 1 1 2 2z z 1 , z z 1= =    και  1 2z z 1≠ , να αποδειχθεί ότι :                                                   

α)  ο αριθµός   1 2

1 2

z zz
1 z z

−
=

−
  είναι πραγµατικός ,                                                                   

β)   ο αριθµός   1 2

1 2

z zz
1 z z

+
=

−
  είναι φανταστικός .  

10. Για κάθε µιγαδικό αριθµό z 0≠  να αποδείξετε ότι ο αριθµός 
( )( )z z z zzw

z 2zz
+ −

= −  , είναι πραγµατικός αριθµός. 



11. Έστω  α  ο µη µηδενικός πραγµατικός αριθµός και ο µιγαδικός  z  µε   z αi≠ .  

Να αποδειχθεί ότι ο αριθµός  z αiw
α iz
+

=
+

 είναι φανταστικός όταν και µόνο όταν 

ο  z  είναι φανταστικός. 

12. Έστω  z  ένας γνήσιος µιγαδικός αριθµός. Να αποδειχθεί ότι ο αριθµός  
2w z z 2004= + +  είναι πραγµατικό όταν και µόνο όταν 1Re(z)

2
= − . 

13. Να βρείτε τον µιγαδικό αριθµό  z  από τη σχέση:                                                                    
α) z(1 i) 1 iz+ = +        και                                                                                                              
β)  2z z 1 i+ = +  

14. Έστω ο µιγαδικός  w = α+βi . Αν η εικόνα του Μ(w) στο µιγαδικό επίπεδο 
βρίσκεται πάνω στην ευθεία  ε  µε εξίσωση  2x – 3 y- 6 = 0 , να αποδειχθεί ότι :  

Im(w)= 2α 6
3
− . 

15. Έστω ο µιγαδικός  z = 2 + i  . Να  αναλυθεί ο  z  σε άθροισµα δύο µιγαδικών z1  
και z2 , των οποίων οι εικόνες  1 1M (z )   και  2 2M (z )  να βρίσκονται αντίστοιχα 
πάνω στις ευθείες  ε1:  y = x – 2  και  ε2:  y = 2x – 1. 

16. Αν ο αριθµός 1+i  είναι µια ρίζα της εξίσωσης  αx2 + x + β = 0 µε α 0≠  και α , 
β∈ , να υπολογιστούν τα  α  και  β. 

 


