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Λύση της άσκησης Ιουλίου 2012 
 

Έστω συνάρτηση f : R����[0,+∞ ) για την οποία έχουµε 

1. f(a)=0 ⇔ |a|=0 

2. f(ab)=f(a)f(b) για κάθε a,b ∈R 

3. f(a)<1 ⇔ |a|<1 
Να αποδειχτεί ότι υπάρχει θετικός πραγµατικός αριθµός λ 
τέτοιος ώστε  
 f(x)=|x|λ για κάθε πραγµατικό αριθµό χ. 
 
απόδειξη 
 
Από την (2) έχουµε f(α)=f(1α)=f(1)f(α). Αν λοιπόν α≠ 0 προκύπτει 
ότι f(1)=1. 
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παρατήρηση 1: 
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σύµφωνα µε τις αρχικές υποθέσεις µας. 
 
παρατήρηση 2: 
  Ο αρχαίος Έλληνας µαθηµατικός Εύδοξος ο Κνίδιος (408-355πΧ) 
έκανε χρήση της παραπάνω ιδέας στον περίφηµο ορισµό του για τις 
αναλογίες. 


