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Να βρεθούν όλα τα σημεία με ρητές συντεταγμένες πάνω 
στην έλλειψη χ2+5ψ2=1.

Λύση

Αν Μ(χ,ψ) είναι σημείο με ρητές συντεταγμένες, τότε η κλίση της ευθείας 
ΑΜ, όπου Α(1,0) το σημείο που η έλλειψη τέμνει τον άξονα χ΄χ, είναι 
ψ
χ−1   και προφανώς είναι ρητός αριθμός. Αντίστροφα αν η κλίση της 

ευθείας που διέρχεται από το Α είναι ο ρητός αριθμός ρ, τότε η εξίσωσή 

της θα είναι ψ=ρ(χ-1). Το σύστημα {ψ= ρ ( χ−1)

χ2+5ψ2=1

έχει επιλύουσα την εξίσωση (5ρ2+1)χ2-10ρ2χ+5ρ2-1=0  (1). 

  Το γινόμενο των ριζών της είναι 
5 ρ2−1
5 ρ2+1  και επειδή η μια ρίζα της είναι 

ο αριθμός 1, η άλλη ρίζα της θα είναι η χ=
5 ρ2−1
5 ρ2+1 . Έτσι θα είναι ψ=

−2ρ
5 ρ2+1 . Σύμφωνα με τα παραπάνω, τα σημεία με ρητές 



Η ΑΣΚΗΣΗ ΤΟΥ ΜΗΝΑ
Κασαπίδης Γεώργιος

συντεταγμένες πάνω στη δοθείσα έλλειψη είναι το σημείο 

Α(1,0) και όλα τα σημεία (χ,ψ)=(
5 ρ2−1
5 ρ2+1 ,

−2ρ
5 ρ2+1 ) με ρ∈ℚ .


