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Σφλλογοσ Θετικών 
Επιςτημόνων Δράμασ 

Διαγωνιςμόσ ςτη μνήμη  
του καθηγητή Βαςίλη Ξανθόπουλου 

 

 

Μαθηματικά    Τάξη: Γ΄ 
   Δράμα 07 Απριλίου 2019 

Θέμα Α     
      

Α1. 
 

Έςτω f ςυνάρτθςθ οριςμζνθ ςτο διάςτθμα Δ με ςυνεχι παράγωγο ςτο Δ και δυο 
φορζσ παραγωγίςιμθ ςτο εςωτερικό του Δ. Αν α,β με α<β ςτοιχεία του Δ και Α  
ο αρικμόσ που ορίηεται από τθ ςχζςθ f(β)=f(α)+f΄(α)(β-α)+Α(β-α)2, να αποδείξετε 

ότι υπάρχει ξ(α,β) τζτοιο ώςτε Α = 
 
2

f 
. 

 

Α2. Έςτω f , οριςμζνθ και δφο φορζσ παραγωγίςιμθ  ςτο *0,1+ με 
f(0) = f(1) = 0  και   1 xf  για κάκε χ[0,1]. 

Δείξτε ότι ιςχφει  
8

1
xf  για κάκε χ[0,1]. 

 
Θέμα Β 
 

Έςτω θ παραγωγίςιμθ ςυνάρτθςθ  : f R R  με )'( 0f x   για κάκε x R  για τθν 

οποία ιςχφει     1ln  xff . 
 

Β1. Να δειχκεί ότι θ f(x) είναι 1-1. 
 

Β2. Να αποδείξετε ότι υπάρχει α>0 ώςτε   aaxaxf ln1  για κάκε x R . 

Β3. 
Να υπολογιςτεί το       
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Β4. Να βρείτε πόςεσ ςυναρτιςεισ f υπάρχουν, αν  
2

3
1 f  
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Ευχόμαςτε Επιτυχία 


