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Σύλλογοσ Θετικών 
Επιςτημόνων Δράμασ 

Διαγωνιςμόσ ςτη μνήμη  
του καθηγητή Βαςίλη Ξανθόπουλου 

 

 

Μαθηματικά    Τάξη: Α΄ 
   Δράμα 07 Απριλίου 2019 

 

Θέμα Α     
   

 
Α1. Δίνεται θ ανίςωςθ 01222  xx   για a R .  Να βρείτε για ποιεσ τιμζσ του α 

θ παραπάνω ανίςωςθ αλθκεφει για κάκε x R . 

Α2. Αν 1 2,x x  είναι οι δφο άνιςεσ πραγματικζσ ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ 2 2 2 1 0x a x     

τότε να λφςετε τθν εξίςωςθ: 

  2121
2

1
2

221  xax
xx

. (1) 

 

Α3. Αν ρ1, ρ2  είναι οι ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ (1) με  ρ1<ρ2  τότε να δείξετε ότι ο αρικμόσ 

1

2




 δεν είναι ακζραιοσ . 

 

ΕΝΔΕΙΚΤΙΚΗ  ΛΥΣΗ 
 

Α1. Για να αλθκεφει θ ανίςωςθ για κάκε x R , κα πρζπει να ιςχφει α=1>0 και Δ<0  

[ |   |]      |   |      |   |              
     . 

Α2. 
Αφοφ 1 2,x x  είναι οι ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ 

2 2 2 1 0x a x   
 κα ιςχφει: 

        |   |    και           (1) 
άρα           οπότε θ παράςταςθ 

  2121
2

1
2

221  xax
xx

 γίνεται: 

   2121
2

1
2

221 xax
xx

 
 

)1(
221 12

22
 xax

xx

 
  02122  axax

.  
Η διακρίνουςα και οι λφςεισ τθσ τελευταίασ εξίςωςθσ είναι: 
  (|   |   )   |   |    (|   |   )      και 

 
2

2 1 2 1

2

       
  

2 1 2 1
1

2

       
  

 
1

2 1 2 1

2

       
  

2 1 2 1
| 2|

2

       
    . 

Α3. Προφανϊσ θ ρ1=-|α-2|<0 άρα είναι μικρότερθ από τθν ρ2=1.  Όμωσ |   |    άρα  
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  |
  

  
|  

 

|   |
   και άρα δεν είναι ακζραιοσ. 

 
Θέμα Β 

Δίνεται ορκογϊνιο τρίγωνο ΑΒΓ με 


 90 θ διχοτόμοσ του ΑΔ και το φψοσ του 
ΑΕ. Από το Δ φζρνουμε κάκετεσ ε1, ε2 ςτισ πλευρζσ ΑΒ και ΑΓ και ζςτω Η  και Η΄ τα 
ςθμεία τομισ αυτϊν,  με τθν ευκεία του φψουσ ΑΕ. 
Β1. Να αποδειχτεί ότι ΑΗ=ΒΔ. 

 

Β2. Να αποδειχτεί ότι ΑΗ+ΑΗϋ=ΒΓ. 

Β3. Αν ο κφκλοσ (Α,ΑΔ) τζμνει τισ ε1,ε2 ςτα  
ςθμεία Κ και Λ αντίςτοιχα, να 
αποδειχτεί ότι οι χορδζσ ΔΚ και ΔΛ 
είναι ίςεσ και τα ςθμεία Κ, Α, Λ είναι 
ςυνευκειακά. 

Β4. Αν ο κφκλοσ (Α,ΑΔ) διζρχεται από το Β, 
να υπολογιςτοφν οι γωνίεσ του 
τριγϊνου ΑΒΓ. 

 

ΕΝΔΕΙΚΤΙΚΗ  ΛΥΣΗ 
Β1. Η γωνία ΒΑΔ είναι 450 κι ζτςι το 

ορκογϊνιο τρίγωνο ΑΝΔ είναι ιςοςκελζσ 
με ΑΝ=ΝΔ. Συγκρίνουμε τα τρίγωνα ΑΝΗ 
και ΒΝΔ τα οποία είναι ορκογϊνια και 

ζχουν ΑΝ=ΝΔ και  ωσ οξείεσ 
γωνίεσ με κάκετεσ πλευρζσ. Άρα τα 
τρίγωνα ΑΝΗ και ΒΝΔ είναι ίςα οπότε 
ΑΗ=ΒΔ. 
 

 

Β2. Το ορκογϊνιο τρίγωνο ΑΔΞ είναι ιςοςκελζσ αφοφ =450. Τα τρίγωνα ΑΞΗϋ και ΞΔΓ 

είναι ίςα γιατί είναι ορκογϊνια με ΑΞ=ΔΞ και   ωσ οξείεσ γωνίεσ με 
πλευρζσ κάκετεσ. Άρα ΑΗϋ=ΔΓ. Συνεπϊσ ΑΗ+ΑΗϋ=ΒΔ+ΔΓ=ΒΓ. 
 

Β3. Τα τρίγωνα ΑΝΔ και ΑΔΞ είναι ίςα αφοφ 
ζχουν τθν ΑΔ κοινι πλευρά, είναι 
ορκογϊνια και οι οξείεσ γωνίεσ τουσ 
είναι 450. Ζτςι ΑΝ=ΑΞ δθλαδι τα 
αποςτιματα των χορδϊν ΔΚ και ΔΛ είναι 
ίςα, οπότε και οι χορδζσ ΔΚ και ΔΛ κα 
είναι ίςεσ. 
Ζχουμε επίςθσ ΑΞ=ΞΛ, ΑΝ=ΝΚ οπότε 

450. Ζτςι  

450+900+450=1800 επομζνωσ τα 
 



 3 

ςθμεία Κ,Α,Λ είναι ςυνευκειακά. 
 

Β4. Είναι ΑΒ=ΑΔ και =450. 
Ζτςι από το ιςοςκελζσ τρίγωνο ΑΒΔ  
κα είναι Β=(1800-450)/2=67,50 
 και Γ=900-67,50=22,50. 

 

 
 
 
 
 


