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Θέμα Α  

 
 

Δίνεται θ εξίςωςθ     011)1(2
2222   xx

, 

 0 R
  (1). 

 
 

Α1. Να δείξετε ότι θ εξίςωςθ  (1)  ζχει δφο ρίηεσ άνιςεσ πραγματικζσ. 
 
 

Α2. Να βρεκοφν οι ρίηεσ τθσ εξίςωςθσ  (1). 
Α3. Να δείξετε ότι θ ανίςωςθ 37λ16-P-S 22  , με  S και P το άκροιςμα και 

γινόμενο αντίςτοιχα των ριηών τθσ  (1)  είναι αδφνατθ ςτο R,  0 R . 
 

Α4. Αν λ = 2 και  χ1 είναι θ μεγαλφτερθ ρίηα τθσ εξίςωςθσ (1),  

να υπολογιςτεί θ τιμι τθσ παράςταςθσ  41813100 6 8

1
3 2

11  xxx . 

 

ΕΝΔΕΙΚΤΙΚΗ ΛΥΣΗ 
Α1.  

               ]1)1[(41141411412
22222222222    

     01622411114 222222    αφοφ λ 0 . 

Α2.       
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Α3.  
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     03716122237λ16-P-S 2242222 

 037161222 22424   
 

  0603612
2224   , αδφνατθ ςτο R. 

 

Α4. Για λ = 2 ζχουμε αντίςτοιχα ρίηεσ , χ1 = 9 και  χ2 = 1. Επομζνωσ για χ1 = 9 θ 

παράςταςθ Α γίνεται:   41813100 6 8
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11 xxx  
 

  41813993.10041813999100 3 43 26 83 2
 

 

4181393100 3 6   =  4181393.100 2
 

201841816004181610041825610041813243.100   
 



 

 
Θέμα Β  

 

Δίνεται τετράγωνο ΑΒΓΔ και Μ,Ν τα μζςα των 
πλευρών του ΓΔ και ΑΒ αντίςτοιχα. Ζςτω Ε 

ςθμείο τθσ ΑΔ ώςτε  



2

1
  και Η 

ςθμείο ςτθν προζκταςθ τθσ ΓΔ ώςτε 

   Να δείξετε ότι:   

 

B1. ΓΝ = ΒΜ 
B2. ΓΕ είναι διχοτόμοσ τθσ γωνίασ 



  
B3. ΗΕ είναι κάκετθ ςτθν ΓΝ. 
B4. ΗΕ = ΑΕ + ΑΒ 
B5. 2ΒΜ = ΓΗ 

 
ΕΝΔΕΙΚΤΙΚΗ ΛΥΣΗ 

B1. Το ΝΒΓΜ είναι ορκογώνιο παραλλθλόγραμμο διότι ζχει  
Άρα και οι διαγώνιζσ του είναι ίςεσ. Αλλιώσ: Τα τρίγωνα ΒΓΝ και ΒΓΜ είναι ίςα. 
(ορκογώνια, ΒΓ κοινι και ΒΝ=ΓΜ ωσ μιςά ίςων τμθμάτων). Άρα ΒΜ=ΓΝ. 

B2.  

 
 

 

B3. Ζςτω ότι θ προζκταςθ τθσ ΗΕ τζμνει τθν ΓΝ ςτο ςθμείο Κ και ότι   

 

Τελικά ςτο  τρίγωνο ΗΚΓ :  
B4. Προεκτείνουμε τθν ΕΑ κατά ΑΘ=ΑΒ. Άρα ΑΕ+ΑΒ=ΑΕ+ΑΘ=ΕΘ. Αρκεί να δείξουμε 

ότι ΕΗ=ΕΘ. Τα τρίγωνα ΔΗΕ και ΚΕΘ είναι ίςα. (ορκογώνια, ΕΔ=ΕΚ διότι το Ε 
ςθμείο τθσ διχοτόμου τθσ  και   ωσ κατακορυφιν. Άρα ΕΗ=ΕΘ. 
Το ηθτοφμενο. 

B5. Το ΑΘΒΓ είναι παραλλθλόγραμμο διότι  . Επειδι Ν μζςο τθσ 
διαγωνίου του ΑΒ, κα είναι και μζςο τθσ ΓΘ. Οπότε ΒΜ=ΓΝ=ΝΘ και άρα 

 Τελικά αρκεί να δείξουμε ότι  

1οσ τρόποσ.  Τα τρίγωνα ΓΕΔ και ΓΕΚ είναι ίςα.  Άρα τα 
τρίγωνα ΓΕΗ και ΓΕΘ είναι ίςα. ( ΓΕ κοινι, ΕΗ=ΕΘ και  
Οπότε  
2

ος
 ηρόπος.  Από 4

ο
 ερώηημα ηα  ηρίγωνα ΔΖΕ και ΚΕΗ είναι ίζα. Άρα 

 διόηι ηα ηρίγωνα ΓΕΔ και ΓΕΚ είναι ίζα. Άρα 

  
 


