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Λήµµα:   Έστω µ,ν ∈N* µε µ∧ν=1. Αν Α={1,2,…,µν} , Β={1,2,3,…,µ} , 

Γ={1,2,3,…,ν} τότε η συνάρτηση f :Α����Β × Γ µε f(χ)=(xmodµ,χmodν) 
είναι ένα προς ένα και επί. 
Απόδειξη 
 

Ας είναι χ1,χ2 ∈Α µε f(χ1)=f(χ2) τότε  

              x1modµ=χ2modµ ⇔ χ1≡χ2modµ ⇔ µ/χ1-χ2 

              x1modν=χ2modν ⇔ χ1≡χ2modν ⇔ ν/χ1-χ2  

αφού όµως µ∧ν=1 θα είναι επίσης µν/ χ1-χ2 ⇔ χ1≡χ2modµν ⇔ χ1=χ2, 

δηλαδή η f είναι 1-1. Παρατηρούµε τώρα ότι τα σύνολα Α και Β×Γ έχουν 
το ίδιο πλήθος στοιχείων µν. Άρα η f θα είναι και επί. 
παρατήρηση: Σύµφωνα µε το παραπάνω αν µ∧ν=1 τότε το σύστηµα των 

ισοδυναµιών χ≡αmodµ&χ≡βmodν έχει πάντα µοναδική λύση modµν.(θ.κινέζου). 
 
Θεώρηµα: Αν οι συναρτήσεις f και g είναι περιοδικές ,µε περίοδο µ και 

ν αντίστοιχα και µ∧ν=1, τότε 
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Απόδειξη 
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Εφαρµογή στην συνάρτηση φ του Euler.   
 

Αν µ∧ν=1 τότε φ(µν)=φ(µ)φ(ν) 

Απόδειξη 
 
  Ως γνωστό αν Αν={1,2,3,…,ν} τότε φ(ν)=πλήθος των χ∈Αν και χ∧ν=1. Έτσι 

µπορούµε να γράψουµε φ(ν)=
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Οµοίως φ(µ)= 
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Παρατηρούµε τώρα ότι 
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Επειδή µν∧χ=1 ⇔ µ∧χ=ν∧χ=1 προκύπτει ότι 
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H συνάρτηση f(χ)= 
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 είναι περιοδική µε περίοδο µ αφού                                

f(χ+µ)= 
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