ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΩΝ Γ ΛΥΚΕΙΟΥ 

(ΘΕΤΙΚΗ ΚΑΤΕΥΘΥΝΣΗ)

ΘΕΜΑ Α

Α1.  Να εκφράσετε το πηλίκο 
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 με γ+δi
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0 στη μορφή κ+λi.
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Α2.   Τι λέγεται συζυγής ενός μιγαδικού αριθμού;
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Α3.  Αν z1=α+βi και z2=γ+δi είναι δύο μιγαδικοί αριθμοί, να αποδείξετε ότι   
[image: image3.wmf]1212
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Α3.  Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο τετράδιό σας τη λέξη Σωστό, ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.
α.  Η διανυσματική ακτίνα του αθροίσματος των μιγαδικών α+βi και γ+δi είναι το άθροισμα των διανυσματικών ακτίνων τους.

β.   Αν z1, z2 είναι μιγαδικοί αριθμοί τότε ισχύει 
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γ.   Στο μιγαδικό επίπεδο οι εικόνες δύο συζυγών μιγαδικών είναι σημεία συμμετρικά ως προς τον πραγματικό άξονα.

δ.  ΄Oταν η διακρίνουσα Δ της εξίσωσης αz2+βz+γ=0 με α,β,γ
[image: image5.wmf]Î

R και α
[image: image6.wmf]¹

0 είναι αρνητική, τότε η εξίσωση δεν έχει ρίζες στο σύνολο C των μιγαδικών.

ε.  Το μέτρο της διαφοράς δύο μιγαδικών είναι ίσο με την απόσταση των εικόνων τους.
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ΘΕΜΑ Β

Β1.   Στο μιγαδικό επίπεδο να παραστήσετε τους μιγαδικούς z για τους οποίους είναι:


(i)  
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(ii)  
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Μονάδες 10(5+5)
Β2.  Να βρείτε

 (ι)    Τον μιγαδικό z για τον οποίο ισχύει 
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 (ιι)   Το περίκεντρο του τριγώνου ΑΒΓ με κορυφές Α(1,0), Β(0,1) και Γ(2,1).

Μονάδες 15(10+5)
ΘΕΜΑ Γ

Δίνεται ο μιγαδικός z = (2
[image: image10.wmf]5

ημω+1) + (2-2
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συνω)i, ω
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R.

Γ1.   Να βρείτε το γεωμετρικό τόπο των εικόνων των μιγαδικών αριθμών z.
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Γ2.   Να βρείτε τους μιγαδικούς που έχουν το μέγιστο και ελάχιστο μέτρο.
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Γ3.   Να βρείτε τα μέτρα των μιγαδικών αριθμών του προηγουμένου ερωτήματος.
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Γ4.   Αν w = 4+6i να βρείτε τη μέγιστη και ελάχιστη τιμή του 
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(i)   Με τη βοήθεια της τριγωνικής ανισότητας.


(ii)  Γεωμετρικά.

Μονάδες 8

ΘΕΜΑ Δ

Δίνονται οι μιγαδικοί αριθμοί z,w και u οι οποίοι ικανοποιούν τις σχέσεις:

   Re
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=0 με z
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-2i,  
[image: image16.wmf]w

=4  και   (u-2)2012 = 21006 (u-1)2012.
Δ1.   Να βρείτε τα μέτρα των z,u.
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Να δείξετε ότι:

Δ2.   Οι εικόνες των αριθμών z, 
[image: image17.wmf]1
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w, 
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u και v=1+
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i είναι ομοκυκλικά σημεία.
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Δ3.   z+u+w
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Δ4.   
[image: image21.wmf]2
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