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Θέµα 1 

Α) Αν αν , βν είναι ακολουθίες πραγµατικών αριθµών µε lim να α= ∈  και lim νβ β= ∈ , 

τότε να αποδειχθεί ότι: lim( )ν να β α β⋅ = ⋅  

Β) Να βρεθεί το όριο της ακολουθίας γν µε ( )1 2 1νν
νγ ν ν ν+= ⋅ + −  

Θέµα 2 

Η συνάρτηση f, ορισµένη και συνεχής στο κλειστό διάστηµα [ ],α β , έχει παράγωγο στο 

ανοικτό διάστηµα (α, β) και ( ) ( ) 0f fα β= =  

Να αποδειχθεί: 

Α) ότι για την συνάρτηση ( )( ) f xF x
x c

=
−

 όπου [ ],c α β∉ , υπάρχει 0 ( , )c α β∈  τέτοιο ώστε 

'
0( ) 0F c =  

Β) αν [ ],c α β∉ , ότι υπάρχει 0 ( , )c α β∈  τέτοιο ώστε η εφαπτοµένη στο σηµείο ( )0 0, ( )c f c  

της γραµµής µε εξίσωση ( )y f x=  διέρχεται από το σηµείο ( ,0)c . 

Θέµα 3 

Α) Να αποδειχθεί ότι για κάθε 0x >  ισχύει η σχέση: log 1x x≤ −  

Β) Έστω η συνάρτηση f ορισµένη στο διάστηµα [0, )+∞  µε 

log  αν 0<x 1
1

 αν 0 ή 1 
( )  {

x x
x

x x x
f x

≠
−

− = =
= Να αποδειχθεί ότι: 

i) η η συνάρτηση f είναι συνεχής στο πεδίο ορισµού της 

ii) η συνάρτηση f είναι φθίνουσα στο διάστηµα (0,1)  

iii) ' 1(1)
2

f = −  

Θέµα 4 

Στο τετράεδρο ΟΑΒΓ να αποδειχθούν οι προτάσεις: 

Α) Αν 0ΟΑ ⋅ΒΓ =  και 0ΟΒ⋅ΓΑ =  τότε 0ΟΓ ⋅ΑΒ =  

Β) Αν 0ΟΑ ⋅ΒΓ =  και 1d  είναι η απόσταση των µέσων των ευθυγράµµων τµηµάτων ΟΒ, 

ΓΑ και 2d  η απόσταση των µέσων των ευθυγράµµων τµηµάτων ΟΓ, ΑΒ τότε 1 2d d=  


