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Θέµα 1 

Α) Έστω ότι ,α β  είναι τα διανύσµατα (α1, α2), (β1, β2) αντίστοιχα ως προς ένα 

ορθοκανονικό σύστηµα αναφοράς και α β⋅  το εσωτερικό τους γινόµενο. Αποδείξτε ότι  

1 1 2 2α β α β α β⋅ = +  

Β) Σε ένα ορθοκανονικό σύστηµα αναφοράς xOy θεωρούµε τρίγωνο ΑΒΓ µε κορυφή Α(2,1) 

και έστω ότι οι ευθείες πάνω στις οποίες βρίσκονται δυο από τα ύψη του έχουν εξισώσεις 

3x+y-11=0 και x-y+3=0. Να βρείτε τις εξισώσεις των ευθειών πάνω στις οποίες βρίσκονται 

οι πλευρές του τριγώνου και τις συντεταγµένες των κορυφών Β και Γ. 

Θέµα 2 

Α) Αν α ∈  µε 0 1α< <  αποδείξτε ότι lim 0να =  

Β) Να µελετήσετε ως προς τη σύγκλιση την ακολουθία βν µε 
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,  0 και 2λ λ λ∈ ≠ ≠  

Θέµα 3 

Α) ∆ίνονται τα σύνολα διανυσµάτων Β1, Β2 του χώρου 2 µε Β1={(συνθ, ηµθ), (ηµθ, -συνθ)} 

και Β2={(συνθ-ηµθ, -συνθ-ηµθ), (συνθ+ηµθ, συνθ-ηµθ)} µε θ ∈ . Αποδείξτε ότι καθένα 

από τα σύνολα Β1, Β2 είναι µια βάση του διανυσµατικού χώρου 2 για κάθε θ ∈ . 

Β) Έστω 
4
πθ = . Αποδείξτε ότι υπάρχει ένα (και µόνο) διάνυσµα (x,y) του διανυσµατικού 

χώρου 2  τέτοιο ώστε τα διατεταγµέα ζεύγη των συντεταγµένων να είναι (λ,µ-1), (λ-1,µ) ως 

προς τις βάσεις Β1, Β2 αντίστοιχα. 

 

Θέµα 4 

Έστω z ο µιγαδικός αριθµός x+yi µε 0y ≠ , ( , )x y∈ . Θέτουµε 
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συζυγής του z. Αποδείξτε ότι ω είναι πραγµατικός αριθµός αν και µόνο αν το σηµείο (x,,y) 

ως προς ένα ορθοκανονικό σύστηµα αναφοράς xOy ανήκει σε µια υπερβολή από την οποία 

έχουν εξαιρεθεί οι κορυφές της. 


