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Θέµα 1 

Α) Έστω µια ευθεία που σε ορθοκανονικό σύστηµα αξόνων έχει εξίσωση Αx+Βy+Γ=0 µε 

0Α + Β ≠ . Έστω Ρ(x1,y1) ένα σηµείο εκτός της ευθείας αυτής. Αποδείξτε ότι η απόσταση 

του σηµείου Ρ από την ευθεία ισούται µε: 1 1

2 2

x yΑ + Β + Γ

Α + Β
 

Β) Θεωρούµε δυο ευθείες που σε ένα ορθοκανονικό σύστηµα αξόνων έχουν εξίσωση 

x+µy+1=0 και 2µx+2y+λ=0 αντίστοιχα. (όπου λ, µ πραγµατικοί αριθµοί) Να προσδιορίσετε 

για ποια ζεύγη τιµών των λ, µ οι δυο ευθείες είναι παράλληλες και έχουν απόσταση µεταξύ 

τους 2 2 . 

Θέµα 2 

∆ίνεται το σύστηµα: 
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Α) Να βρεθούν οι τιµές του λ για τις οποίες το σύστηµα έχει και µη µηδενικές λύσεις. 

Β) Να βρεθούν όλες οι λύσεις του συστήµατος για την περίπτωση που ο λ ισούται µε την 

µικρότερη από τις τιµές που βρήκατε στο ερώτηµα Α του ζητήµατος αυτού. 

Θέµα 3 

Α) Έστω µια ακολουθία (βν). Αν υπάρχουν δυο ακολουθίες (αν) και (γν) µε κοινό όριο, 

τέτοιες ώστε για κάθε ν>κ (κ ένας συγκεκριµένος φυσικός αριθµός) να είναι ν ν να β γ≤ ≤  

τότε και η (βν) έχει το ίδιο όριο. 

Β) Να βρείτε το όριο της ακολουθίας 2 2 3ν
να ν ν= − +   

Θέµα 4 

Α) Έστω ότι µια συνάρτηση f  είναι δυο φορές παραγωγίσιµη σε ένα ανοικτό διάστηµα ∆ 

και ότι στο σηµείο 0x ∈∆  είναι 0'( ) 0f x = . Αν 0''( ) 0f x >  τότε το 0( )f x  είναι τοπικό 

ελάχιστο της f . 

Β) ∆ίνεται η συνάρτηση f  µε 2( ) ( 3) 4f x x x= − +  για x∈ . Έστω x1, x2 είναι τα σηµεία 

στα οποία η f  παρουσιάζει τοπικά ακρότατα και x3 είναι το σηµείο στο οποίο παρουσιάζει 

καµπή. Να αποδείξετε ότι τα σηµεία του επιπέδου ( )1 1, ( )x f x , ( )2 2, ( )x f x , ( )3 3, ( )x f x  είναι 

συνευθειακά.  


