
Θέµατα Πανελληνίων Εξετάσεων 

Γιώργος Μαντζώλας 

 

Μαθηµατικά Πρώτης ∆έσµης 

1986 
Θέµα 1 

Α) Θεωρούµε τρία διανύσµατα , ,  α β γ που ανήκουν στο Ε. ∆ώστε τους παρακάτω 

ορισµούς: 

i) Πότε τα διανύσµατα , ,  α β γ  λέγονται γραµµικώς εξαρτηµένα 

ii) Πότε τα διανύσµατα , ,  α β γ  λέγονται γραµµικώς ανεξάρτητα 

β) Αν τα διανύσµατα , ,  α β γ είναι γραµµικώς ανεξάρτητα τότε και τα διανύσµατα 

3 - 2x α β γ= + ,  2 - 2 3y α β γ= + ,  2 2z α β γ= − + + είναι επίσης γραµµικώς ανεξάρτητα. 

 

Θέµα 2 

Α) i) ∆ώστε τον ορισµό του µέτρου ενός µιγαδικού αριθµού. 

ii) Έστω 1 2,z z  µη µηδενικοί µιγαδικοί αριθµοί. Αποδείξτε ότι 1 2 1 2z z z z⋅ = ⋅  

Β) Έστω ότι (2 3) (2 1)z x y i= − + −  ,x y∈ . Αποδείξτε ότι στο µιγαδικό επίπεδο, ο 

γεωµετρικός τόπος των σηµείων ( , )x y   που είναι τέτοια ώστε 2 1 3 3z i− + =  είναι κύκλος. 

Στη συνέχεια να βρεθούν οι συντεταγµένες του κέντρου και η ακτίνα του κύκλου. 

 

Θέµα 3 

Α) Έστω ότι η συνάρτηση f  είναι ορισµένη σε ένα διάστηµα ∆ και 0x ∈∆ . Να δώσετε τους 

παρακάτω ορισµούς: 

i) Πότε η συνάρτηση f  λέγεται συνεχής στο 0x  

ii) Πότε η συνάρτηση f  λέγεται συνεχής από δεξιά στο 0x  

iii) Πότε η συνάρτηση f  λέγεται συνεχής από αριστερά στο 0x  

Β) Να προσδιορίσετε τα ,α β ∈∆  ώστε η συνάρτηση f  µε  
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Να είναι συνεχής στο . 
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Θέµα 4 

Α) Αποδείξτε το παρακάτω θεώρηµα: 

Έστω µια συνάρτηση f  είναι παραγωγίσιµη σε ένα ανοικτό διάστηµα ( , )α β  και ότι στο 

0 ( , )x α β∈  είναι 0'( ) 0f x = . Η f  παρουσιάζει στο 0x  τοπικό µέγιστο αν για κάθε 

0( , ]x xα∈ , '( ) 0f x ≥  και για κάθε 0[ , )x x β∈ , '( ) 0f x ≤ . 

Β) Έστω η συνάρτηση f  µε 3 22 1( ) 10 7
3 2

f x x x xα α   = − − + − +   
   

, x∈ . Να βρείτε το 

α ∈  ώστε η f  να παρουσιάζει στο 3
2

x =  καµπή. Στη συνέχεια για την τιµή αυτή του α να 

σχηµατίσετε τον πίνακα µεταβολών της f . 


