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Θέµα 1 

Α) Να λυθεί το σύστηµα: 
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Β) Να δείξετε ότι το σύνολο 4 1 ,  , 
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 εφοδιασµένο µε την συνήθη πράξη του 

πολλαπλασιασµού κλασµάτων στο  είναι πολλαπλασιαστική οµάδα. 

Θέµα 2 

Α) Να αποδείξετε ότι κάθε ακολουθία αύξουσα και φραγµένη άνω είναι συγκλίνουσα. 

Β) Να βρείτε το όριο της ακολουθίας ( )να  µε 1 1α =  και 1 4 5ν να α+ = + , *ν∀ ∈   

Θέµα 3 

Α) Θεωρούµε συνάρτηση g  που ορίζεται σε ένα διάστηµα ∆. Να αποδείξετε ότι αν η g  

είναι παραγωγίσιµη στο σηµείο 0x ∈∆  και 0( ) 0g x ≠ , τότε και η συνάρτηση 1
g

 είναι 

παραγωγίσιµη στο 0x  και είναι 
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Β) ∆ίνεται η συνάρτηση f  µε 1( ) 1
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i) Να βρείτε τα διαστήµατα µονοτονίας και τα ακρότατα της συνάρτησης f  

ii) Να υπολογίσετε το εµβαδόν του χωρίου που περικλείεται από την γραφική παράσταση C 

της συνάρτησης f , τον άξονα Οx και τις ευθείες µε εξισώσεις 2x = , 5x = . 

Θέµα 4 

A) i) Να δώσετε τον ορισµό της παραβολής 

ii) ∆ίνεται η παραβολή 2 2y px= και η ευθεία y xλ κ= + . Να αποδείξετε ότι η ευθεία και η 

παραβολή έχουν ένα κοινό σηµείο αν και µόνο αν 2p λκ= . 

B) ∆ίνεται η παραβολή µε εξίσωση 2 4y x= . 

i) Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτοµένης της παραβολής που είναι κάθετη στην ευθεία µε 

εξίσωση3 3 0x y+ + = . 

ii) Να βρείτε τις εξισώσεις των εφαπτοµένων της παραβολής που διέρχονται από το 

σηµείο ( )2,1− .  


