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Θέµα 1 

Για λ ∈  να λυθεί το σύστηµα των εξισώσεων: 
( ) 0

2
x y z

y z x
x y z

λ
λ

λ

+ + =
 − + =
 + = −

 

 

Θέµα 2 

Α) Να αποδείξετε ότι κάθε ν-οστή ρίζα της µονάδας είναι της µορφής: 
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Β) Να λυθεί στο σύνολο των µιγαδικών αριθµών η εξίσωση: 
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Θέµα 3 

Α) Να αποδειχθεί ότι αν η συνάρτηση f  είναι παραγωγίσιµη σε ένα διάστηµα ∆ και για κάθε 

x∈∆  είναι '( ) 0f x = , τότε η συνάρτηση f  είναι σταθερή στο ∆. 

Β) Έστω ,f g  συναρτήσεις µε πεδίο ορισµού ένα διάστηµα ∆ για τις οποίες υποθέτουµε ότι: 

α) είναι δυο φορές παραγωγίσιµες στο ∆ 

β) ''( ) ''( )f x g x=  για κάθε x∈∆  

γ) 0∈∆  και (0) (0)f g=  

Να αποδείξετε ότι: 

 i) Για κάθε x∈∆ , ισχύει ( ) ( )f x g x cx− =  

 ii) Αν η εξίσωση ( ) 0f x =  έχει δυο ρίζες ετερόσηµες 1 2,ρ ρ  τότε η εξίσωση ( ) 0g x =  

έχει µια τουλάχιστον ρίζα στο διάστηµα 1 2[ , ]ρ ρ  

Θέµα 4 

∆ίνεται η συνάρτηση f  µε ( ) 2
4

f x x πηµ  = + 
 

 και πεδίο ορισµού το διάστηµα ,
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Α) Να βρεθεί η εξίσωση της εφαπτοµένης της γραφικής παράστασης της f  στο σηµείο 0 8
x π
=  

Β) Να υπολογισθεί το εµβαδόν του χωρίου που περικλείεται από την παραπάνω εφαπτοµένη, τη 

γραφική παράσταση της f ,  και από τους θετικούς ηµιάξονες Ox, Oy 


