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Θέµα 1 

Α) Αν για τον τετραγωνικό xν ν πίνακα Α υπάρχει ο αντίστροφος, τότε να αποδείξετε ότι 

αυτός είναι µοναδικός. 

Β) Έστω ο πίνακας  
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, x∈ . Να αποδείξετε ότι: 

i) 1 2 1 2( ) ( ) ( )x x x xΑ ⋅Α = Α +  για κάθε 1 2( , )x x ∈  

ii) 3( ) ( )x xΑ ⋅Α − = Ι  όπου 3Ι  είναι ο µοναδιαίος 3 3x πίνακας. 

Θέµα 2 

∆ίνεται η συνάρτηση f µε 2 2( )f x x
x
α β= + + , ( , )α β ∈ η οποία µηδενίζεται στο 1 1x =  

και παρουσιάζει τοπικό ακρότατο στο σηµείο 0 2x = . 

Α) Να βρεθούν οι τιµές των α, β 

Β) Να βρεθεί το είδος του ακρότατου και η τιµή του. 

Θέµα 3 

Α) Να αποδείξετε την πρόταση: Αν οι συναρτήσεις ,f g µε κοινό πεδίο ορισµού το διάστηµα 

∆ είναι παραγωγίσιµες στο 0x ∈∆ , τότε η συνάρτηση f g+  είναι παραγωγίσιµη στο 0x ∈∆  

και 0 0 0( ) '( ) '( ) '( )f g x f x g x+ = +  

Β) ∆ίνεται η συνάρτηση  f µε  
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Να προσδιοριστεί η τιµή του πραγµατικού αριθµού α ώστε η συνάρτηση να είναι συνεχής 

στο σηµείο 0 2x =  

Θέµα 4 

Α) Να αποδείξετε ότι η συνάρτηση  f µε ( )  f x x= είναι γνησίως αύξουσα στο πεδίο 

ορισµού της. 

Β) Αν κ ∈  και 1κ ≥  να αποδείξετε ότι: 
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