BAPBAKEIO lNMEIPAMATIKO AYKEIO MAPTIOZ 2010
TA=ZH I (yparrrn) e§éraon: OAOKAHPQMA)

OEMA 1° [Mov. (3+3)+9+10]

A) a) Eorw f uia ouvéprnon opiouévn o éva diaotnua A. Ti ovouddouue apxikn ouvaptnon g f
oro /A;
B) Eotw uia ouvexric ouvaprnon f :[a, B] = R . Ti Aéyerai opiopévo oAokAnpwya g f;

B) Eorw f uia ouvexric ouvdprtnon oe éva diGotnua [a, ,8] . Av G ¢givar yia mapayouoa 1n¢ f oro

[a, B], va amodeiéere ori: j:f (tyt=G(B)-G(a).

N Na xapaktnpioere 1ic mPOTACEIC TTOU akoAouBouv, ypdpovrac tn Aéén Ewatd r AdBoc diTAa
aTov apiBuod 1Tou avTioToIXEl € KGBe TTpdTAON).

(1) Av yia pia ouvaptnon f urrépyer mapdyouoa oro diGoTnua A, T0T€ yia KGO Ae R 10X UEL:
j/\-f(x)dx = Ajf(x)dx .
(2) Av n ouvexric ouvaptnon f dev eivar ravrou ion pe undév aro diGatnua [a, B] kai IoxUEl
Lff (x)dx =0, 167¢ N f 1TatipVEI U0 TOUAGXIOTOV ETELOONUES TIUES.
(3) Av n ouvdprnon f eivai ouvexric oto [0, 1], T67€ 10X Uel J'Olf2 (x)dx - ZJ':f (x)dx+1>0.

(4) To medio opiopou g auvaptnong f(x) = J'_:t'zdt givar o R’

(5) H ouvdprnon f(x)= (x—Z)J':t3dt, IKavoTToIEl TIC TTPOUTTOBETEIS TOU Bewpnuarog Tou Rolle

oro didotnua [0, 2].
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OEMA 2° (5+10+12+8)

A. Aiveral n ouvaprnon:

(2Inx+1)2
F(X)=1 5 av x>1
xel™, av x<1

Na o¢iéere ori:
a) H f eivai ouvexnc aro [0, €].

B) Na umroAoyioere To oAokAnpwya: j f(x)dx .
0
B. Eortw mapaywyioiun ouvaptnon f : R — R yia tnv orroia ioxUer.

1
f(x)= xjf(xt)dt+ex, yia KGOBe x R .
0

Na o¢iéere ori:
a) H ouvdprnon g(x)=e™f(x)- x -1, eivar orabeprj o1o R.
B) loxuer: f(x)=(x+1)e*, yia kGBe x R .



OEMA 3° (7+7+6)

Eorw mapaywyioiun ouvaprnon f : R — R pe f(x)>0 yia kGBe x e R. Oswpoulue T ouvaptnon:

X 2-X
= [f(Hdt+ [ f(t)dt, yia kdbe x <R.
1 1

Na o¢iéere ori:

a) H g sivai kuptr oro R.
B)Hg napouo/ag'el OAIKO sAa)(/aro g(1)=0.

y) loxuel n oxéon J f(tydt > .[ f(t)dt yia kGBs x eR .



OEMA 4° (5+8+7)
Aiverar ouvdprnon f :[1,3] > R yia tnv omoia ioxUouyv :
f(1)=f(1)=4 ka Tf(x)dx <4
Na &¢iéere orr: l
a) j.(f(x) -x)dx <0.
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B) H e€iowon f(x)=x éxer dUo TouAdyioTov piles oTo diGotnua (1, 3).

y) Yrmdpxei éva touAdyiotov € e(1,3), wote f'(&) = %
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