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Ειζαγωγή  

Πξόβιεκα είλαη θάζε πεξίπινθε θαηάζηαζε, θάζε πξνβαιιόκελν εκπόδην  πνπ αλαθόπηεη 

ηελ νκαιή πνξεία θαη πξέπεη λα αξζεί. Η ιύζε δελ είλαη πξνθαλήο ή εύθνιε, αιιά θαηά βά-

ζε ππάξρεη δηέμνδνο. Τα καζεκαηηθά πξνβιήκαηα είλαη πξνηάζεηο πνπ παξνπζηάδνπλ κηθξό-

ηεξεο ή κεγαιύηεξεο αληημνόηεηεο θαη δπζρέξεηεο θαη ε ιύζε ηνπο απαηηεί θαηάιιεινπο ζπι-

ινγηζκνύο θαη ζπλδπαζκνύο εκπεηξηώλ θαη γλώζεσλ, πνπ δίλνληαη κε λέν ηξόπν. Αλ ν καζε-

ηήο αλαγλσξίζεη άκεζα έλαλ πξνδηαγεγξακκέλν ηξόπν γηα ηελ νινθιήξσζε ηεο εξγαζίαο 

ηόηε πξόθεηηαη γηα άζθεζε ξνπηίλαο θαη όρη γηα πξόβιεκα. Σπλήζσο είλαη ιεθηηθά δηαηππσ-

κέλα, αιιά κεξηθέο θνξέο πξνέξρνληαη κέζα από εηθόλεο ή πξνζθέξνληαη κε εηθνληζηηθή 

κνξθή θαη κνηάδνπλ κε γξίθνπο. Καηά θαλόλα είλαη πην δύζθνια από ηηο ζπλήζεηο εξγαζίεο 

ηεο θαζεκεξηλήο ζρνιηθήο πξαγκαηηθόηεηαο. 

Η δηδαθηηθή πξνζέγγηζε ηεο πιεηνλόηεηαο ησλ καζεκαηηθώλ ελλνηώλ επηηπγράλεηαη θα-

ιύηεξα κέζα από ηε ιύζε πξνβιεκάησλ. Η ιύζε καζεκαηηθώλ πξνβιεκάησλ είλαη έλα απν-

ηειεζκαηηθό κέζν γηα ην μεδίπισκα ηνπ καζεκαηηθνύ ζπιινγηζκνύ ησλ παηδηώλ θαη ηελ α-

πόθηεζε γλώζεσλ (Lerch 2004). Απαηηεί ηελ ελεξγεηηθή εκπινθή ηνπ καζεηή, ηε ζεξκή α-

πνδνρή κηαο αλνηρηήο πξόθιεζεο πνπ ζπλεπάγεηαη ηελ θηλεηνπνίεζε ηεο θαληαζίαο θαη ηε 

δεκηνπξγηθή ρξήζε ησλ γλώζεώλ ηνπ. Όηαλ νη καζεηέο θαη νη καζήηξηεο ιύλνπλ πξνβιήκα-

ηα, επηζηξαηεύνπλ θαη ζθπξειαηνύλ ηηο γλώζεηο πνπ ρξεηάδνληαη πξαγκαηηθά, εθεπξίζθνπλ 

ζηξαηεγηθέο θαη εξεπλνύλ ηξόπνλ ηηλά όπσο νη εξεπλεηέο καζεκαηηθνί (Brown 1997). Έηζη 

κπνξνύλ λα βξεζνύλ ζηελ πξνβιεκαηηθή θαηάζηαζε ηνπ εξεπλεηή απνθηώληαο γλήζηα κα-

ζεκαηηθά βηώκαηα. Η ιύζε καζεκαηηθώλ πξνβιεκάησλ είλαη πεγή θαη θξηηήξην ηεο γλώζεο 

(Vergnaud, 1986), είλαη ε θαξδηά ηεο καζεκαηηθήο δξαζηεξηόηεηαο. Τα πξνβιήκαηα πξν-

ζθέξνπλ λέα εξεζίζκαηα θαη ε ιύζε ηνπο επηβεβαηώλεη ηηο θαηαθηεζείζεο γλώζεηο θαη όρη 

απιώο ηππηθά όπσο ε ιύζε αζθήζεσλ, αιιά νπζηαζηηθά θαη πεξηεθηηθά, ζπκβάιινληαο ζηελ 

αλάπηπμε λέσλ καζεκαηηθώλ ηδεώλ θαη βειηηώλνληαο ηελ θαηαλόεζε. 

Τα ζηάδηα πνπ πξέπεη λα δηαλπζνύλ γηα ηελ επίιπζε ελόο πξνβιήκαηνο είλαη ζε γεληθέο 

γξακκέο ηα αθόινπζα: ε θαηαλόεζε ηεο δηαηύπσζεο ηνπ πξνβιήκαηνο, ε θαηάζηξσζε ελόο 

ζρεδίνπ ιύζεο ηνπ πξνβιήκαηνο (εύξεζε ηεο ζσζηήο ζρέζεο αλάκεζα ζηα δεδνκέλα θαη ηα 

δεηνύκελα), ε εθηέιεζε ηνπ ζρεδίνπ (ζσζηόο ππνινγηζκόο ηνπ δεηνύκελνπ) θαη ηέινο αλα-

ζθόπεζε θαη επαιήζεπζε (Polya,1991). 

Αλ ν αξηζκεηηθόο ππνινγηζκόο βάζεη ηνπ πξναλαθεξόκελνπ ζρήκαηνο θαζώο θαη ε επα-

ιήζεπζε ηεο ιύζεο απαηηνύλ ηππηθέο γλώζεηο πνπ νη καζεηέο ππνηίζεηαη όηη έρνπλ απνθηή-

ζεη, ε θαηαλόεζε ηνπ πξνβιήκαηνο θαη ε ζπλαθόινπζε καζεκαηηθνπνίεζε είλαη απξόβιε-

πηεο λνεηηθέο ιεηηνπξγίεο πνπ δελ κπνξνύλ λα δηδαρζνύλ  όπσο ε εθηέιεζε ελόο πνιιαπια-

ζηαζκνύ ή κηαο δηαίξεζεο. Από απηέο ηηο ζπρλά πξσηόηππεο θαη νπσζδήπνηε δεκηνπξγηθέο 

ιεηηνπξγίεο εμαξηάηαη θαη ε επηινγή ησλ ζσζηώλ πξάμεσλ πνπ  πξέπεη λα εθηειεζηνύλ. 

Η αλαγθαηόηεηα ηνπ ηέηαξηνπ ζηαδίνπ, ηεο αλαδξνκηθήο δηεξεύλεζεο θαη επαιήζεπζεο, 

πξέπεη λα γίλεη θαηαλνεηή ζηελ πνξεία ηεο δηδαζθαιίαο, αθόκε θαη όηαλ πξόθεηηαη απιώο 

γηα ζπλήζεηο αζθήζεηο. Η επαιήζεπζε είλαη έλαο απηνέιεγρνο πνπ δηαζθαιίδεη ηνλ καζεηή 

επηβεβαηώλνληαο όηη δηέηξεμε ζσζηά όια ηα ζηάδηα. Σπληζηά θαη ε ίδηα κηα καζεζηαθή δηαδη-

θαζία κε απηνηειή αμία. Αλ ν καζεηήο δελ κπνξεί κε ηε δηαδηθαζία επαιήζεπζεο, λα επηβε-

βαηώζεη ηε ιύζε θαη λα ηελ ππνζηεξίμεη κε επηρεηξήκαηα, γηα ηνλ θαζεγεηή είλαη ζαλ λα κελ 
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έιπζε ην πξόβιεκα, αθόκε θαη αλ ε πξνηεηλόκελε ηειηθή ιύζε είλαη ζσζηή, ή έιπζε ην πξό-

βιεκα ηπραία. Τν ελδηαθέξνλ ηνπ δηδάζθνληνο είλαη ηόηε θπξίσο δηαγλσζηηθό, θαζώο πξέπεη 

λα αλαθαιύςεη πνπ έγθεηηαη ε αδπλακία ηνπ παηδηνύ, δειαδή ζε πην ζηάδην απέηπρε. Ο κα-

ζεηήο κε ηε ζεηξά ηνπ πξέπεη λα ζπλεηδεηνπνηήζεη, κόλνο ηνπ κέζσ ηεο επαιήζεπζεο ή ζε 

ζπλεξγαζία κε ηνλ εθπαηδεπηηθό, ηηο γλσζηηθέο ηνπ αλεπάξθεηεο ζε έλα ή ζε πεξηζζόηεξα 

ζηάδηα (Margolinas, 1993).  

 Τα πην απιά πξνβιήκαηα δελ δηαθέξνπλ πνιύ από ηηο αζθήζεηο εθαξκνγήο. Τα δεδνκέλα 

είλαη πξνθαλή θαη ν ππνινγηζκόο ηνπ δεηνύκελνπ πξνθύπηεη από ηε δηαηύπσζε σο απηνλόε-

ηε κεηάθξαζε ηεο πεξηγξαθόκελεο θαηάζηαζεο. Τα πην δύζθνια πξνβιήκαηα απαηηνύλ ζπλ-

δπαζκό πνιιώλ γλώζεσλ θαη δελ έρνπλ γεληθνύο θαλόλεο επίιπζεο. Η δηαηύπσζε δελ πεξηέ-

ρεη ηηο ιέμεηο-θιεηδηά πνπ νδεγνύλ ηνλ ιύηε ζηελ επηινγή ηεο ζσζηήο πξάμεο. Η καζεκαηηθή 

καζεζηαθή δηαδηθαζία απνθηά λόεκα κέζα από ηε ιύζε αλνηρηώλ πξνβιεκάησλ. Σην Βηβιίν 

Δθπαηδεπηηθνύ ηεο Πξώηεο Γπκλαζίνπ γίλεηαη αλαθνξά ζηα ιεγόκελα αλνηρηά πξνβιήκαηα. 

«Γεληθά ζα νλνκάδνπκε αλνηρηό ην πξόβιεκα πνπ κπνξεί λα εξκελεπηεί κε πνιινύο ηξόπνπο 

θαη επνκέλσο δέρεηαη δηαθνξεηηθέο ιύζεηο» (ζ. 33). Σηα «αλνηρηά πξνβιήκαηα» νη καζεηέο 

δελ θαηαλννύλ ακέζσο πνηα είλαη ηα δεδνκέλα θαη πνύ πξέπεη λα ζηεξηρζνύλ γηα λα βξνπλ ην 

δεηνύκελν. Σπρλά πξέπεη λα επηδνζνύλ ζε κηα εξεπλεηηθή δξαζηεξηόηεηα θαη λα βξνπλ ηε 

ιύζε κεηά από πνιιαπιέο δνθηκέο, αηηηνινγήζεηο εηθαζηώλ θαη πξσηόηππνπο ζπιινγηζκνύο. 

Τα αλνηρηά πξνβιήκαηα είλαη ηα πην ελδεδεηγκέλα γηα νκαδηθή δξαζηεξηόηεηα (Charnay 

1993, Arsac & Mante, 2007, Κόζπβαο 1996). Μέζσ ηεο αλάζεζεο ελόο αλνηρηνύ πξνβιήκα-

ηνο γηα νκαδηθή επίιπζε νη καζεηέο κπνξνύλ λα ζθέθηνληαη θαη λα ζέηνπλ νη ίδηνη εηθαζίεο 

θαη εξσηήκαηα πνπ επηδέρνληαη καζεκαηηθή απάληεζε. Σύκθσλα πάιη κε ην ίδην Βηβιίν Δθ-

παηδεπηηθνύ, «Τν λα δίλνπκε κεξηθέο θνξέο, ζηνπο καζεηέο καο αλνηθηέο δξαζηεξηόηεηεο αληί 

γηα αζθήζεηο ησλ δύν ή ηξηώλ ιεπηώλ, είλαη έλα βήκα πξνο ηε κεηαθνξά ηεο ππεπζπλόηεηαο ηεο 

δηαδηθαζίαο ηεο κάζεζεο από ην δάζθαιν ζην καζεηή (ζ. 33). Μέζα ζην πξναλαθεξόκελν 

πιαίζην, αλαζέζακε έλα αλνηρηό πξόβιεκα γηα νκαδνζπλεξγαηηθή ιύζε γηα λα εμεηάζνπκε 

πνηεο επηηπρείο ζηξαηεγηθέο επηλννύλ νη καζεηέο ηεο Α΄ Γπκλαζίνπ αιιά θαη ηηο δπζθνιίεο 

πνπ ζπλαληνύλ.  

Το διδακηικό πείπαμα  

Οη 26 καζεηέο ελόο ηκήκαηνο ηνπ 1
νπ

 Πεηξακαηηθνύ Γπκλαζίνπ Αζελώλ θαηά ηε δηάξθεηα 

ηεο θνίηεζήο ηνπο ζηελ Α΄ (2008-09) ήξζαλ ζε ζπζηεκαηηθή δηδαθηηθή επαθή κε δηδαζθαιία 

καζεκαηηθώλ ελλνηώλ κέζσ ηεο ιύζεο πξνβιεκάησλ. Με θύξην ζηόρν ηε δηεξεύλεζε ηεο 

αλαινγίαο δώζακε ην αθόινπζν πξόβιεκα: 
 

Γύν άξαβεο Α θαη Β νη νπνίνη ηαμίδεπαλ ζηελ έξεκν, είραλ 2 ςσκηά ν έλαο θαη 3 ν άιινο. Κα-

ηά ηε δηάξθεηα ηνπ ηαμηδηνύ ηνπο ζπλάληεζαλ έλα πινύζην ηαμηδηώηε Γ, ν νπνίνο πεηλνύζε. Α-

θνύ έθαγαλ καδί, ν ηαμηδηώηεο ηνπο άθεζε 15 ιίξεο. Πώο ζα έπξεπε λα θάλνπλ ηε κνηξαζηά;  
 

Η δηάξθεηα ηνπ πεηξακαηηζκνύ ήηαλ δύν ζπλερόκελεο δηδαθηηθέο ώξεο. Ο καζεηέο ζπλεξγα-

δόκελνη ζηηο νκάδεο αληάιιαμαλ δηαθνξεηηθέο ηδέεο, παξήγαγαλ πνιιαπιέο ιύζεηο πνπ ππν-

ζηήξημαλ ζε νιόθιεξε ηελ ηάμε. Η ιύζε απαηηεί αξηζκεηηθέο πξάμεηο κε αθέξαηνπο αξηζκνύο 

ή θιάζκαηα θαη ηελ έλλνηα ηεο αλαινγίαο. Η επηινγή ζηξαηεγηθήο εμαξηάηαη από παξάγν-

ληεο πνπ ζπλδένληαη κε ηνλ ηύπν ηνπ πξνβιήκαηνο θαη ηηο ζρέζεηο πνπ εμαξηώληαη από ηα 

αξηζκεηηθά δεδνκέλα (Kaputt & West 1994, Lamon, 1994). Παξόηη αξρηθά ην πξόβιεκα 

κνηάδεη κε πξόβιεκα ξνπηίλαο, ε εθθώλεζε ην θαζηζηά ειθπζηηθό. Αξρηθά ην πξόβιεκα 

θαίλεηαη δύζθνιν. Παξνπζηάδνπκε ζύληνκα ηηο ιύζεηο ησλ νκάδσλ.  

Ππώηη ζύνηαξη (ζε δηαθάλεηα ): Οη καζεηέο ηεο νκάδαο ζεώξεζαλ όηη ηα ρξήκαηα έπξεπε 

λα κνηξαζηνύλ εμίζνπ κεηαμύ ησλ Α θαη Β. Έγξαςαλ: «Γίθαηε κνηξαζηά! Λνηπόλ 7,5 ν έλαο 

θαη 7,5 ν άιινο». Δίλαη θαλεξό όηη πξνέβεζαλ ζε κηα αθαηάιιειε θαη ιαλζαζκέλε αλαπα-

ξάζηαζε ηνπ πξνβιήκαηνο. Καηά ηε δηάξθεηα ηεο ζπδήηεζεο πνιινί καζεηέο δηαηύπσζαλ ην 
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επηρείξεκα: «Ο Β έδσζε πεξηζζόηεξν ςσκηά από ηνλ Α. Γηαηί ζα έπξεπε λα πάξνπλ ην ίδην 

ρξεκαηηθό πνζό;». Η ζπδήηεζε ήηαλ πινύζηα θαη νδήγεζε ζηελ έλλνηα ηεο αλαινγίαο.  

Δεύηεπη ζύνηαξη  (ηξεηο δηαθάλεηεο) : Θεώξεζαλ όηη νη Α θαη Β έπξεπε λα κνηξαζηνύλ ηηο 

ιίξεο όρη εμίζνπ αιιά αλάινγα κε ηα ςσκηά πνπ είρε ν θαζέλαο. Παξνπζηάδνπκε δύν ιύζεηο. 

Οη άιιεο είλαη παξόκνηεο:  

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

Καηά ηε δηάξθεηα ηεο ζπδήηεζεο νη καζεηέο ζπδήηεζαλ ηε ζσζηή εθαξκνγή ηεο αλαινγίαο. 

«Χξεζηκνπνίεζαλ αλάινγα πνζά γηα ηα ςσκηά πνπ είραλ θαη όρη γηα ηα ςσκηά πνπ έδσζε ν 

θαζέλαο. Δίλαη ιάζνο». Γηαπηζηώζακε όηη ε εκθάληζε ιαζώλ έδσζε ελδηαθέξνλ ζηε ζπδήηε-

ζε.   

 

Τπίηη ζύνηαξη (κία δηαθάλεηα): Πξώηα πξέπεη ηα ςσκηά λα ηα κνηξαζηνύλ εμίζνπ νη Α, Β 

θαη Γ θαη ηηο ιίξεο λα ηηο κνηξαζηνύλ αλαινγηθά νη Α θαη Β (ζύκθσλα κε ηελ πνζόηεηα ηνπ 

ςσκηνύ πνπ έδσζαλ ζηνλ  Γ).  

 
 
 

 

 

 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

          

 

 

 

 

 

 
 

Η ιύζε πνπ βξέζεθε από ηελ νκάδα ήηαλ ε πην θαηαλνεηή θαη ε πην πεηζηηθή. Καηά ην θό-

ζθηλν ζηελ νινκέιεηα ηεο ηάμεο νξηζκέλνη καζεηέο ακθηζβήηεζαλ ηελ θαηακέηξεζε πάλσ 

ζην ζρήκα: «Αληί λα κεηξάκε όπσο ζηελ πξώηε δεκνηηθνύ κπνξνύκε λα ππνινγίζνπκε: Μνη-

ξάδνπκε ηα ςσκηά ηνπ θαζελόο ζε 3 ίζα κέξε. Ο Α έρεη 2×3=6 θαη ν B έρεη 3×3=9. Σπλνιηθά 

ππάξρνπλ 6+9=15 θνκκάηηα ςσκί θαη γηα ηνπο ηξεηο. Ο θαζέλαο έθαγε 15:3=5 θνκκάηηα.Ο Α 

ΟΜΑΔΑ 5 
Καηαζθεπάδνπκε έλα πίλαθα αλαινγίαο: 
 

  A θαη B A 

Αξηζκόο ςσκηώλ 5 2 

Αξηζκόο ιηξώλ 15 x 
 

Έρνπκε : 5 x=15 2   ή    5 x=30.                                      

Δπνκέλσο ν A ζα πάξεη : x=30 :5=6 ιίξεο.   

Καη ν B :   15-6=9 ιίξεο. 

ΟΜΑΔΑ 3 
 

Χξεζηκνπνηνύκε ηε κέζνδν ηεο αλαγσγήο 

ζηε κνλάδα.  
 

Τα 5 ςσκηά θάλνπλ 15 ιίξεο. 

Τν 1 ςσκί θάλεη 15 :5=3 ιίξεο. 

Τα 2 ςσκηά ηνπ  A θάλνπλ  2 3=6 ιίξεο. 
  

Τα 3 ςσκηά ηνπ  B θάλνπλ  3 3=9 ιίξεο. 
 

Δπαιήζεπζε : 6+9=15 ιίξεο. 
 

ΟΜΑΔΑ 2 
 

 

A B C

A B C

A B C

1
2

3

4
5

6

7
8

9

10
11
12

13

15
14

55 5

Σην ζρέδην κεηξήζακε 15 θνκκάηηα 

ςσκί, δειαδή ν θαζέλαο έπξεπε λα 

θάεη 5 θνκκάηηα. Ο Α είρε 6 θνκκά-

ηηα. Κξάηεζε ηα 5 θαη έδσζε 1 ζηνλ 

Γ. Ο Β είρε 9 θνκκάηηα. Κξάηεζε ηα 

5 θαη έδσζε 4 ζηνλ Γ. Ο Γ πήξε ζπ-

λνιηθά 5 θνκκάηηα, 1 από ηνλ A θαη 4 

από ηνλ B (1+4=5). Ο Γ γηα ηα 5 

θνκκάηηα ςσκί πιήξσζε 15 ιίξεο, 

δειαδή 3 ιίξεο γηα θάζε θνκκάηη. 

Δπνκέλσο ν Α πνύιεζε 1 θνκκάηη 

θαη πήξε 3 ιίξεο θαη ν Β πνύιεζε 4 

θνκκάηηα θαη πήξε 43=12 ιίξεο.   
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έδσζε 6-5=1 θαη ν Β 9-5=4 θηι. ». Οη Resnick & Singer (1993) ππνζηήξημαλ όηη βαζηθέο 

έλλνηεο ησλ καζεκαηηθώλ, όπσο είλαη νη ιόγνη θαη νη αλαινγίεο, κπνξνύλ λα αλαπηπρζνύλ κε 

επηηπρία κόλν όηαλ ζηεξίδνληαη ζηηο άηππεο γλώζεηο ησλ καζεηώλ. Οη έλλνηεο ηνπ ιόγνπ θαη 

ηεο αλαινγίαο εληάζζνληαη ζηηο πνιιαπιαζηαζηηθέο δνκέο θαη ζρεκαηίδνληαη ζε αιιειεπί-

δξαζε κε ηνλ πνιιαπιαζηαζκό θαη ηε δηαίξεζε (Lo & Watanabe 1997, Hart, 1988). Πξνηνύ 

αθόκα ηα παηδηά δηδαρηνύλ απηέο ηηο έλλνηεο, δηαζέηνπλ ήδε έλα πινύζην ξεπεξηόξην ζηξα-

ηεγηθώλ. 

 

Τέηαπηη ζύνηαξη (κηα δηαθάλεηα) : Έθαλαλ ηε δηαίξεζε 5:3 αιιά ήηαλ αδύλαην λα βξνπλ 

έλα δεθαδηθό αξηζκό κε πεπεξαζκέλν πιήζνο ςεθίσλ. Η πεξηνδηθόηεηα 5 :3=1,666… ήηαλ 

έλα κεγάιν εκπόδην.  

 

Μαζεηήο:         - Μπνξνύκε λα ζηξνγγπινπνηήζνπκε θαη λα ην θάλνκε 1,7; 

Δθπαηδεπηηθόο: - Θα κπνξνύζεο λα ζθεθηείο ιίγν πεξηζζόηεξν.  
 

Κατά τθ συηιτθσθ ζνας μακθτις ζδωσε τθν ακόλουκθ λφσθ (αναγωγι στθ μονάδα):  
 

Τα 5/3 ησλ ςσκηώλ (Γ)  θάλνπλ 15 ιίξεο . 

Τν 1/3 ηνπ ςσκηνύ (πνπ ν A έδσζε ζηνλ Γ)  θάλεη  15 :5=3 ιίξεο. 

Τα 4/3 ησλ ςσκηώλ (πνπ ν Β έδσζε ζηνλ Γ) θάλνπλ 4 3=12 ιίξεο. 

 

Η αλαγσγή ζηε κνλάδα ζεσξείηαη από ηνπο Nesher & Sukenik (1991) κηα πνιύ θαιή κέζν-

δνο επεηδή πεξηέρεη ηε ζεκαζία ηνπ δηακεξηζκνύ πνπ βνεζά ζηελ ελλνηνινγηθή θαηαλόεζε 

ηνπ ιόγνπ. Σύκθσλα κε απηή ηε κέζνδν, νη καζεηέο βξίζθνπλ πξώηα ηελ ηηκή ηεο ελόο αληη-

θεηκέλνπ θαη ύζηεξα ηελ ηηκή πνιιώλ νκνεηδώλ αληηθεηκέλσλ. Δίλαη απνηειεζκαηηθή όηαλ ε 

ηηκή ηνπ ελόο αληηθεηκέλνπ είλαη αθέξαηνο αξηζκόο, ελώ ε αλαγσγή ζηελ θιαζκαηηθή κνλάδα 

ιεηηνπξγεί αλαζρεηηθά, θαη νδεγεί ζε αδηέμνδν όηαλ ηα δεδνκέλα δελ νδεγνύλ ζε κηα αθέ-

ξαηε ηηκή ηεο κνλάδαο.  

 

Σςμπεπάζμαηα 

Τα απνηειέζκαηα απηήο ηεο κειέηεο θαλεξώλνπλ όηη δύν νκάδεο καζεηώλ έιπζαλ ζσζηά ην 

πξόβιεκα. Οη ππόινηπεο νκάδεο επέδεημαλ ιαλζαζκέλεο αλαπαξαζηάζεηο ηνπ πξνβιήκαηνο. 

Τξεηο νκάδεο ρξεζηκνπνίεζαλ ιαλζαζκέλε αλαινγία “γηα ηα ςσκηά πνπ είραλ θαη όρη γηα ηα 

ςσκηά πνπ έδσζε ν θαζέλαο”, θαη κηα νκάδα πξνέβε ζε “δίθαηε κνηξαζηά ησλ ιηξώλ”. Παξό-

ηη νη πεξηζζόηεξνη καζεηέο δελ ήηαλ ζε ζέζε λα επηλνήζνπλ θαηάιιειεο ζηξαηεγηθέο πνπ 

νδεγνύζαλ ζηε ιύζε ηνπ πξνβιήκαηνο, κπνξνύζαλ λα θαηαλννύλ ηηο ιύζεηο ησλ ζπκκαζε-

ηώλ ηνπο. Δπηπιένλ, πξνθύπηεη όηη νη αηηηνινγήζεηο δηεπξύλνληαο ηε καζεκαηηθή ηνπο ζθέ-

ςε. Αλακθηζβήηεηα πξόθεηηαη γηα κηα ελεξγεηηθή θαη πνιύπηπρε δεκηνπξγηθή δηαδηθαζία 

πνπ ππνγξακκίδεη όηη καζεκαηηθά δελ είλαη απνκλεκόλεπζε κπζηεξησδώλ ηύπσλ θαη αλαηηη-

νιόγεησλ θαλόλσλ, αιιά όηη ζεκαληηθό θάλνπλ θαη ζθέθηνληαη νη καζεηέο όηαλ επηθνηλσ-

λνύλ κεηαμύ ηνπο. Δίλαη κηα ελδηαθέξνπζα πξόθιεζε κε άθζνλα θίλεηξα γηα ηνπο καζεηέο. 

Η θαηάζηαζε πξνβιεκαηηζκνύ πνπ δεκηνπξγήζακε ζπλέβαιε ζηελ αλάπηπμε ελεξγεηη-

θήο ζηάζεο θαη ζηελ αλάδπζε ζεκαληηθώλ ηθαλνηήησλ: Οη καζεηέο ζπγθεληξώλνπλ, θαηα-

γξάθνπλ θαη πηλαθνπνηνύλ  δεδνκέλα, εμεηάδνπλ ζπκπεξάζκαηα, εθθξάδνπλ ηα επξήκαηα κε 

ζρήκα, ζπκβνιίδνπλ, γεληθεύνπλ, εμεγνύλ, αηηηνινγνύλ θαη θνηλνπνηνύλ ηα επξήκαηα. Αλά-

ινγεο ζηάζεηο έρνπλ παξαηεξεζεί ζε άιιεο εξγαζίεο (Brown & Walter, 1983, Silver 1997, 

English, 1997, Kosyvas, 2005). Οη καζεηέο θαη νη καζήηξηεο κπνξνύζαλ λα βξίζθνπλ πξσηό-

ηππεο ιύζεηο, λα εθεπξίζθνπλ πνιιαπιέο ζηξαηεγηθέο, λα επηρεηξεκαηνινγνύλ, λα αηηηνιν-

γνύλ, λα αλαπηύζζνπλ ππεπζπλόηεηα ζηελ αηνκηθή θαη ζπιινγηθή εξγαζία. Δπηπιένλ, κα-
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ζαίλνπλ λα παξαθνινπζνύλ θαη λα θξίλνπλ ηηο ηδέεο ησλ ζπκκαζεηώλ ηνπο θαη λα ππεξαζπί-

δνληαη ηε δηθή ηνπο ζέζε.  

Τα επξήκαηα απηήο ηεο έξεπλαο ππνγξακκίδνπλ όηη θαηά ηε ιύζε πξνβιεκάησλ ζηελ 

ηάμε ζα πξέπεη λα απνδίδεηαη βαξύλνπζα ζεκαζία όρη ζηηο ηππηθέο αιγνξηζκηθέο δηαδηθαζί-

εο, αιιά ζηελ αλάπηπμε ησλ πξσηόηππσλ ηδεώλ θαη ζηξαηεγηθώλ ησλ καζεηώλ θαη καζε-

ηξηώλ. Τα αλνηρηά πξνβιήκαηα δίλνπλ ζηνπο καζεηέο επθαηξίεο λα αλαπηύζζνπλ πνιιαπιέο 

ιύζεηο παξά λα εθαξκόδνπλ άθξηηα εηνηκνπαξάδνηνπο θαλόλεο. Όια απηά απνδεηθλύνπλ όηη 

ην ελ ιόγσ αλνηρηό πξόβιεκα ήηαλ έλα πξόζθνξν κέζν γηα ηελ θαιιηέξγεηα ηεο καζεκαηη-

θήο δεκηνπξγηθόηεηαο ησλ καζεηώλ. Με ηελ νξγάλσζε ηέηνησλ δξαζηεξηνηήησλ πεηπραί-

λνπκε λα θαιιηεξγνύκε ηελ εξεπλεηηθή ζηάζε θαζώο θαη ηνλ καζεκαηηθό ζπιινγηζκό ησλ 

καζεηώλ.  
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