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ENAEIKTIKH 'PAITH EZETAZH

(Mapdywyog, pubuds usraBoAng, spamrouévn, Rolle, OMT)
Na amavrnoere o€ 6Aa 1a mapakdrw Béuara.

OEMA 1° (15+5+5 pov)

A. Na XOAPAKTNPIOETE TIC TTPOTACEIC TTOU aKoAouBouv, ypdeovrag Tn Aéén Zwaté n Adbog dirAa oro
ypeduua 1mou avrioToixei o KGOBe TpdTaan. (15 I.IOV)

a) Av uia ouvapinon f: R —R eivar apria, 1é1e urdpyer éva touAdyioro € e(-1,1), réroio woref'(€)=0.

B) Av uia ouvéprnon f eivar mapaywyioiun oto R kai éxer 8Uo piles, 161 avdueoa oe duo pides e f’
UTTGpxEl TO TTOAU pia pila tn¢ f.

Y) Av uia ouvéprnon f ivar mapaywyioiun oto R kai 8ev gival avTioTpéwiun, TOTE UTTAPXE! KAEIOTO SiGoTnua
[a, ,8] aro orroio n f ikavorrolgi Tis TPoUTToBéacis Tou Bewpnarog Tou Rolle.

0) Av "(x)=0 o€ kGBe onpeio x Tou diaotiuarog A, 161e 1) e€§iowon f(x)=0 éxer To MOAU 2 pifeg oT0 A.

&) Av og pia ouvaptnon f ioxvouv ol mpoumoBéoeis Tou OMT oro [a, Bl kar f(a)=Ff(B) 1o1€ UTdpPKE!
¢ e(a,B) réroio wore f'(£)=0.

B. Na opigete TNV gQamTouévn Kai 1o pubud ueraBoAng.

(5 pov)

I". Na amoseigers ori: (crx )' =a’Ina . (5 IJOV)
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OEMA 2°

BAGMOI
(7+6+6+6
uov.)

h(x)
x2+2

A. Aivovrar o ouvaprioeig: f(x)= kai g(x)=e**. Av igxuouv:

e nf &ivai pnr ouvéprnon kar lim f(x)=1,
e O1C kai Cg EXOUV KOIVH) EQATITOUEVH OTO Xo=1.

Na Bpeite Tov 110 NG f.

B. Eva kivnto M kiveitar ot ypagiki) mapdraon C, n¢ ouvapmong f, émou f(x)=In(x),x=0. Avn
TeETUNUEVN X TOU M eAarTwverar ue puBud 2 mis , tn xpovikh atiyun to mou auro SiEpxeTal QT TO ONEIo
A(e, 1), 161¢ va Bpeite 10 pubud ueraBoAng tn¢ ywviag @ mou axnuarifel n subsia OM ue Tov Géova X X
TNV v AByw xpovikn oriyur. (O eivai n apxn twv aéévwv)

X2

I". Aivovrai or ouvaprioeig: f(x) = 12 kar g(x)=x*-2x+2.

a) Na Bpeire 1a koiva onueia Twv C; kai C; .

B) Na géeraoere av o1 C; kai C, éxouv Koivr] egamrouévi) OTa KOIVG TOUC onueia.

1
A. Aiveral n ouvaprnon: f(x) = g(x)ny;, av x=0

0, av x=0

. Av g(0)=9g'(0)=0 va amooeiéere 611: f'(0)=0.
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OEMA 3°

BAGMOI
(2+2+3+3
MoVv.)

(3+3+3
uov.)

(3+3 pov.)

A. Aiverai n ouvdprnon f: R —-R yia tnv omoia ioxuouv:
o nf éxel ouvexn mpwrn mapdywyo oro R,
e f(0)=1(3)=6kal f(6)=3.
Na &¢iere O11 -
a) Yrrépxer & €(3,6) wore f(§,)=-1.
-1
B) Ymapxer §, €(0,7) wore f(§,) =E.
y) Yrmdpxer § €(3,6) wore f(§)=§.

8) Ymapxer x,,X, €(3,6), x, #x, @ore f(x,)-f(x,)=1.
B. Aiverar n ouvdprnon f: R —-R yia tnv omoia ioxuouv:

e nf eivai 0o popéc mapaywyioiun aro R,
e f(0)=f(2)=0.

Aivera emri mAéov ouvdpTnon g pe 0mo: g (x)= -f(z—l)x2 +f(1)-x.

Na d¢iéere 611 :
a) Yépyer éva rouddyiotov X, €(-1,1) wote g'(x,)=f(1).

B) H egiowon f(x)=2g'(X) éxer dvo TouAdyioTov piCe¢ oro (0,2).

y) Ymdpxer éva rouAdyiorov § €(0,2) wore f(§)=-2f(1) .

I". divera n ouvaptnon f: [3,7] — R yia tnv omoia ioxUer.

e Hfeivai ouvexrig oro [3,7],
e Hfeivar mapaywyioiun oro (3,7)
o« f(3)=f(7).

Na b¢iéere om1 :

a) Ymdpxei évag rouddxioro &, €(3,7) téroiog wore: (&) f(3)+4—3f(7) .

B) Yrdpxouv &€, €(37) e & #¢&, wore: f’(3§1)+ f’(lfz): f’?s‘) |
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OEMA 4°

BAOMO!I | A sverar n ouvdpmon f(t)=t*, xeR.

2+3 pov. a) Na epapudoere To OMT yia v f ora diaoriuara [6, 7] kar [8, 9].

B) Na Auoere v eiowon: 6*+9*=7*+8".

B. Aiverai n ouvdprnon f: R - R yia tnv omoia 1o Uer:

4 Hov. H f givai 600 @opé¢ mapaywyioiun oro R,

e H C, éxel rpia TouAdyioTov onueia mavw oTnv eubeia y=3X.

Na ¢iete om1 umdpyer évag Touddyioro € e R Téroiog wore: £"(§)=0.

I". Aiverai n ouvéprnon g:R —R yia tnv omoia ioxUer:
S Hov. e H g ¢ivar mapaywyioiun oto R,

e 9(1)=0ka g'(x)./.

Aiverai erri mAéov ouvdprnon f ue tomo: f(x)= 9(x)

,X#£2.
X-2
Na é¢iéere: f'(x)>0.

A. Aiverar n ouvdprnon f : R —R yia tnv omoia iocxudouv:
e f(x)=0o070 [e, e+1],
o nf eivai d0o popés mapaywyion oro [e, e+1],

A+3+4 o f(e+l)=f(e)-In(e+1),

Hov. o (xf'(x)) 20 yia kdBe xe (e, e+1).

Na &¢iéere oI

Aiverar emri mAéov ouvaprnon g pe 1omo: g (x)=1In (3" -f(x)) .

a) H egiowon f(X)-x-Inx-f(x)=0 éxer wia TouAdyioro pila p oro (e, e+1).
B) H piCa p tng mponyouuevng pi¢ac givai povadikn.

f
y) Av f’(e):% , TOTE UmGpxel E€ R, TéT0I0, WOTE M




