BAPBAKEIO lNEIPAMATIKO ANYKEIO MAGHMA: MAGHMATIKA 1

HMEPOMHNIA: 8-3-2011 TMHMA: Z.4
AIAPKEIA 120 A. KAOGHI'HTHX: TEQPI. KOXYBAX
ONOMATETIONYMO: . ... e e ettt

IFPAITH EZETAZH (ouvémreiec OMT, uovorovia, Fermat, akporara, onueia
kaumng, kuprornra, L’Hopital, aocUUTITWTES KATT.)

Na amravinoere o€ OAQ Ta mMapaKarTw Béuaraq.

OEMA 1° (10+10+5 pov)

A. Na XQPAKTNPICETE TIC TTPOTATEIS TTOU akoAouBouv, ypdeovrag tn Aéén ZwoTtd n AdBog ditAa oo
ypPduua Tou avTioToIXEi O KGO TTpoTAON. (10 I.IOV)

a) Av uia ouvéptnon f eivar ouvexric oe éva digotnua A kai ioxUel f '(x ) >0 0€ KG4Og eOWTEPIKO ONUEIO X
ToU A, 167¢ 1 f €ival yvnaoiw¢ avéouoa os 6Ao 10 A.

B) Av uia ouvaprnon t eivar auvexnic oe éva diGotnua A, mapaywyioiun oe KAOE ECWTEPIKG onpegio X Tou A
Kai yvnoiwg eivouca aro A, 161e 1oxUel f'(x)<0 yia kGbe x € A.

Y) Av uia ouvdprnon t eivai opiouévn kai mapaywyioiun o€ éva didotnua [a, B] Kai Tapouaidlel ToTiKG
eAaxioTo ato xoela, B, 161€ mavra 1oxUe 6m f'(x,)=0 .

0) Av uia ouvéprnon f orpéel Ta koika Tpog Ta TTavw oTo SidoTnua A, T6TE f”(x ) >0 yia KABe EOWTEPIKO
onueio X Tou A.

&) Ma wa ouvéprnon f - [a, ,8] — R o1 miBavéc Béoeic akpoTdTrwy gival Ta Kpioua anueia tne.

B. Eorw uia ouvaptnon f n omoia eivar ouvexng oe éva didatnua A. Na amodeiéere 611 av f '(x ) >0 o¢
KGBe eowTePIKG anuegio X Tou A, 1676 N f eivar yvnoiwg atéouca og 6Ao 10 A.

(10 pov)

r.
a) [6te pia ouvaptnon Aéyerai KupTn o€ éva diIdoTnua A;
B) 167 n eubsia x=xq AéyeTar KarakGpuUPn aCUUTITWTN TNS YPAYIKAS TTapdaTacns uiag ouvaptnong f;

(5 pov)
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OEMA 2°

BAOGMOI

4+4 uov.

6 puov.

3+3+4
Hov.

x-3)° ;
A. Aiverai ouvdprnon f, mapaywyioiun oro (0, +°) ye f(x)= u yia KGO x < (0, +°0) kar f(1)=0.
X
a) Na Bpeite Tov tumo 1n¢ f.

B) Na amodeiéere 611 n C, éxer éva onpueio KautAg 10 o170i0 Kail va BPEBEi.

B. aiverai n ouvaptnon:.

f(x):\/_-zli]—/)%

Na Bpeite ra diaoriuara povoroviag tng f.

I". Aivovrai or mapaywyioiues ouvaprioeis f,h: R — R yia 1ig ommoieg ioxGouv:
o f(x)=x*+2ax+3B.
° h(x)[h(x)_4]'ezx'|:h(X)-2:|2+2h(x): £+a_x3+ IBXZ
4 3 2

, yIa K@6e x € R.
e H C, Bpiokerar mévw armo rov déova x X.
a) Na Bpeire Tov Tutro ¢ h.

B) Na Boeite tnv mpwrn Kai 1n 6£UTEPN TTAPAYywYyo NS h.

y) Na ueAernoere Tnv h w¢ mpo¢ thv KuproTnra.
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OEMA 3°

BAOGMOI

8 uov.

{ Hov.

5+5 uov.

A. Na utTOAOYiOoETE TO OPIO
lim (e*-In°x), x>0

X—>+0

B. piverai ouvaprnon f mapaywyioun [-1, 4], n omoia eivai kuptn. Av f(1)=2, va d¢iéere 611 :

2f(4)+ 3f(-1) > 10.

I. aiverai n ouvaptnon:
f(x)=3e*+x*-3x+1, x>0
a) Na amrodeiéete 611 n e€iowon T(X)=0 éxer akpiBwg pia pica.
B) Na amodeiere 61 f(x)>4, yia kGBe x e R.
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OEMA 4°

BAOGMOI

8 uov.

7 Mov.

10 powv.

A. Jiverai n ouvaptnon.
f(x)= I’]/J(x/X" +3- x2)

Na amodeiere 611 0 Géovag x'x eivar opifovria acUumiwin g C, o010 +o0.

B. aivovrai or mapaywyioiues ouvaprioeic f,g,h: R —> R yia 1i¢ ommoieg ioxuouv:
e f(1)=g(1)=0.
o f'(x)=g(x)-h(x) kar g'(x)=-f (x)-h(x), yia kG6e xe R.

Na Seiere 611 yia ke x eR 1oxUer f(x)=g(x)=0.

I". Aivovrai o mpayuatikoi apiBuoi kK kai A pue K+ A =g Kal n ouvaptnon

f(x)=K*+A™, x>0

Av yia kaBe x>0 1oxUel f(x)>2 va Bpeite 1a K Kai A.




