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IFPAITH EZETAZH (ouvémreiec OMT, uovorovia, Fermat, akporara, onueia
kaumng, kuprornra, L’Hopital, aocUUTITWTES KATT.)

Na amravinoere o€ OAQ Ta mMapaKarTw Béuaraq.

©EMA 1° (10+10+5 pov)

A. Na XQPAKTNPICETE TIC TTPOTATEIS TTOU akoAouBouv, ypdeovrag tn Aéén ZwoTtd n AdBog ditAa oo
ypPduua Tou avTioToIxEi O KGO TpoTaon. (10 I.IOV)

a) Av uia ouvéprnon f eivar ouvexric oe éva diGotnua A kai ioxUel f '(x ) <0 0€ KGO eCWTEPIKO ONEio X
Tou 4, 161¢ N f €ival yvnoiwg @bBivouaa oe 6Ao 10 A.

B) Av uia ouvaprnon t eivar ouvexric oe éva diGotnua A, mapaywyioiun oe KAOe ECWTEPIKG onpegio X Tou A
Kai yvnoiw¢ avéouoa aro A, 161¢ ioxUel f '(x ) >0 yia KG6e x € A.

Y) Av uia ouvdprnon f eivar opiouévn kai mapaywyioiun o€ éva didatnua [a, B kai Tapouciader ToTIKG
uéyioTo 010 Xoela, B], TTe TavTa IoxUel 611 £'(X,)=0.

8) Av uia ouvéprnon f orpéer Ta koika TPo¢ Ta kKGTw oTo SiGoTnua A, TTE f"(x ) <0 yia KaBe EOWTEPIKO
onueio x Tou A.

&) Av £"(x,)=0, 1ore 10 Onpeio A(X,,f(X,)) eivar onueio kaptig mg C, .

B. Eorw uia auvaptnon f opiouévn o€ éva didotnua A kai Xq EOWTEPIKO onueio Tou A. Av n f mapouaidlei

TOTTIKO aKPOTATO OTO X Kal Eival TTapaywyiciun oTo onueio auro, T101e va arrodeiéeTe OTi f’(x0 ) =0.
(10 pov)

r.
a) [161e Aépe 61 10 onueio A(X,,f(X,)) eivar onueio kautrig S ypagikns mapdotaons C, piag ouvaptnong f;
B) ore n euvbeia y = £ Aéyerar opifbvria acOumTwin S ypagikns mapdoraons C, uiag ouvdprnong f oro

+00;
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(5 pov)
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OEMA 2°

BAOGMOI

5+6 uov.

7 Hov.

7 Mov.

A. Aiverai n ouvaprnon:
f e” 1
= >
()= Sz ¥
a) Na ueAstioere nv f w¢ mpog 1 povorovia.
B) Na amodeiéere 611, yia kGBe x >0 10xUel .
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B. piverai o ouvaprroes f,g: R —>R yia 1i¢ 01m0ieg 10xUoUV:
e Hf givar 6Uo popég mapaywyioiun oro R.
e H g ¢ivar mapaywyioiun oro R.
o f(g(x)<x"'+4x*+3, yia kGbe x € R.
o f(1)=3, f1(3)=2, g(0)=1, g(0)#O0.

Na o¢iéete 611 n epamropévn tng C, oro onueio A(1,3) eivar mapdAAnAn orov déova x X.

. Av Ae R, va deicere 611 yia KGOe x>0 1o Uer: Ax <e' +Inx* .
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OEMA 3°
BAOMOI ; ) . .
A. Aiverai ouvépmon f: (0, + ) >R yia v omoia 1oxdouv:
. , 2f(x) .
Hf 0, +%), pe f(x)= ——=+3x, 6 0, +).
8 HoVv. . givar mapaywyioiun oro ( ), pe f(x) . X , yIa KGBe x € ( )
 HC, &iépxerai amé 1o anpeio M (e,3e?).
Na Bpeite Tov rumo ¢ f.
B. Aivovrar o1 ouvaprioeic f,g: R >R yia 1ic ommoie¢ 1oxUouv:
9 pov. . |f(x)g(x)+ x2|souv2x, yia KG6e x € R.

e O C kai Cg Exouv TAQyIeC QOUUTITWTES OTO + %,

Na 6¢iéere om1 o1 TAGyies actumTwres Twv C, Kai Cg givar KGBeTeg.

I. Aiverar n ouvdprnon f: R - R yia v omoia iocxuouv:
8 HOV. o xf(x)<e*-1, yia kGbe xe R.

o Ymdpxel £ R wore : Iirrgf(x)= L.

Na Bpeire tnv niun tou £.
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OEMA 4°

BAOGMOI

A. a) Na Bpeire 1ic Tipéc Twv a, Be R woTe In(or2 +1)+eﬁz =1.

2+3 MOV. B) Av f (x) =e*Inx va amodeiere 611 n C, TéUvel TNV EuBEia (€):y=a+2B+3 akpiBws o€ éva anpeio.

B. siverai n ouvdprnon f : R — R yia v omoia iocxuouv:
o f(x)+f(-x)=6, yia kGBe X € R.
o nf eivai duo popég mapaywyioiun oro R,
e nf’(2)<0.
o Heéiowan f7(X)=0 éxer akpiBwg uia pila.

2+3 uov.

a) Na Auoere tnv e€iowon f(x)=0 .
B) Na ueAetnoere tnv f w¢ mp0o¢ TNV KUPTOTNTA KAl TA GNUEIa KAUTTAC.

I". Aivovrai o OuVvapTioes:
f(x)=x*, x>0 kar g(x)=1+Inx, x>0

3+3+3+3
Hov. a) Na ueAstioere tnv f w¢ mpog 1 povorovia kai Ta akpdoTara.
' B) Na o¢iéere 611 n f gival kupth yia kGBe x>0, evw n g &ivair koiAn yia x>0.

y) Na amodeiéere 61 f(x)>g(x) yia kG6e x>0.
) Na amodeiere om f(x+f(x))>f (x) yia kG6e x>0.

3 pov. A. Na Bpeite uia TouAdyiarov Avon 1 e€iowong 4x3 - x* =30 1 va eényroere yiari aurh Sev éxel Kauia Adon.




