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MAPAIQroz

Na xapakrtnpioere 11I¢ akOAOUBEC TTPOTACEIC UE CWOATO N AGBOC.

Av uia ouvdprnon f eivar ouvexng oro [a, B], kar mapaywyioiun oro (a,B), 161€ UTTGPXE!l éva TOUAGXIOTO
¢ e(a,B) réroio wore 1'(£)=0.

Av uia ouvdprnon f eivar ouvexric oro [a,B], kai umdpxer &< (a,B) T1éroio worte f'(§)=0T1616 N f €ivan
mapaywyioiun oro (a, B).

Av uia ouvéprnon f:R —R eival dpria, 1616 UTTApXEl éva TouAdyioTo € e(-1,1), TéTolo wore f'(£)=0.

Av uia ouvaprtnon f givar mapaywyioiun oto R, kai éxer duo pilec, 1016 avaueoa o€ 600 pilec tn¢ ' umdpxer
T0 TTOAU pia pila tn¢ f.

Av uia ouvéprnon f epapudlerai o OMT oto [a, B] 167¢ epapuderar kai To Bswpnua Tou Rolle.

Av ioxver f'(x)=g'(x) yia kGBe x eR, 107€ eivar f(x)=g(x) yia KGOe xR .

Av ioxUer f'(x)=g'(x) yia kGBe x eR", 1671€ €ivar f(x)=g(x)+c yia kGBe xeR".

Av yia pia ouvdprnon f: A—Rioxuel f'(x)=0 yia kG6e x e A, 101€ n f €ivar oTaBepr) oto auvoAo A.

Av yia pia ouvdptnon f:[a, B]—R 10xUel t'(x)=0 yia kG6s x e(a, B), 101€ f'(x)=C yia kGBe x €[a, B].
Av uia ouvdprnon f eivar mapaywyioiun kai yvnoiwg @Bivouca oto R, 161 10)Uel f'(X)<0 yia kGBe x R .
Av 1oxUer f'(x)>=0 yia kGBe x eR , 1671€ N f €ivar yvnoiwg avéouoa oro R.

Av ioxUel f'(x)>0 yia kGBe x eR”, 1071 N T €ivan yvnoiwg avéovoa oro R™.

Av yia 1 ouvéprnon f:[a, B]—R 10xUel f'(x)<0 yia kGBe x e(a,B), 1676 N f €ivar yvnoiwg @bivouoa aro

[a. B].

Av uia ouvéptnon f eivar ouvexric oto A=(a,B)u(y,d) kar f'(x)>0 yia kGBe A, 1616 n f €ivar yvnoiwg
avéouaa aro A.

Av uia ouvéprnon f eivar ouvexrisc oro [a, B], mapaywyioiun oro (a, B)kai yvnoiwg @ivouoa oro [a, B],
107€ 10X Vel f'(X)<0 yia kGBe x €(a, B).

Av ioxUel f'(x)>0 yia kGBe x eR, 101€ N e€iowon f(x)=0 éxer akpiBws ia pia oro R.

.Av n ouvdprnon f eivai mapaywyioiun oro [a, B] kai yia ka&moio x, €(a, B) 10xUel f'(x,)#0, 1616 N f Oev

TapouaIadel akpOTATO OTO X, .

Av n ouvépmon f eivai mapaywyion oro [a,B] kai yia kdmoio X, €(a, B) 1ox0er f'(x,)=0, 1616 N f
TapOoUCIAdel aKpOTATO OTO X,.

Av yia 1 ouvéptnon f:(a, B)—>R UTApXel X, (a,B), wote va ioxle f'(x)<0 yia k&Be xe(a,x,) Kai
f'(x)>0 yia kGBe x e(X,, B), 10T N T MaAPOUCIGel EAGYIOTO OTO X,
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Eortw ouvdprnon f opiouévn kai mapaywyioun oro [a, B] kar onueio x, €[a, 8] oro omoio n f mapouvoiddel
101MIKG péyioTo. Tote mavra 1oxUel 61 f'(x,)=0.

Kd@6¢ rotmiké uéyioTo gival ueyaAuTePO atTd KGOs TOTTIKG eAGXIOTO LIAS CUVAPTHOTG.
To ueyaAurepo arrd 1a ToTmIKG pEyioTa pia¢ ouvaprnong f: R — R givar kai 1o oAIké péyioro tne f.

Av uia ouvdprnon f:[a, B]— R &ivai 500 QopéS mapaywyiolun kai koiAn, 101e 10xUe 611 £"(x)<0 yia KABe

xe(a,B).

Av n ouvaprnon f givai kuptn o€ éva diaotnua A, 101 n gparmrouévn 1N C, 0& KABe onpeio Tou A Bpiokeral
"ITavw" aro 1 ypaQIkn TN mapdoTacn.

. Av pia ouvéprnon f :[a, B]—R €ival dU0 QOPES TTapaywyiolun Kai yia KAmoio x, (a, B) 1oxuer £"(x,)=0,

TOTE TO X, &ival BEon onueiou KAUTIAG.

Av n C, Oev éxel onueia kautr¢ oro didotnua A kai n f givar 600 QopéS mapaywyioiun oTo ECWTEPIKO TOU
A, 1671 "(%,) %0 OTO EOWTEPIKO TOU A.

Eorw f ouvexng ouvaptnon o éva diaotnua A kai rapaywyioiun oro eowrePIKO Tou A. Aéue 611 n f otpépel
Ta KoiAa dvw N givai kuptr oto A, av n f* givar yvnoiw¢ @Bivouca a1o eowrepiko Tou A.

Av yia pia ouvdprnon f:R —R 1oxUel f"(x,)<0 yia kGBe x (1, 2) kai £(x,)>0 yia kGBe x (2, 3), 10T TO
2 gival Béon onpegiou KaUTNC.

Av n ouvaprtnon f givar ouvexng oro didotnua A, 101e n mAQyIES ) C, OV EXEI KATAKOPUPN ACUUTTTWOTN).
Yrdpxel ouvapTnon mou Exel OTO - opIlOVTIa KAl TTAQyIQ AOUUTITWTH.

Mia ouvaptnon éxel 10 TOAU TTETTELACUEVO TTARBOC KATakOpUQWV ACUUTTTWTWV.

Av uia ouvaprtnon éxel OUO KaTakOpUQES AOUUTTTWTES, OV UTTOPEI va Exel opilovTia 1 TTAQyIa aoUUTITWTN.

Av n ouvdptnon f eivar ouvexnc, 101 dev ExEl KATAKOPUPN QOUUTTTWT.

Av uia ouvaptnon f eivar mapaywyioun oto [a, B] kai n f dev eivar "1-1", 161€ UuTTGp)el € €(a, B) TETOIO WOTE

#(£)=0.

Av uia ouvaprnon f givar mapaywyioiun oro R kai dev gival avrioTpéWiun, 10TE UTTAPXEl KAEIOTO diGoTnua
[a, B] oTo omoio n f ikavorrolei Tig MpolmoBéaeis Tou Bewpruarog Tou Rolle.

Av uia ouvaprnon f eivar mapaywyioiun oto R, kai éxel duo pileg, 101 n ' €xel TouAdyiarov wia pila.

Av n e§iowaon f(x)=0 éxel TOUAGXIOTOV K PICeS Kal OUYXPOVWS TO TTOAU K PICES, TOTE éxel TO TTOAU K PICEg.
Av f"(x)=0 o€ kGBe onpeio x Tou diaotiuarog A , 161e n eéiowaon f(x)=0 éxel 10 TOAU 2 pifes oT0 A.

Av uia ouvéprnon f 1oxoouv o1 mpoimoBéoeis tou OMT oro [a, Bl kar f(a)=Ff(B) 1616 UTTdPXEl & <(a, B)
1éroi0 wore f'(£)=0.

Av IoXUEl f'(x):-xl—z, yia KGO x =0, TOTE gival f(x):§+c yia KGBe x #0 .

Av ol f kai g €ivar ouvexeic oro diGotnua A kai ioxUel f'(x)=g'(x) yia kGBe eowrepikd onueio xR, 16TE
umrdpxel ceR worte f(x)=g(x)+c.
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3
Av ioxuer £"(x)=g"(x) yia kGO x eR , 10T UTTGP)OUV OTABEPES a, Be R WOTe f(Xx)=g(X)+ax+f.

Av yia 1ig ouvaprtrioeis f,g: R —>R 1oxtouv f'(x)>0 kar g'(x)<0 yia kGOe x R, T6T€ 10X UEI N 1I006UVauia :

(feg)(a)<(fog)(B)=a>B.

Av uia ouvdprnon f eivai yvnoiwg povoérovn oe éva didotnua A, 161€ n eiowon f(x)=0 éxer 1o TOAU pia
pi¢a oro A.

Av uia ouvéprnon f eivar ouvexng oe éva didotnua A kai f'(x) >0, yia kGOe eowTePIKG onueio Tou A, T6TE N
f eivai avéouoa oo A.

Av uia ouvéptnon f eivai ouvexng oro x, kai n f° dev aAAdder mpéonuo ora diactiuara (a, x,) Kar (X,, B),
1ore Nt eivar yvnoiwg povérovn oto didotnua (a, B).

Ta eowrepik@ onueia Tou diaotnuaro¢ A, ora omroia n f dev mapaywyileral n n mapaywyoc 1ng givai ion ue
10 0, Aéyovrai kpiolua onueia tn¢ f oro didornua A.

Av 10 X, €ival Kpiolpo onpeio piag mapaywyioiung ouvaprnong f oro didotnua A, 161f'(%,)=0.

la pia mapaywyioiun ouvaprnon f:(a, B)—R o1 mOavés BE0EIS akpOTATWY &ival Ta Kpioa anueia mng.

. Av uia ouvaprnon f eivar mapaywyioun oro R Kai mapouoiddel TOTTIKO UEYIOTO OTO x, eR, TOTE 10XUEl OTI

f'(x,)=0.
To pIKpOTEPO ATTo Ta TOTTIKG EAGXIOTA Iag ouvapTnong f:[a, B]— R €ival kai 10 0AIkG eAdxioTo Tng f.

Av uia ouvéprnon f eivar ouvexric oro [a, B], dUo @opés mapaywyioun oto (a, B) kai 1oxUel f"(x)>0 yia
KGBe x e(a, B), 161€ N f €ivar kuptr) oTo (a, B).

Av n ouvaprtnon f givar koiAn oro diaotnua A, 1016 KQBWS TO X AUEAVEl, N epaArTTTouévn NS C, OTO OHUEIo
A(x,f(x)) oTpépeTal kard TNV apvnTiKA Popd.

oro [a, B], 600 popés mapaywyiolun orto (a, B) Kar ioxUel '(x)>0 yia kGBe x (a, B), 161€ N f eivar kuptA
oro (a,B).

Av 10 X, &ival EowTEPIKO onueio evog diaotrnuarog A oro orroio n f mapaywyilerar kai n f° aAAaer povorovia
oT0 X, , TOTE TO A(X,,f(X,)) €ivar onueio kautig g C, .
Av uia ouvdprnon f eivar 600 @opég mapaywyioiun oTo eowrepikd Tou diaotiuaros A kai 10 A(X,,f(X,))

eivar onueio kautAg g C,, 161€ f"(X)=0.

Or miBavéc Béacic onueiwv kautng piag cuvdprnong f o éva diaotnua A, civai 1a eowTePIKG onpeia Tou A
ora orroia n " undeviderair n n " oev UTTAPXE.

Mia ouvaptnon f éxer o oAU dUo TTAGyiIeC i TO TTOAU U0 0pIJOVTIEC ACUUTTITWTEC.



