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ΠΑΡΑΓΩΓΟ 

Να ραξαθηεξίζεηε ηηο αθόινπζεο πξνηάζεηο κε ζσζηό ή ιάζνο. 

1. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην  α, β , θαη παξαγσγίζηκε ζην  α, β ,
 
ηόηε ππάξρεη έλα ηνπιάρηζην 

 μ α, β  ηέηνην ώζηε  f μ = 0 .  

2. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην  α, β , θαη ππάξρεη  μ α, β  ηέηνην ώζηε  f μ = 0 ηόηε ε f είλαη 

παξαγσγίζηκε ζην  α, β . 

3. Αλ κηα ζπλάξηεζε f : R R  είλαη άξηηα, ηόηε ππάξρεη έλα ηνπιάρηζην  μ -1, 1 , ηέηνην ώζηε  f μ = 0 .  

4. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην R, θαη έρεη δύν ξίδεο, ηόηε αλάκεζα ζε δύν ξίδεο ηεο f  ππάξρεη 
ην πνιύ κία ξίδα ηεο f.  

5. Αλ κηα ζπλάξηεζε f εθαξκόδεηαη ην ΘΜΤ ζην  α, β
 
ηόηε εθαξκόδεηαη θαη ην ζεώξεκα ηνπ Rolle. 

6. Αλ ηζρύεη     f x = g x  γηα θάζε x R , ηόηε είλαη    f x = g x  γηα θάζε x R . 

7. Αλ ηζρύεη     f x = g x  γηα θάζε *x R , ηόηε είλαη    f x = g x +c  γηα θάζε *x R . 

8. Αλ γηα κηα ζπλάξηεζε f : A R ηζρύεη  f x = 0  γηα θάζε x A , ηόηε ε f είλαη  ζηαζεξή ζην ζύλνιν Α. 

9. Αλ γηα κηα ζπλάξηεζε  f : α,  β R  ηζρύεη  f x = 0  γηα θάζε  x α, β , ηόηε  f x = c  γηα θάζε  x α, β . 

10. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε θαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην R, ηόηε ηζρύεη  f x < 0 γηα θάζε x R . 

11. Αλ ηζρύεη   f x 0  γηα θάζε x R , ηόηε ε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην R. 

12. Αλ ηζρύεη  f x > 0  γηα θάζε *x R , ηόηε ε f είλαη γλεζίσο αύμνπζα ζην *R . 

13. Αλ γηα ηε ζπλάξηεζε  f : α,  β R  ηζρύεη  f x < 0  γηα θάζε  x α, β , ηόηε ε f είλαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην 

 α, β . 

14. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην    A= α, β γ, δ
 
θαη  f x > 0

 
γηα θάζε Α, ηόηε ε f είλαη γλεζίσο 

αύμνπζα ζην Α. 

15. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην  α, β ,
 
παξαγσγίζηκε ζην  α, β θαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην  α, β , 

ηόηε ηζρύεη  f x < 0 γηα θάζε  x α, β . 

16. Αλ ηζρύεη   f x 0  γηα θάζε x R , ηόηε ε εμίζσζε    f x 0  έρεη αθξηβώο κία ξίδα ζην R. 

17. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην  α, β
 
θαη γηα θάπνην  0x α, β

 
ηζρύεη   0f x 0 , ηόηε ε f  δελ 

παξνπζηάδεη αθξόηαην ζην .0x  

18. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην  α, β
 
θαη γηα θάπνην  0x α, β

 
ηζρύεη   0f x 0 , ηόηε ε f  

παξνπζηάδεη αθξόηαην ζην .0x  

19. Αλ γηα ηε ζπλάξηεζε  f : α,  β R  ππάξρεη  0x α, β , ώζηε λα ηζρύεη
 

 f x < 0  γηα θάζε   0x α, x θαη 

 f x > 0  γηα θάζε   0x x ,  β , ηόηε ε f  παξνπζηάδεη ειάρηζην ζην .0x  
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20. Έζησ ζπλάξηεζε f νξηζκέλε θαη παξαγσγίζηκε ζην  α, β
 
θαη ζεκείν  0x α, β

 
ζην νπνίν ε f  παξνπζηάδεη  

ηνπηθό κέγηζην. Τόηε πάληα ηζρύεη όηη
 

  0f x 0 . 

21. Κάζε ηνπηθό κέγηζην είλαη κεγαιύηεξν από θάζε ηνπηθό ειάρηζην κηαο ζπλάξηεζεο.  

22. Τν κεγαιύηεξν από ηα ηνπηθά κέγηζηα κηαο ζπλάξηεζεο f : R R είλαη θαη ην νιηθό κέγηζην ηεο f.  

23. Αλ κηα ζπλάξηεζε  f : α,  β R  είλαη δύν θνξέο παξαγσγίζηκε θαη θνίιε, ηόηε ηζρύεη όηη  f x < 0  γηα θάζε 

 x α, β . 

24. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη θπξηή ζε έλα δηάζηεκα Δ, ηόηε ε εθαπηνκέλε ηεο 
fC
 
ζε θάζε ζεκείν ηνπ Δ βξίζθεηαη 

"πάλσ" από ηε γξαθηθή ηεο παξάζηαζε.   

25. Αλ κηα ζπλάξηεζε  f : α,  β R  είλαη δύν θνξέο παξαγσγίζηκε θαη γηα θάπνην  0x α, β
 
ηζρύεη   0f x 0 , 

ηόηε ην 0x  είλαη ζέζε ζεκείνπ θακπήο.  

26. Αλ ε fC
 
δελ έρεη ζεκεία θακπήο ζην δηάζηεκα Δ θαη ε f είλαη δύν θνξέο παξαγσγίζηκε ζην εζσηεξηθό ηνπ 

Δ, ηόηε   0f x 0  ζην εζσηεξηθό ηνπ Δ.   

27. Έζησ f ζπλερήο ζπλάξηεζε ζε έλα δηάζηεκα Δ θαη παξαγσγίζηκε ζην εζσηεξηθό ηνπ Δ. Λέκε όηη ε f ζηξέθεη 
ηα θνίια άλσ ή είλαη θπξηή ζην Δ, αλ ε f΄  είλαη γλεζίσο θζίλνπζα ζην εζσηεξηθό ηνπ Δ.   

28. Αλ γηα κηα ζπλάξηεζε f : R R  ηζρύεη   0f x 0  γηα θάζε  x 1,  2  θαη   0f x 0  γηα θάζε  x 2,  3 , ηόηε ην 

2 είλαη ζέζε ζεκείνπ θακπήο.  

29. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην δηάζηεκα Δ, ηόηε ε  πιάγηεο ή fC
 
δελ έρεη θαηαθόξπθε αζύκπησζε. 

30. Υπάξρεη ζπλάξηεζε πνπ έρεη ζην -∞ νξηδόληηα θαη πιάγηα αζύκπησηε. 

31. Μηα ζπλάξηεζε έρεη ην πνιύ πεπεξαζκέλν πιήζνο θαηαθόξπθσλ αζύκπησησλ.  

32. Αλ κηα ζπλάξηεζε έρεη δύν θαηαθόξπθεο αζύκπησηεο, δελ κπνξεί λα έρεη νξηδόληηα ή πιάγηα αζύκπησηε.  

33. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο, ηόηε δελ έρεη θαηαθόξπθε αζύκπησηε.  

  

34. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην  α, β  θαη ε f δελ είλαη "1-1", ηόηε ππάξρεη  μ α, β  ηέηνην ώζηε 

 f μ = 0 . 

35. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην R θαη δελ είλαη αληηζηξέςηκε, ηόηε ππάξρεη θιεηζηό δηάζηεκα 

 α, β ζην νπνίν ε f ηθαλνπνηεί ηηο πξνϋπνζέζεηο ηνπ ζεσξήκαηνο ηνπ Rolle.  

36. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην R, θαη έρεη δύν ξίδεο, ηόηε ε f  έρεη  ηνπιάρηζηνλ κία ξίδα.  

37. Αλ ε εμίζσζε  f x = 0  έρεη ηνπιάρηζηνλ θ ξίδεο θαη ζπγρξόλσο ην πνιύ θ ξίδεο, ηόηε έρεη  ην πνιύ θ ξίδεο.  

38. Αλ   f x 0
 
ζε θάζε ζεκείν x ηνπ δηαζηήκαηνο Δ , ηόηε ε εμίζσζε  f x = 0  έρεη ην πνιύ 2 ξίδεο ζην Δ. 

39. Αλ κηα ζπλάξηεζε f ηζρύνπλ νη πξνϋπνζέζεηο ηνπ ΘΜΤ ζην  α, β θαη     f α f β
 
ηόηε ππάξρεη  μ α, β  

ηέηνην ώζηε  f μ = 0 . 

40. Αλ ηζρύεη  
2

1
f x = -

x
, γηα θάζε x 0 , ηόηε είλαη  

1
f x = + c

x
 γηα θάζε x 0 . 

41. Αλ νη f θαη g είλαη ζπλερείο ζην δηάζηεκα Δ θαη ηζρύεη     f x = g x  γηα θάζε εζσηεξηθό ζεκείν x R , ηόηε 

ππάξρεη c R
 
ώζηε    f x = g x +c . 
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42. Αλ ηζρύεη     f x = g x  γηα θάζε x R , ηόηε ππάξρνπλ ζηαζεξέο α, β R
 
ώζηε    f x = g x +αx+ β . 

43. Αλ γηα ηηο ζπλαξηήζεηο f, g : R R  ηζρύνπλ   f x > 0  θαη  g x < 0
 
γηα θάζε x R , ηόηε ηζρύεη ε ηζνδπλακία : 

      f g α f g β α > β . 

44. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη γλεζίσο κνλόηνλε ζε έλα δηάζηεκα Δ, ηόηε ε εμίζσζε  f x = 0  έρεη ην πνιύ κία 

ξίδα ζην Δ. 

45. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζε έλα δηάζηεκα Δ θαη   f x 0 , γηα θάζε εζσηεξηθό ζεκείν ηνπ Δ,  ηόηε ε 

f είλαη αύμνπζα ζην Δ. 

46. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην 
0x  θαη ε f΄ δελ αιιάδεη πξόζεκν ζηα δηαζηήκαηα  0α, x

 
θαη  0x ,  β , 

ηόηε ε f   είλαη γλεζίσο κνλόηνλε ζην δηάζηεκα  .α, β  

47. Τα εζσηεξηθά ζεκεία ηνπ δηαζηήκαηνο Δ, ζηα νπνία ε f  δελ παξαγσγίδεηαη ή ε παξάγσγόο ηεο είλαη ίζε κε 
ην 0, ιέγνληαη θξίζηκα ζεκεία ηεο f  ζην δηάζηεκα Δ.   

48. Αλ ην 
0x  είλαη θξίζηκν ζεκείν κηαο παξαγσγίζηκεο ζπλάξηεζεο f ζην δηάζηεκα Δ, ηόηε  

0f x = 0 .  

49. Γηα κηα παξαγσγίζηκε ζπλάξηεζε  f : α,  β R  νη πηζαλέο ζέζεηο αθξνηάησλ είλαη ηα θξίζηκα ζεκεία ηεο.  

50. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη παξαγσγίζηκε ζην R θαη παξνπζηάδεη ηνπηθό κέγηζην ζην 0x R ,  ηόηε ηζρύεη όηη 

 
0f x = 0 .  

51. Τν κηθξόηεξν από ηα ηνπηθά ειάρηζηα κηαο ζπλάξηεζεο  f : α,  β R είλαη θαη ην νιηθό ειάρηζην ηεο f.  

52. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη ζπλερήο ζην  α, β , δύν θνξέο παξαγσγίζηκε ζην  α, β θαη ηζρύεη  f x > 0  γηα 

θάζε  x α, β , ηόηε ε f είλαη θπξηή ζην  α, β . 

53. Αλ ε ζπλάξηεζε f είλαη θνίιε ζην δηάζηεκα Δ, ηόηε θαζώο ην x απμάλεη, ε εθαπηνκέλε ηεο fC
 
ζην ζεκείν 

 A x, f(x)
 
ζηξέθεηαη θαηά ηελ αξλεηηθή θνξά.  

54.  ζην  α, β , δύν θνξέο παξαγσγίζηκε ζην  α, β θαη ηζρύεη  f x > 0  γηα θάζε  x α, β , ηόηε ε f είλαη θπξηή 

ζην  α, β . 

55. Αλ ην 0x  είλαη εζσηεξηθό ζεκείν ελόο δηαζηήκαηνο Δ ζην νπνίν ε f παξαγσγίδεηαη θαη ε f΄ αιιάδεη κνλνηνλία 

ζην 0x  , ηόηε ην  0 0A x , f(x )  είλαη ζεκείν θακπήο ηεο fC . 

56. Αλ κηα ζπλάξηεζε f είλαη δύν θνξέο παξαγσγίζηκε ζην εζσηεξηθό ηνπ δηαζηήκαηνο Δ θαη ην  0 0A x , f(x )
 

είλαη ζεκείν θακπήο ηεο fC , ηόηε  f x = 0 . 

57. Οη πηζαλέο ζέζεηο ζεκείσλ θακπήο κηαο ζπλάξηεζεο f ζε έλα δηάζηεκα Δ, είλαη ηα εζσηεξηθά ζεκεία ηνπ Δ 
ζηα νπνία ε  f κεδελίδεηαη ή ε f δελ ππάξρεη.   

58. Μηα ζπλάξηεζε f έρεη ην πνιύ δύν πιάγηεο ή ην πνιύ δύν νξηδόληηεο αζύκπησηεο. 


