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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Να χαρακτηρίσετε ως σωστή ή λάθος κάθε μια από τις παρακάτω προτάσεις: 
α.   Ισχύει (ημx)΄ = συνx 

β.   Ισχύει (xα)΄ = α · xα + 1 

γ.   Ισχύει 
f
g
΄⎛ ⎞

⎜ ⎟
⎝ ⎠

= 2

f ΄ g f g΄
g

⋅ − ⋅
 

δ.   Ισχύει (ημx2)΄ = 2xσυνx2 

ε.   Ισχύει (f(x) · g(x))΄ = (f(x))΄· (g(x))΄                                                            Μονάδες  10 

Β.   Να δώσετε τον ορισμό του δειγματικού χώρου Ω του πειράματος τύχης. Μονάδες  5 

Γ.   Να αποδείξετε ότι (x2)΄ = 2x για κάθε x ∈ R                                              Μονάδες  10 

Θέμα 2ο  

Δίνεται η συνάρτηση με τύπο f(x) =
2

2

x 1
x x

−

−
 

Α.   Να βρείτε το πεδίο ορισμού της.                                                                 Μονάδες  8 

Β.   Να βρείτε το                                                                                  Μονάδες  6 
1x

f(x)lim
→

Γ.   Να αποδειχτεί ότι f ΄(2) =
1
4

− και να υπολογιστεί το f(2)                           Μονάδες  6 

Δ.   Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτόμενης της γραφικής παράστασης της f   
      στο σημείο της (2, f(2)).                                                                               Μονάδες  5 
Θέμα 3ο  
Δίνονται οι αριθμοί 7, 13, 1, 9, 15 
Α.   Να γραφεί ο τύπος της μέσης τιμής και να υπολογίσετε τη μέση τιμή.      Μονάδες  7 
Β.   Να βρείτε τη διάμεσο και το εύρος και να δικαιολογήσετε την απάντησή σας.  

                                                                                                                    Μονάδες  8 
Γ.   Αν οι αριθμοί 1, 7, 9, 13 έχουν συντελεστές βαρύτητας 3, 2, 2, 1 αντίστοιχα, να βρεθεί ο 
       συντελεστής βαρύτητας του αριθμού 15 ώστε ο σταθμικός μέσος να ισούται με 7. 

                                                                                                                   Μονάδες  5 
Δ.   Να βρείτε ποιος αριθμός πρέπει να προστεθεί στους 1, 7, 9, 13, 15 ώστε η μέση τιμή των  
       έξι αριθμών να ισούται με 10.                                                                    Μονάδες  5 
Θέμα 4ο  
Οι μαθητές του 1ου ΓΕΛ Γλυφάδας ακούν ελληνική ή ξένη μουσική. Έστω Α το ενδεχόμενο: 
« ακούν ελληνική μουσική » με Ρ(Α) = 55% και Β το ενδεχόμενο: « ακούν ξένη μουσική » με 
Ρ(Β) = 75%. 
Α.   Να εξεταστεί αν τα ενδεχόμενα είναι ασυμβίβαστα                                   Μονάδες  7 
Β.   Αν η πιθανότητα να ακούει κάποιος μαθητής και ελληνική και ξένη μουσική είναι 45%,  
       να βρεθούν οι πιθανότητες ένας τυχαία επιλεγόμενος μαθητής: 
α.   να μην ακούει ελληνική μουσική                                                                Μονάδες  5 
β.   να ακούει ένα τουλάχιστον είδος μουσικής ελληνικής ή ξένης                  Μονάδες  8 
γ.   να ακούει μόνο ξένη μουσική.                                                                     Μονάδες  5 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Να αποδείξετε ότι η παράγωγος της σταθερής συνάρτησης f(x) = c, x ∈ R είναι ίση με  

       μηδέν, δηλαδή (c)΄ = 0                                                                    Μονάδες  10 
Β.   Να μεταφέρετε στην κόλλα σας και να συμπληρώσετε τους παρακάτω κανόνες  
       παραγώγισης: 
♦ (cf (x))΄ = ………….. 
♦ (f(x) + g(x))΄ = …….. 
♦ (f(x)g(x))΄ = ……….. 

♦ f(x)
g(x)

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

΄ = ………… 

♦ (f(g(x)))΄ = ……….                                                                        Μονάδες  15 
Θέμα 2ο  
Δίνεται η συνάρτηση f(x) = x3 – 9x2 + 15x – 7, x ∈ R. 

Α.   Να μελετήσετε τη συνάρτηση f, ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα.       

Β.   Να βρείτε το όριο 21x

f(x)
x 2x +1

m
→ −

li                                                                      

Γ.   Να δείξετε ότι οι εφαπτομένες της γραφικής παράστασης της συνάρτησης f, στα σημεία  
       της με τετμημένες  x1 = 2 και x2 = 4 είναι παράλληλες.                 Μονάδες 10 + 8 + 7 
Θέμα 3ο  
Οι πόντοι που πέτυχαν οι 12 καλαθοσφαιριστές μιας ομάδας σε έναν αγώνα μπάσκετ είναι: 
6, 9, 20, 4, 8, 3, 6, 4, 8, 3, 1, 0 
Α.   Να υπολογίσετε τη μέση τιμή και τη διάμεσο.                               Μονάδες  8 
Β.   Να υπολογίσετε το εύρος και την τυπική απόκλιση.                      Μονάδες  9 
Γ.   Να εξετάσετε αν το δείγμα είναι ομοιογενές.                                 Μονάδες  8 
Θέμα 4ο  Ni

Στην ερώτηση, πόσες κινηματογραφικές 
ταινίες έχετε παρακολουθήσει φέτος, μια 
ομάδα φοιτητών έδωσε απαντήσεις που 
συνοψίζονται στο διπλανό ιστόγραμμα 
αθροιστικών συχνοτήτων: 

60
57

45

30

Α.   Να αποδείξετε ότι το πλάτος c κάθε  
       κλάσης είναι ίσο με 2.           
Β.   Αφού μεταφέρετε στην κόλλα σας τον  
       Παρακάτω πίνακα σωστά συμπληρω-

μένο, να  υπολογίσετε τη μέση τιμή:  

6

xi10 4 6 8  12

          ΑΡΙΘΜΟΣ  
ΤΑΙΝΙΩΝ 

ΚΕΝΤΡΙΚΕΣ ΤΙ-
ΜΕΣ xi 

ΦΟΙΤΗΤΕΣ 
vi 

Ni fi % Fi % xi · vi 

[ , )       
[ , )       
[ , )       
[ , )       
[ , )       

ΣΥΝΟΛΑ       
 
Γ.   Να υπολογίσετε τη διάμεσο.                                                                                 
Δ.   Να υπολογίσετε το ποσοστό των φοιτητών που παρακολούθησαν φέτος από 6 έως 10 
       ταινίες.                                                                                         Μονάδες 4 +  6 + 10 + 5  
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

Α.   Δίνεται η παραγωγίσιμη συνάρτηση f(x). Να αποδείξετε ότι (c · f (x))΄ = c · f ΄(x),  

       όπου c πραγματικός αριθμός.                                                                Μονάδες  10 

Β.   Να συμπληρώσετε τις ισότητες: 

α.   (ημx)΄ = ………… 

β.   ( x ) ΄ = ………. 

γ.   (e3x)΄ = …………… 

δ.   (ln3x)΄ = …………. 

ε.   
1
x

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

΄ = ……………. 

                                                                                                          Μονάδες  15 

Θέμα 2ο  

Δίνεται η συνάρτηση f(x) =
2

2

x 4x + 3
x 1
−

−
 

A.   Να βρείτε το πεδίο ορισμού της f.                                                         Μονάδες  8 

Β.   Να βρείτε το f(x)                                                                             Μονάδες  8 
1x

lim
→

Γ.   Να αποδείξετε ότι f ΄(x) = 2

4
(x +1)

                                                         Μονάδες  9 

Θέμα 3ο  

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = x3 12x + 1, x ∈ R. −

Α.   Να βρείτε την f ΄(x) και να την παραγοντοποιήσετε.                            Μονάδες  7 

Β.   Να μελετήσετε την f ως προς τα ακρότατα και τη μονοτονία.              Μονάδες  9 

Γ.   Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της f στο σημείο 

       Α(0, f(0)).                                                                                               Μονάδες  9 

Θέμα 4ο  

Η βαθμολογία 8 φοιτητών στο μάθημα της στατιστικής ήταν η παρακάτω: 

2, 5, 3, 9, 4, 6, 4, 7. 

Α.   Να βρείτε τη μέση τιμή x  των βαθμών.                                                Μονάδες  6 

Β.   Να βρείτε τη διάμεσο των βαθμών.                                                        Μονάδες  6 

Γ.   Να υπολογίσετε την τυπική απόκλιση.                                                   Μονάδες  6 

Δ.   Να εξετάσετε αν το δείγμα των βαθμών είναι ομοιογενές.                    Μονάδες  7 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Έστω x1, x2, … , xκ οι τιμές μιας μεταβλητής X που αφορά τα άτομα ενός δείγματος  

       μεγέθους v ( κ ≤ v) και f1, f2, … , fκ οι αντίστοιχες σχετικές συχνότητες, να αποδείξετε 

       ότι: f1 + f2 + … + fκ  = 1                                                                            Μονάδες  8 
Β.   Να γράψετε τον ορισμό της διαμέσου (δ) ενός δείγματος v παρατηρήσεων. 

                                                                                                               Μονάδες  5 
Γ.   Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις (τύπους) σαν Σωστές ή Λάθος: 
α.   (ημx)΄ = συνx  

β.   (xv)΄ =  (v ∈ N, ν >1)   ν 1x −

γ.   Αν f συνάρτηση με πεδίο ορισμού το Α, λέμε ότι η f παρουσιάζει τοπικό μέγιστο στο   

      x1 ∈ Α, όταν f(x) ≥ f(x1) για κάθε x σε μια περιοχή του x1. 

δ.   Αν Ω ο δειγματικός χώρος ενός πειράματος τύχης τότε: Ρ(Ω) =1. 
ε.   Αν Α και Α΄ δύο συμπληρωματικά ενδεχόμενα, τότε Ρ(Α΄) = Ρ(Α) − 1 

στ. Δύο ενδεχόμενα Α, Β λέγονται ασυμβίβαστα όταν Α ∩ Β = ∅                Μονάδες  12 

Θέμα 2ο  
Δίνεται ο παρακάτω πίνακας συχνοτήτων των τιμών μιας μεταβλητής X.  
 xi vi xivi (xi − x )2 (xi − x )2· vi 

0 5    
1 α    
2 15    
3 20    

Σύνολο v = 50    

 
 
 
 
 
 
 
 
 
Α.   Να βρείτε την τιμή του α                                                                          Μονάδες  5 
Β.   Για α = 10 να συμπληρώσετε τον πίνακα.                                                Μονάδες  5 

Γ.   Να βρείτε x (μέση τιμή), S (τυπική απόκλιση)                                        Μονάδες  10 
Δ.   Να εξετάσετε αν το δείγμα είναι ομοιογενές                                            Μονάδες  5 
Θέμα 3ο  
Δίνεται η συνάρτηση f με f(x) = lnx − x. Να βρείτε: 
Α.   το πεδίο ορισμού                                                                                       Μονάδες  5 
Β.   την f ΄(x)                                                                                                    Μονάδες  5 
Γ.   το συντελεστή διεύθυνσης της εφαπτομένης της Cf στο x0 =1                 Μονάδες  5 
Δ.   τη μονοτονία και τα ακρότατα                                                                  Μονάδες  10 
Θέμα 4ο  
Σε μια πόλη με 20.000 κατοίκους κυκλοφορούν δύο εφημερίδες, η Α και η Β. Μια μέρα αγό-
ρασαν 2.000 την εφημερίδα Α, 1.500 τη Β και 250 και τις δύο εφημερίδες. Επιλέγουμε τυχαία 
έναν κάτοικο. Να βρείτε την πιθανότητα να έχει αγοράσει: 
Α.   την εφημερίδα Α                                                                                        Μονάδες  5 
Β.   μία τουλάχιστον εφημερίδα                                                                       Μονάδες  10 
Γ.   μόνο μία εφημερίδα                                                                                    Μονάδες  10 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

Α.   Αποδείξτε για δύο οποιαδήποτε ασυμβίβαστα ενδεχόμενα Α, Β ενός δειγματικού χώρου 

       Ω ότι ισχύει: Ρ(Α ∪ Β) = Ρ(Α) + Ρ(Β)                                            Μονάδες  10 
Β.   Να συμπληρώσετε τις παρακάτω ισότητες: 

α.   Ο συντελεστής μεταβολής με Χ>0 είναι CV = ……. 

β.   (ημx)΄= ……….. 

γ.   (f(x)g(x))΄= …….. 

δ.   Για Α, Α΄ συμπληρωματικά ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω ισχύει: Ρ(Α΄) = ……. 

ε.   f ΄(x0) =
0h

lim
→

                                                                                  Μονάδες  15 

Θέμα 2ο  

Η βαθμολογία 50 φοιτητών στα Μαθηματικά Α΄ έτους δίνεται στον παρακάτω πίνακα: 

 
ΚΛΑΣΗ ΚΕΝΤΡΟ ΚΛΑΣΗΣ 

xi 

vi xivi 

[0, 2)  2  
[2, 4)  5  
[4, 6)  16  
[6, 8)  18  

[8, 10)  9  
ΣΥΝΟΛΟ  50  

 
Α.   Να συμπληρώσετε τον παραπάνω πίνακα συχνοτήτων                 Μονάδες  8 

Β.   Να υπολογίσετε τη μέση τιμή.                                                       Μονάδες  7 

Γ.   Πόσοι φοιτητές πέρασαν τη βάση 5;                                              Μονάδες  10 

Θέμα 3ο  

Δίνεται το σύνολο Ω = { , , …. , 8, 9, 10}από το οποίο επιλέγουμε τυχαία έναν αριθ-

μό λ. Να υπολογίσετε τις πιθανότητες των ενδεχομένων: 

14− 13−

Α.   Ο αριθμός λ να είναι μεγαλύτερος του 5−                                     Μονάδες  6 

Β.   Ο αριθμός λ να είναι μικρότερος του 6.                                         Μονάδες  6 

Γ.   Ο αριθμός λ να είναι μεγαλύτερος του 5− και μικρότερος του 6. Μονάδες  6 

Δ.   Ο αριθμός λ να είναι μεγαλύτερος του 5− ή μικρότερος του 6.    Μονάδες  7 

Θέμα 4ο  

Δίνεται η συνάρτηση f με f(x) = 4x3 − 6x2 − 24x + 2010, x ∈ R. 

Α.   Να βρείτε την παράγωγο f ΄(x).                                                     Μονάδες  5 

Β.   Να μελετηθεί ως προς τη μονοτονία.                                             Μονάδες  10 

Γ.   Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της καμπύλης της f, στο σημείο Α(0, 2010). 

                                                                                          Μονάδες  10 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Αν f, g είναι συναρτήσεις παραγωγίσιμες στο x, να αποδείξετε ότι  
       (f + g)΄(x) = f ΄(x) + g΄(x)                                                                      Μονάδες  15 
Β.   Να βρεθούν οι παράγωγοι των παρακάτω συναρτήσεων: 

α.   2x3 6x         β.   x · συνx         γ.   − x

x
e

       δ.   x · lnx       ε.   x · xe−                                                    

                                                                                        Μονάδες  10 
Θέμα 2ο  
Δίδεται η συνάρτηση f  με τύπο f(x) = x3 − 6x2 + 9x − 1. 
Α.   Να ευρεθεί το Π. Ο. της.                                                                        Μονάδες  2 
Β.   Να ευρεθεί η παράγωγός της.                                                                 Μονάδες  5 
Γ.   Να εξετασθεί η συνάρτηση f ως προς τη μονοτονία της.                       Μονάδες  10 
Δ.   Να εξεταστεί η f ως προς τα ακρότατά της τα οποία και να ευρεθούν.  Μονάδες  8 
Θέμα 3ο  
Α.   Να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα: 
 

xi vi fi Ni Fi fi % Fi % 
1      10 
2 4 0,20 6    
3    0,60   
4     25  
5 2      
6       

Σύνολο       
  

                                                                                                 Μονάδες  20 
Β.   Να κατασκευάσετε το διάγραμμα συχνοτήτων και το πολύγωνο συχνοτήτων. 

                                                                                              Μονάδες  5 
Θέμα 4ο  

Κατά την αρχή της σχολικής χρονιάς 50 μαθητές της τρίτης τάξης ενός Λυκείου ρωτήθηκαν 

σχετικά με τον αριθμό των βιβλίων που διάβασαν κατά την περίοδο των θερινών διακοπών. 

Σύμφωνα με τις απαντήσεις που δόθηκαν συντάχθηκε ο παρακάτω πίνακας: 

 Αριθμός βιβλίων  xi Αριθμός μαθητών vi 
0 α + 4 
1 5·α + 8 

2 4·α 

3 α − 1 
4 2·α 

Σύνολο 50 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
Α.   Να υπολογίσετε την τιμή του α.                                                                           

Β.   Να ευρεθεί η μέση τιμή του αριθμού των βιβλίων που διάβασαν οι μαθητές.    

Γ.   Να βρεθεί η διάμεσος του αριθμού των βιβλίων που διάβασαν οι μαθητές.       

Δ.   Να υπολογίσετε την τυπική απόκλιση της παραπάνω κατανομής.                    

                                                                                                                 Μονάδες 5+ 5 + 5 + 10 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

Α.   Να αποδειχτεί ότι η παράγωγος της ταυτοτικής συνάρτησης f(x) = x είναι:  

       f ΄(x) = 1                                                                                                    Μονάδες  15 

Β.   Απαντήστε με σωστό (Σ) ή λάθος (Λ) για τα παρακάτω: 

α.   [f(x) · g(x)]΄= f ΄(x) · g΄(x) 

β.   =1 
1x

(x 2)lim
→

−

γ.   (ημx)΄= συνx 

δ.   Ρ(Α΄) = 1+Ρ(Α) 

ε.   Όταν ορίζεται το f ΄(x0) τότε η εξίσωση της εφαπτομένης στο x0 είναι: 

      y f(x0) = f ΄(x0)(x x0)                                                                            Μονάδες  10 − −

Θέμα 2ο  

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = x2 4x + 4. Να υπολογιστούν: −

Α.   η παράγωγος f ΄(x)                                                                                     Μονάδες  7 

Β.   το 
2x

lim
→

f(x)
x 2−

                                                                                              Μονάδες  8 

Γ.   Η εξίσωση της εφαπτομένης στο x0 =1                                                      Μονάδες  10 

Θέμα 3ο  

Από τους 30 μαθητές μιας τάξης θα κάνουν διακοπές:  16 σε βουνό,  18 σε θάλασσα και 6 σε 

βουνό και θάλασσα. Να βρεθεί η πιθανότητα ένας μαθητής: 

Α.   Να κάνει διακοπές σε ένα τουλάχιστον από τα δύο μέρη (βουνό ή θάλασσα) 

                                                                                                                 Μονάδες  7 

Β.   Να μην κάνει διακοπές σε κανένα από τα δύο μέρη(ούτε βουνό ούτε θάλασσα) 

                                                                                                                 Μονάδες  8 
Γ.   Να κάνει διακοπές μόνο στη θάλασσα. 

                                                                                                                  Μονάδες  10 
Θέμα 4ο  

Δίνεται το ιστόγραμμα αθροιστικών συχνοτήτων 

(Νi) που αναφέρεται στο βάρος των μαθητών μιας 

τάξης.  

(Δίνεται: S2 =
1
v

2
2 i i

1 1
(Σ v x )

Σ v x
v

−
⎡ ⎤
⎢ ⎥
⎣ ⎦

(i: 1 − 5)) 

Α.   Να φτιάξετε τον πίνακα συχνοτήτων.                                                                  

Β.   Να υπολογιστεί η μέση τιμή.                                                                                

Ni

 60

 50

 40

 30

 20

 10

5

70 Xi Γ.   Να υπολογίσετε το συντελεστή μεταβολής (CV).                                              20 30 40 50 60

Δ.   Να υπολογίσετε τον αριθμό των μαθητών που έχουν βάρος το πολύ 45 κιλά. 

                                                                                                             Μονάδες  5 + 5 + 5+10 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

Α.   Για δύο ενδεχόμενα Α και Β ενός δειγματικού χώρου Ω ισχύει: 

       Ρ(Α ∪ Β) = Ρ(Α) + Ρ(Β) − Ρ(Α ∩ Β)                                                       Μονάδες  16 

Β.   Να απαντηθούν ως Σωστό (Σ) ή Λάθος (Λ) τα παρακάτω: 

α.   Τοπικό μέγιστο στο x1 ∈ Α της f, Α λέμε ότι παρουσιάζεται αν f(x) < f(x1) για κάθε x 

       σε μια περιοχή του x1. 

 β.   Συντελεστής μεταβολής CV =
5
x

 με x >0 

 γ.   Το 70% των παρατηρήσεων βρίσκεται στο διάστημα ( x 5− , x + 5 )      Μονάδες  9 

Θέμα 2ο  

Α.   Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της συνάρτησης 

       f(x) = x2 στο Α(3, f(3))                                                                             Μονάδες  12 

B.   Το μήκος L ενός κύκλου ακτίνας R είναι: L = 2πR. 

       Να βρείτε το ρυθμό μεταβολής του L ως προς  R, όταν R = 3                Μονάδες  13 

Θέμα 3ο  

Η μέση τιμή και η διάμεσος πέντε αριθμών είναι 6. Οι 3 από αυτούς είναι οι 5, 8, 9. Να βρεί-

τε τους άλλους δύο.                                                                                  Μονάδες  25 

Θέμα 4ο  

Για τα ενδεχόμενα Α, Β του ίδιου δειγματικού χώρου Ω δίνεται ότι: 

Ρ(Α) =
1
2

, Ρ(Β΄) =
2
3

 και Ρ(Α ∩ Β) =
1

12
.  

Να βρείτε την Ρ(Α ∪ Β).                                                                                 Μονάδες  25 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Να αποδείξετε ότι για δύο ενδεχόμενα Α και Β ενός δειγματικού χώρου Ω ισχύει: 

       Ρ(Α – Β) = Ρ(Α) – Ρ(Α ∩ Β).                                                                      Μονάδες  12 

Β.   Τι ονομάζουμε διάμεσο ν παρατηρήσεων;                                                 Μονάδες  5 
Γ.   Ποιες από τις παρακάτω προτάσεις είναι σωστές και ποιες λάθος; 

α.   Για κάθε x >0 ισχύει ( )x ΄ = 
1
x

 

β.   Αν c σταθερά και f παραγωγίσιμη συνάρτηση τότε (cf(x))΄= cf ΄(x). 
γ.   Ποιοτικές μεταβλητές είναι αυτές που οι τιμές τους είναι πραγματικοί αριθμοί. 

δ.   Αν Α, Β ενδεχόμενα δειγματικού χώρου Ω τότε Ρ(Α ∪ Β) = Ρ(Α) + Ρ(Β). Μονάδες  8 

Θέμα 2ο  

Δίνεται η συνάρτηση: f(x) = 2

x
x 1−

 

Α.   Βρείτε το πεδίο ορισμού της f.                                                                    Μονάδες  8 

Β.   Υπολογίστε το όριο: [(x –1) · f(x)]                                                      Μονάδες  8 
1x

lim
→

Γ.   Αποδείξτε ότι η f είναι γνησίως φθίνουσα στο διάστημα (1,+∞ ).             Μονάδες  9 
Θέμα 3ο  

Για τα ενδεχόμενα Α και Β δειγματικού χώρου Ω ισχύουν: Α ⊆ Β, Ρ(Α) = 
1
3
και Ρ(Β) = 

1
2

. 

Α.   Αποδείξτε ότι Ρ(Α ∪ Β) = 
1
2

.                                                                    Μονάδες  8 

Β.   Βρείτε την πιθανότητα του ενδεχομένου «να πραγματοποιείται το Α και όχι το Β». 
                                                                                                                Μονάδες  8 

Γ.   Υπολογίστε την πιθανότητα Ρ(Α΄∪ Β)                                                       Μονάδες  9 

Θέμα 4ο  

Θεωρούμε τη συνάρτηση f(x) = x2 + 2, x ∈ ℜ. 

Α.   Αποδείξτε ότι η εξίσωση της εφαπτομένης της καμπύλης της f στο σημείο Μ(1, f(1)) 
       είναι (ε): y = 2x + 1                                                                                    Μονάδες  9 
Β.   Θεωρούμε τα σημεία Α1(x1, y1), Α2(x2, y2), … , Α100(x100,  y100) της εφαπτομένης (ε), οι 

      τετμημένες των οποίων έχουν μέση τιμή x = 10 και τυπική απόκλιση s = 1. 
      Να βρείτε τη μέση τιμή των τεταγμένων των Α1, Α2, … , Α100 και να εξετάσετε αν το  
      δείγμα των y1, y2, … , y100 είναι ομοιογενές.                                               Μονάδες  8 

Γ.   Αν για τα x1, x2, … , x100 του Β ερωτήματος ισχύει ότι x1 < x2 <…<x100 και η 

      διάμεσος των x1, x2, … , x100 είναι δ = 11, να υπολογίσετε τη διάμεσο των τεταγμένων  
      των σημείων: Α1(x1, y1), Α2 (x2, y2), … , Α100(x100,  y100).                            Μονάδες  8 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

Α.   Για δύο ενδεχόμενα Α και Β ενός δειγματικού χώρου Ω, να δείξετε ότι: 

       Ρ(Α ∪ Β) = Ρ(Α) + Ρ(Β) − Ρ(Α ∩ Β)                                                    Μονάδες  15 

Β.   Αφού πρώτα αντιγράψετε στο τετράδιό σας τις παρακάτω ισότητες να τις συμπληρώσετε: 

α.   ( x )΄= ….., x >0  

β.   (lnx)΄= ……, x >0 

γ.   (ex)΄= ….. 

δ.   (ex)΄= ………. 

ε.   
f(x)
g(x)

⎛ ⎞
⎜
⎝ ⎠

⎟ ΄= ……, g(x) ≠ 0.                                                                     Μονάδες  10 

Θέμα 2ο  

Ένα κουτί περιέχει μπάλες 17 άσπρες, 18 μαύρες, 15 κόκκινες. Παίρνουμε τυχαία μια μπάλα. 

Να βρεθούν οι πιθανότητες των ενδεχομένων: 

Α.   Η μπάλα να είναι άσπρη                                                                       Μονάδες  8 

Β.   Η μπάλα να είναι άσπρη ή μαύρη                                                         Μονάδες  8 

Γ.   Η μπάλα να μην είναι ούτε άσπρη ούτε κόκκινη                                  Μονάδες  9 

Θέμα 3ο  

Οι βαθμοί μιας ομάδας φοιτητών είναι η εξής: 

5, 8, 6, 9, 7, 8, 6, 7, 9, 5. 

Να υπολογιστούν: 

Α.   Η μέση τιμή x                                                                                       Μονάδες  7 

Β.   Η διακύμανση S2                                                                                   Μονάδες  10 

Γ.   Ο συντελεστής μεταβολής CV.                                                             Μονάδες  8 

Θέμα 4ο  

Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο: 

f(x) = x3 − 3x2 + 9x + 2. −

Α.   Να μελετηθεί η συνάρτηση ως προς τη μονοτονία.                              Μονάδες  8 

Β.   Να μελετηθεί η συνάρτηση ως προς τα ακρότατα.                               Μονάδες  7 

Γ.   Να βρεθεί η εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης στο σημείο Α(1,7) 

                                                                                                         Μονάδες  10 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Πότε μια συνάρτηση f με πεδίο ορισμού Α λέγεται συνεχής;                       Μονάδες  7 
Β.   Να αποδείξετε ότι η παράγωγος της συνάρτησης f(x) = x είναι f ΄(x) =1.    Μονάδες  8 
Γ.   Να συμπληρωθούν τα παρακάτω κενά: 
α.   (xρ)΄ = ……. 
β.   (ex)΄ = …….. 
γ.   (lnx)΄ = …….. 

δ.   (f(x) · g(x))΄ = …….. 

ε.   
f(x)
g(x)

΄⎛
⎜
⎝ ⎠

⎞
⎟ = ……….                                                                                          Μονάδες  10 

Θέμα 2ο  

Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο f(x) = x3 – 12x + 5. 

Α.   Να βρείτε την παράγωγο f ΄(x).                                                                      Μονάδες 8 

Β.   Να βρείτε το ρυθμό μεταβολής της συνάρτησης f στο x0 = –1.                     Μονάδες 7 

Γ.   Να εξεταστεί η συνάρτηση f  ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα.         Μονάδες  10 
Θέμα 3ο  
Είκοσι παιδιά σε μια γειτονιά, ηλικίας 1 εώς 11 ετών προσβάλλονται από μια γρίπη σύμφωνα 
με τον παρακάτω πίνακα: 
 

Ηλικίες 
[ , ) 

Κέντρο 
xi 

Πλήθος 
Παιδιών  

vi 

Σχετική Συ-
χνότητα  

fi 

fi % Αθροιστική 
Συχνότητα 

Ni 

xi · vi 

1 - 3  5     
3 - 5  4     
5 - 7  8     
7 - 9  2     

9 - 11  1     
Σύνολο       

 
Α.   Να συμπληρωθεί ο παραπάνω πίνακας.                                                         Μονάδες  15 

Β.   Να υπολογιστεί ο μέσος όρος ηλικίας x , που προσβλήθηκε από τη γρίπη.  Μονάδες  5 
Γ.   Να υπολογιστεί το ποσοστό των παιδιών που προσβλήθηκε από τη γρίπη και ήταν  
       τουλάχιστον 7 ετών.                                                                                       Μονάδες  5 
Θέμα 4ο  
Στο δήμο μας κυκλοφορούν δύο περιοδικά το Α και το Β. Το 30 % των κατοίκων διαβάζει το 
Α, το 80 % δεν διαβάζει το Β, ενώ το 38 % των κατοίκων διαβάζει τουλάχιστον ένα από τα 
δύο περιοδικά. Να βρεθούν οι πιθανότητες: 
Α.   Ένας κάτοικος να διαβάζει και τα δύο περιοδικά                                          Μονάδες  8 
Β.   Ένας κάτοικος να μη διαβάζει κανένα περιοδικό.                                          Μονάδες  7 
Γ.   Ένας κάτοικος να διαβάζει μόνο το περιοδικό Α ή μόνο το περιοδικό Β.     Μονάδες  10 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Να αποδείξετε ότι η παράγωγος της ταυτοτικής συνάρτησης f(x) = x είναι f ΄(x) = 1 

                                                                                           Μονάδες  9 
Β.   Να δώσετε τον ορισμό της διαμέσου (δ) ενός δείγματος ν παρατηρήσεων. 

                                                                                           Μονάδες  8 
Γ.   Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας τη λέξη Σωστό ή Λάθος  
       δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση: 
α.   Δύο ενδεχόμενα Α και Β του ίδιου δειγματικού χώρου Ω λέγονται ασυμβίβαστα 

      όταν: Α ∩ Β = ∅ 

β.   Στην κανονική κατανομή το 95 % των παρατηρήσεων βρίσκεται στο διάστημα: 

      ( x − s, x + s) 

γ.   Ισχύει ότι: (f(g(x)))΄ = f ΄(g(x)) · g΄(x) 

δ.   Η διακύμανση εκφράζεται με τις ίδιες μονάδες με τις οποίες εκφράζονται οι  
      παρατηρήσεις                                                                                   Μονάδες  8 
Θέμα 2ο  
Θεωρούμε τα ενδεχόμενα Α, Β ενός πειράματος τύχης με πιθανότητες τέτοιες ώστε: 

Ρ(Α ∪ Β) = 
3
4

, Ρ(Α΄) =
2
3

 και Ρ(Α ∩ Β) =
1
4

. 

Να βρείτε τις πιθανότητες: 
Α.   Ρ(Α)                                                                                                 Μονάδες  12 
Β.   Ρ(Β)                                                                                                  Μονάδες  13 
Θέμα 3ο  
Ο μέσος χρόνος που χρειάζονται οι 400 μαθητές ενός σχολείου να πάνε το πρωί από το σπίτι 
τους μέχρι το σχολείο είναι 10 λεπτά με τυπική απόκλιση 2 λεπτά.  
Αν η κατανομή είναι περίπου κανονική, να βρείτε κατά προσέγγιση το πλήθος των μαθητών 
που χρειάζονται: 
Α.   το πολύ 10 λεπτά                                                                             Μονάδες  10 
Β.   από 6 έως 12 λεπτά για να πάνε στο σχολείο τους.                         Μονάδες  10 
Γ.   αν κάποια ημέρα, λόγω έργων όλοι οι μαθητές καθυστερήσουν 3 λεπτά να πάνε στο  
      σχολείο τους, να βρείτε ποιος θα είναι ο νέος μέσος χρόνος και ποια η νέα τυπική  
      απόκλιση.                                                                                           Μονάδες  5 
Θέμα 4ο  

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = x3 3x x ∈ R −

Α.   Να μελετηθεί ως προς τη μονοτονία                                                 Μονάδες  7 
Β.   Να βρεθούν τα σημεία στα οποία οι εφαπτόμενες της γραφικής παράστασης της f είναι  
       παράλληλες  στον άξονα των τετμημένων.                                      Μονάδες  8 
Γ.   Να βρεθούν οι εξισώσεις των εφαπτομένων στα σημεία x1 = 1−  και x2 = 1       Μονάδες  5 
Δ.   Να βρεθούν (αν υπάρχουν) τα ακρότατα της f.                                 Μονάδες  5 
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      ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

Α.   Να αποδείξετε ότι για τη συνάρτηση f(x) = x, x ∈ R, ισχύει ότι: f ΄(x) = 1, x ∈ R 
Μονάδες  15 

Β.   Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις γράφοντας Σωστό ή Λάθος δίπλα στο γράμμα που  
       αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση: 

α.   (f(x) · g(x))΄= f ΄(x) · g(x) − f(x) · g΄(x), με f, g παραγωγίσιμες 

β.   Ρ(Α ∪ Β) = Ρ(Α) + Ρ(Β) Ρ(Α ∩ Β) −

γ.   Ρ(Α Β) = Ρ(Α) Ρ(Α ∩ Β) − −

δ.   (ημx)΄ = συνx 
ε.   (συνx)΄= ημx                                                                                                       Μονάδες  10 
Θέμα 2ο  
Δίνεται η συνάρτηση f(x) = x2 + αx + 12, x ∈ R 

A.   Να  βρείτε τις συναρτήσεις f ΄(x), f ΄΄ (x), x ∈ R                                              Μονάδες  10 

B.   Αν f ΄(1) = 4, να δείξετε ότι α = 2                                                                      Μονάδες  5 
Γ.   Για α = 2, να βρείτε την τιμή της παράστασης: 
      f( ) + f ΄( 1) + f ΄΄( 1)                                                                                  Μονάδες  10 1− − −

Θέμα 3ο  

ημέρες vi fi % Ni Fi % 
0   5  
1 10    
2   50  
3    90 
4     

σύνολο     
 
Οι 100 μαθητές της Γ ΄τάξης για το μήνα Μάρτη απουσίασαν από το σχολείο τους έως τέσ-
σερις μέρες σύμφωνα με τον παραπάνω πίνακα. 
Α.   Να συμπληρωθεί ο πίνακας                                                                               Μονάδες  16 
Β.   Να βρείτε πόσοι μαθητές απουσίασαν έως 3 μέρες                                           Μονάδες  4 
Γ.   Να βρείτε το ποσοστό των μαθητών που απουσίασαν το πολύ μια μέρα.         Μονάδες  5 
Θέμα 4ο  
Έστω Α, Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω. Αν Ρ(Α) = 0,4, Ρ(Β) = 0,2 και  

Ρ(Α ∩ Β) = 0,1 να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων: 

Α.   Ρ(Α΄)                                                                                                                  Μονάδες  6 

Β.   Ρ(Α ∪ Β)                                                                                                             Μονάδες  8 

Γ.   Ρ(Α Β)                                                                                                             Μονάδες  6 −

Δ.   Ρ((Α −Β) ∪ (Β −Α))                                                                                         Μονάδες  5 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Να αποδείξετε ότι η παράγωγος της συνάρτησης f(x) = x είναι η συνάρτηση  
       f ΄(x) =1.                                                                                                       Μονάδες  10 
Β.   Να γράψετε τις παραγώγους των παρακάτω συναρτήσεων: 
α.   f(x) = συνx 

β.   g(x) = x  
γ.   h(x) = lnx 
δ.   f(x) = ex 

ε.   F(x) =
1
x

                                                                                                         Μονάδες  5 

Γ.   Να χαρακτηρίσετε ως σωστές (Σ) ή λανθασμένες (Λ) τις παρακάτω προτάσεις: 
α.   Το άθροισμα όλων των συχνοτήτων των τιμών ενός δείγματος είναι ίσο με 1 

β.   Δύο ενδεχόμενα Α και Β λέγονται ασυμβίβαστα όταν Α ∩ Β = ∅ 

γ.   Αν f, g δύο συναρτήσεις παραγωγίσιμες στο ℜ τότε ισχύει: 

      (f(x) · g(x))΄= f ΄(x) · g΄(x) + f(x) · g(x) για κάθε x ∈ ℜ 

δ.   Η διάμεσος ενός δείγματος ν παρατηρήσεων είναι μέτρο διασποράς 
ε.   Για δύο συμπληρωματικά ενδεχόμενα Α και Α΄ ισχύει Ρ(Α΄) = 1 + Ρ(Α)    Μονάδες  10 
Θέμα 2ο  
Έστω πείραμα τύχης με δειγματικό χώρο Ω και τα ενδεχόμενά του Α και Β για τα οποία ι-

σχύουν Ρ(Α) = 0,60, Ρ(Β) = 0,50 και Ρ(Α ∩ Β) = 0,20. 

Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων: 
Γ: δεν πραγματοποιείται το ενδεχόμενο Α                                                          Μονάδες  8 
Δ: πραγματοποιείται ένα τουλάχιστον από τα ενδεχόμενα Α και Β                   Μονάδες  8 
Ε: πραγματοποιείται το Α και όχι το Β                                                               Μονάδες  9 
Θέμα 3ο  
Δίνεται το δείγμα 2, 7, 3, 5, 6, 1, 10, 6 
Α.   Να βρείτε τη μέση τιμή, τη διάμεσο και το εύρος του δείγματος                Μονάδες  9 

Β.   Να δείξετε ότι η τυπική απόκλιση του δείγματος είναι s =
30
2

και να εξετάσετε αν το 

       δείγμα είναι ομοιογενές.                                                                              Μονάδες  8 
Γ.   Αν στο παραπάνω δείγμα παρατηρήσεων προστεθούν επιπλέον οι παρατηρήσεις κ + 3  

       και κ + 5 και το νέο δείγμα έχει μέση τιμή 1x = 8 να βρείτε τον πραγματικό αριθμό κ. 
                                                                                                                            Μονάδες  8 
       Δίνεται ότι 30 ≈ 5,48 
Θέμα 4ο  

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = x3 + 3x2 − 9x + 4, x ∈ ℜ 

Α.   Να βρείτε την παράγωγο f ΄ της συνάρτησης και να υπολογίσετε το όριο 20x

f (́x) + 9
x x

lim
→ −

.      

Β.   Να μελετήσετε την f ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα.                     
Γ.   Να βρείτε την εφαπτομένη της γραφικής παράστασης της f στο σημείο Α(2, f(2)). 
                                                                                                                    Μονάδες 8 + 10 + 7 
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   ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Να αποδείξετε ότι η παράγωγος της σταθερής συνάρτησης f(x) =1, είναι f ΄(x) = 0 
       για κάθε x ∈ R.                                                                                               Μονάδες  10 

Β.   Για καθεμιά από τις επόμενες προτάσεις να γράψετε στο τετράδιό σας το γράμμα της και 
       δίπλα την ένδειξη (Σ), αν αυτή είναι σωστή, ή την ένδειξη (Λ), αν αυτή είναι  
       λανθασμένη: 
 α.   Έστω f, g πραγματικές συναρτήσεις με πεδίο ορισμού το R, που είναι παραγωγίσιμες σε  

        κάθε σημείο του πεδίου ορισμού τους. Τότε ισχύει: 
        [f(x) g(x)]΄= f ΄(x) · g΄(x) + f(x) · g(x) για κάθε x ∈ R. 

 β.   Το εύρος R ενός δείγματος ν παρατηρήσεων δεν επηρεάζεται από τις δύο ακραίες  
       παρατηρήσεις. 
 γ.   Για κάθε x ∈ R ισχύει: (ημx)΄ = συνx 

 δ.   Ο συντελεστής μεταβλητότητας δίνεται από τον τύπο CV = 
s
x
αν x >0 

 ε.   Η διάμεσος δ ενός δείγματος ν παρατηρήσεων, όταν ο ν είναι άρτιος αριθμός, ορίζεται ο  
       μέσος όρος (ημιάθροισμα) των δύο μεσαίων παρατηρήσεων.                      Μονάδες  15 
Θέμα 2ο  
Οι ημέρες αναρρωτικής άδειας 50 υπαλλήλων μιας εταιρείας από την εργασία τους, τον προ-
γούμενο χρόνο φαίνεται στον παρακάτω πίνακα: η

 
Ημέρες Αν. 
Άδειας xi 

Υπάλληλοι 
vi 

Σχετική Συ-
χνότητα fi % 

Αθ.  Συχνό-
τητα Ni 

Αθ. Σχετική 
Συχνότητα Fi % 

xi · vi 

0 8     
1 10     
2      
3 10     
4 5     
5 2     

Αθροίσματα      
 
Α.   Να μεταφέρετε στην κόλλα σας τον πίνακα και να τον συμπληρώσετε.      Μονάδες  10 
Β.   Να υπολογίσετε τη μέση τιμή της μεταβλητής x.                                          Μονάδες  5 
Γ.   Να υπολογίσετε τη διάμεσο της μεταβλητής x.                                             Μονάδες  5 
Δ.   Να βρείτε το πλήθος και το ποσοστό των υπαλλήλων που πήραν άδεια από 1 έως και 3  
       ημέρες.                                                                                                           Μονάδες  5 
Θέμα 3ο  

Α.   Να βρείτε το πεδίο ορισμού και να παραγωγίσετε τη συνάρτηση: f(x) = x

x
e

+ x·lnx    

Β.   Να βρείτε που ορίζεται αι να υπολογίσετε το όριο: 
3x

lim
→ 2

3 x
x 9
−

−
       Μονάδες 12+ 13                                      

Θέμα 4ο  

Δίνεται η συνάρτηση f(x) =
1
3

x3 −
5
2

x2 + αx + β, με πεδίο ορισμού το R και α, β ∈ R 

Α.   Να παραγωγίσετε την παραπάνω συνάρτηση.                                                Μονάδες  4 
Β.   Αν η γραφική παράσταση της f παρουσιάζει τοπικό ακρότατο στο σημείο x0 = 2 και  
       διέρχεται από το σημείο Α(0,1), τότε να βρείτε τις τιμές των πραγματικών αριθμών   
       α και β.                                                                                                            Μονάδες  8 
Γ.   Για α = 6 και β = 1, να μελετήσετε τη συνάρτηση f ως προς τη μονοτονία.  Μονάδες  9 
Δ.   Για α = 6 και β = 1, να βρείτε τις θέσεις, το είδος και τις τιμές των τοπικών ακροτάτων  
       της συνάρτησης f.                                                                                           Μονάδες  4 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Να αποδείξετε ότι (f(x) + g(x))΄ = f ΄(x) + g΄(x)                                  Μονάδες  13 
Β.   Να γίνει η αντιστοίχηση: 
 

Στήλη Α Στήλη Β 

Α.   Μέση τιμή 

Β.   Διακύμανση s2 

Γ.   Τυπική απόκλιση s 

Δ.   Συντελεστής μεταβολής (CV) 

1.   

v

i i
i = 1

v

i
i = 1

x w

w

∑

∑
 

2.   2s  

3.   
v

i
i = 1

1
t

v∑  

4.   ( )
2v

i
i = 1

1
t x

v
−∑  

5.   
s
x

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

Θέμα 2ο                                                                                                       Μονάδες  12 
Α.   Να μεταφερθεί στην κόλλα αναφοράς και να συμπληρωθεί ο πίνακας: 
 

xi vi fi % xi vi Ni Fi  
                                                                  1−     4 0,1 

0  30    
2      
3 6     

Άθροισμα 40     

 
 
 
 
 
                                                                                                                    Μονάδες  13 
Β.   Να βρεθεί η μέση τιμή των παρατηρήσεων                                         Μονάδες  6 

Γ.   Να βρεθεί η διάμεσος των παρατηρήσεων                                           Μονάδες  6 

Θέμα 3ο  

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = x2 4x + 6 −

Α.   Να βρεθεί η παράγωγος της συνάρτησης                                            Μονάδες  7 

Β.   Να βρεθεί η μονοτονία της συνάρτησης                                              Μονάδες  6 

Γ.   Να βρεθεί το ακρότατο της συνάρτησης                                              Μονάδες  6 

Δ.   Να βρεθεί η εξίσωση της εφαπτομένης στο σημείο Α(0, f(0))            Μονάδες  6 

Θέμα 4ο  

Δίνεται δείγμα το οποίο ακολουθεί κανονική κατανομή με μέση τιμή 25 και τυπική απόκλιση 

5. Να βρεθούν τα ποσοστά των παρατηρήσεων: 

Α.   Βρίσκονται μεταξύ 20 και 30                                                               Μονάδες  7 

Β.   Βρίσκονται μεταξύ 15 και 30                                                               Μονάδες  8 

Γ.   Να βρεθεί ο συντελεστής μεταβολής CV και να ελέγξετε αν το δείγμα είναι ομοιογενές. 

                                                                                                                    Μονάδες  10 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Να δείξετε ότι για ασυμβίβαστα ενδεχόμενα Α, Β δειγματικού χώρου Ω ισχύει: 

       Ρ(Α ∪ Β) = Ρ(Α) + Ρ(Β).                                                                              Μονάδες  10 

Β.   Να δώσετε τον ορισμό της μέσης τιμής των τιμών x1, x2,…, xκ  μίας μεταβλητής X με 
       αντίστοιχες  συχνότητες ν1, ν2,…, νκ.                                                            Μονάδες  5 
Γ.   Να απαντήσετε αν είναι σωστές ή λάθος οι παρακάτω προτάσεις: 
α.   Η διάμεσος 10 παρατηρήσεων σε αύξουσα σειρά είναι η 5η παρατήρηση. 

β.   Για δύο οποιεσδήποτε συναρτήσεις f, g ισχύει (f(x) · g(x))΄= f ΄(x) · g΄(x). 

γ.   Αν Ρ(Α) = 0,6 και Ρ(Β) = 0,45 τα ενδεχόμενα Α, Β είναι ασυμβίβαστα. 
δ.   Ισχύει (ημx)΄= συνx. 
ε.   Αν CV = 0,08 τότε το δείγμα θεωρείται ομοιογενές.                                      Μονάδες  10 
Θέμα 2ο  

Δίνεται η συνάρτηση: f(x) =
2x 2x + 4

x 2
−

−
 

Α.   Να βρεθεί το πεδίο ορισμού της.                                                                    Μονάδες  7 
Β.   Να βρεθεί η πρώτη παράγωγος της f.                                                             Μονάδες  8 
Γ.   Να μελετηθεί η f ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα.                             Μονάδες  10 
Θέμα 3ο 

Για δύο ενδεχόμενα Α, Β δειγματικού χώρου Ω ισχύουν: 
Α.   Η πιθανότητα να πραγματοποιηθεί το Α είναι 0,2. 
Β.   Η πιθανότητα να μην πραγματοποιηθεί το Β είναι 0,6. 

Γ.   Η πιθανότητα να πραγματοποιηθούν συγχρόνως και τα δύο είναι 
1
6

. 

Να βρεθούν οι πιθανότητες: 
Α.   Να πραγματοποιηθεί ένα τουλάχιστον από τα Α και Β.                                 Μονάδες  8 
Β.   Να πραγματοποιηθεί μόνο το Α.                                                                     Μονάδες  8 
Γ.   Να πραγματοποιηθεί το Α ή να μην πραγματοποιηθεί το Β.                          Μονάδες  9 
Θέμα 4ο 

Δίνεται δείγμα 50 παρατηρήσεων t1, t2,…, t50 με CV = 75%, 
50

2
i

i =1
t∑ = 1250. 

Α.   Να βρεθεί η μέση τιμή x  και η τυπική απόκλιση sx του παραπάνω δείγματος. 
                                                                                                                               Μονάδες  7 
Β.   Αν σε κάθε μία από τις παραπάνω παρατηρήσεις προστεθεί η τιμή 2: 
α.   Να βρεθεί η μέση τιμή και η τυπική απόκλιση του νέου δείγματος.              Μονάδες  9 
β.   Να βρεθεί ο CV του νέου δείγματος και να εξεταστεί αν αυξήθηκε ή ελαττώθηκε η  
      ομοιογένεια του δείγματος.                                                                             Μονάδες  9 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

Α.   Να αποδείξετε ότι: [c f(x)]΄= c f ΄(x)                                                     Μονάδες  15 

Β.   Να χαρακτηρίσετε σαν σωστές ή λάθος τις παρακάτω προτάσεις:  

α.   Αν fi, i = 1, 2, …, κ οι σχετικές συχνότητες των τιμών xi μιας μεταβλητής X  

      τότε f1 + f2 + … + fκ  = 1 

β.   Αν t1, t2, … tv  ένα σύνολο παρατηρήσεων, τότε η μέση τιμή x  είναι: 

      x =
1
v

·  i

v

i =1
t∑

γ.   Ο συντελεστής μεταβολής CV = 
x
5

 

δ.   Για δύο συμπληρωματικά ενδεχόμενα Α και Α΄ ισχύει Ρ(Α΄) = 1 + Ρ(Α) 

ε.   Για δύο ενδεχόμενα Α, Β ⊆ Ω ισχύει Ρ(Α −Β) = Ρ(Α) − Ρ(Α ∩ Β)     Μονάδες  10 

Θέμα 2ο  

Να βρεθούν οι παράγωγοι των συναρτήσεων: 

f(x) = 
lnx
x

και g(x) = ex ημx                                                                         Μονάδες  25 

Θέμα 3ο  

Η επίδοση ενός μαθητή σε πέντε μαθήματα είναι: 12, 10, 16, 18, 14. 

Α.   Να βρεθεί η μέση επίδοση                                                                     Μονάδες  10 

Β.   Να βρεθεί η διάμεσος των βαθμών                                                        Μονάδες  5 

Γ.   Να βρεθεί η διακύμανση (S2) των βαθμών.                                           Μονάδες  10 

Θέμα 4ο  

Έστω Ω ο δειγματικός χώρος ενός πειράματος τύχης και τα ενδεχόμενα Α, Β ⊆ Ω τέτοια ώ-

στε Α ⊆ Β.  

Α.   Αν Ρ(Α) και Ρ(Β) ανήκουν στο σύνολο X ={ }1 1 4
, ,

2 3 3
να βρεθούν τα Ρ(Α) και Ρ(Β). 

                                                                                                       Μονάδες  5 

Β.   Να βρεθούν οι πιθανότητες Ρ(Α ∩ Β) και Ρ(Β −Α)                            Μονάδες  20 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Να αποδείξετε ότι: Για δύο ενδεχόμενα Α και Β ενός δειγματικού χώρου Ω, ισχύει ότι: 
       Ρ(Α ∪ Β) = Ρ(Α) + Ρ(Β) – Ρ(Α ∩ Β).                                                 Μονάδες  10 
Β.   Να χαρακτηρίσετε ως σωστές (Σ) ή λανθασμένες (Λ) τις παρακάτω προτάσεις: 
α.   Η αθροιστική συχνότητα Νi εκφράζει το πλήθος των παρατηρήσεων της μεταβλητής X, 
      που είναι μικρότερες ή ίσες της τιμής xi. 
β.   Όταν σε ένα δείγμα μεγέθους ν οι παρατηρήσεις μιας μεταβλητής X είναι t1, t2, … , tν,  

          τότε η μέση τιμή δίνεται από τη σχέση: x =
ν

i
i = 1

1
f

ν∑       

γ.   Η μέση τιμή είναι μία παράμετρος διασποράς. 
δ.   Ισχύει (c)΄ = 0. 

ε.   Ο συντελεστής μεταβολής δίνεται από τον τύπο CV = 
x
s

.                Μονάδες  5 

Γ.   Να συμπληρώσετε τις παρακάτω ισότητες: 
α.   ( xν)΄ = ……, όπου ν φυσικός αριθμός.    β.   (ημx)΄ = …..    γ.   ( )x ΄ = …..    

δ.   (lnx)΄ = …… ε.   
1
x

⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

΄ = ……                                                          Μονάδες  10 

Θέμα 2ο  
Α.   Να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα: 
 
 

                                                                 
                                                                                                                                                                                       
 
 
 
 
 
                                                                                                                         
                                                                                                                  Μονάδες  12 

xi vi fi Ni Fi xi vi xi
2 vi 

1       
2 4 0,20 6    
3    0,60   
4     20  
5 2      
6       

Σύνολα 20  

Β.   Να βρείτε τη μέση τιμή x .                                                                Μονάδες  4 
Γ.   Να βρείτε τη διάμεσο δ.                                                                     Μονάδες  4 

Δ.   Με τον τύπο s2 = 
1
ν

2

i = 12
i i

κ

i iκ

i = 1

x v
x v

ν
−

⎧ ⎫⎛ ⎞
⎪ ⎪⎜ ⎟⎪ ⎪⎝ ⎠
⎨
⎪ ⎪
⎪ ⎪⎩ ⎭

∑
∑ ⎬ , να υπολογίσετε τη διακύμανση s2. 

Θέμα 3ο                                                                                                                                                             Μονάδες  5  

Δίνεται η συνάρτηση f(x) = 2

x +1
x + 3

. 

Α.   Να αποδείξετε ότι η παράγωγος της f είναι η f ΄(x) = 
2

2 2

x 2x + 3
(x + 3)

− −
Μονάδες  4 

Β.   Να μελετήσετε την f ως προς τη μονοτονία.                                     Μονάδες  12 
Γ.   Να βρείτε τη θέση, το είδος και τις τιμές των ακροτάτων.               Μονάδες  9 
Θέμα 4ο  
Αν για τα ενδεχόμενα Α και Β ενός δειγματικού χώρου Ω ισχύουν:  

Ρ(Α) = 0,75, Ρ(Β) =
1
6

 και Ρ(Α ∪ Β) = 
5
6

, τότε: 

Α.   Να δείξετε ότι τα Α και Β δεν είναι ασυμβίβαστα.                           Μονάδες  10 
Β.   Να βρείτε την πιθανότητα να πραγματοποιηθεί μόνο ένα από τα Α, Β.          Μονάδες  10 
Γ.   Να βρείτε την πιθανότητα να μην πραγματοποιηθεί κανένα από τα Α και Β. Μονάδες  5 



ΓΕΛ ΜΑΘ. ΓΕΝ. ΠΑΙΔΕΙΑΣ Γ΄ 
 

293

ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

Α.   Πότε μια συνάρτηση με πεδίο ορισμού Α λέγεται συνεχής;                       Μονάδες  10 

Β.   Να συμπληρώσετε τα παρακάτω κενά ώστε να προκύψουν αληθείς προτάσεις: 

α.   Αν η f είναι παραγωγίσιμη στο x0 τότε: 0

h 0

f(x + h) f(x )
h

lim
→

− 0 = ………     Μονάδες  9 

β.   (c)΄ = ……. 

      (x)΄ = ……. 

      (ημx)΄ = ……. 

      (συνx)΄ = …… 

      (ex)΄ = …….. 

      (lnx)΄ = …….                                                                                                Μονάδες  6 

Θέμα 2ο  

Η επίδοση ενός μαθητή σε έξι μαθήματα είναι: 11, 12, 13, 16, 17, 15. 

Α.   Να βρείτε τη μέση επίδοση του μαθητή.                                                    Μονάδες  12 

Β.   Αν τα ανωτέρω μαθήματα έχουν συντελεστές βαρύτητας 3, 2, 1, 1, 1 και 3 αντίστοιχα να  

       βρείτε τη μέση επίδοση του μαθητή.                                                          Μονάδες  13 

Θέμα 3ο  

Δίνεται η συνάρτηση f με τύπο f(x) = x3 – 6x2 + 5, όπου x πραγματικός αριθμός. 

Να βρείτε:  

Α.   την f ΄(x)                                                                                                      Μονάδες  10 

Β.   τα ακρότατα της συνάρτησης f                                                                    Μονάδες  15 

Θέμα 4ο  

Η βαθμολογία 20 φοιτητών στις εξετάσεις ενός μαθήματος είναι: 

5, 9, 7, 9, 7, 5, 7, 7, 9, 5, 7, 4, 9, 5, 7, 5, 4, 7, 5, 5. 

Α.   Να κατασκευάσετε τον πίνακα κατανομής συχνοτήτων και σχετικών συχνοτήτων 

       (απολύτων και αθροιστικών)                                                                      Μονάδες  15 

Β.   Από τον πίνακα αυτόν να βρείτε: 

α.   πόσοι φοιτητές πήραν βαθμό τουλάχιστον 5, αλλά το πολύ 7.                   Μονάδες  4 

β.   το ποσοστό των φοιτητών που πήρε βαθμό το πολύ 7.                               Μονάδες  3 

γ.   το ποσοστό των φοιτητών που πήρε βαθμό τουλάχιστον 5.                        Μονάδες  3 
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ΘΕΜΑTΑ 
Θέμα 1ο  
Α.  Αν x1, x2, …. xκ είναι οι τιμές μεταβλητής  X που αφορά τα άτομα ενός δείγματος μεγέ-

θους ν με  κ ≤ ν, τι ονομάζουμε συχνότητα νi και τι σχετική συχνότητα fi  μιας τιμής  xi;  
B.   Για δύο ενδεχόμενα  A, B  ενός δειγματικού χώρου  Ω  να δειχθεί ότι                                   
       P(A ∪ B) = P(A) + P(B) – P(A ∩ B)                             
Γ.   Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις γράφοντας στην κόλλα σας τη λέξη Σωστό  ή  
      Λάθος  δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση: 

α.  Σε κάθε περίπτωση το  
( ) ( )0

h 0

f x + h f x
lim

h→

− 0   λέγεται παράγωγος της f  στο  x0. 

β.  (ημx)΄= – συνx 
γ.   Το ραβδόγραμμα συχνοτήτων χρησιμοποιείται για τη γραφική παράσταση των τιμών μιας 

ποιοτικής μεταβλητής ενώ το διάγραμμα συχνοτήτων στην ποσοτική μεταβλητή.  
δ.   Ένα δείγμα λέγεται ομοιογενές αν ο συντελεστής μεταβολής CV είναι μεγαλύτερος του     
      10%.    
ε.   P(∅) = 1                                                                                 Μονάδες 5 + 10 +10       
Θέμα 2ο  

Δίνεται η συνάρτηση με τύπο  ( ) 3 21 5 1
f x = x x + 6x +

3 2
−

3
6

. 

Α.  Να βρείτε την f΄(x)  
Β.  Να μελετήσετε την f  ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα 
Γ.  Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της f στο σημείο της     
     A(1, f(1))                                                                                Μονάδες 5 + 10 +10     
Θέμα 3ο  
Δίνεται ο παρακάτω ημιτελής πίνακας συχνοτήτων 

 xi vi fi% Ni Fi% 

1 

2 

3 

4 

  

10 

 

8 

10 

 
50 

Σύνολο     

 
 
 
 
 
 
 
 
 
Α. Να αποδείξετε ότι  ν1 = ν2 = 4,  ν3 = 12,  ν4 = 20 και να συμπληρώσετε πλήρως τον πίνακα 
Β.  Να βρείτε τη μέση τιμή των παρατηρήσεων  ix  
Γ. Να βρείτε τη διάμεσο παρατηρήσεων  ix                               Μονάδες 12 + 8 +5   
Θέμα 3ο  
Οι  120 μαθητές της Α τάξης ενός Λυκείου είναι υποχρεωμένοι να επιλέξουν τουλάχιστον μία 
από τις δύο ξένες γλώσσες, Αγγλικά ή Γερμανικά. Αν είναι: 
A το ενδεχόμενο ένας μαθητής να έχει επιλέξει το μάθημα των Αγγλικών,   
Γ το ενδεχόμενο ένας μαθητής να έχει επιλέξει το μάθημα των Γερμανικών  

και ισχύει P(Α) = 
2
3

 και P(Γ) =  
1
2

   

A.  Να δείξετε ότι τα ενδεχόμενα  A, Γ δεν είναι ασυμβίβαστα 
B.  Να βρεθεί η πιθανότητα ένας μαθητής να έχει επιλέξει και τις δύο γλώσσες. 
Γ.  Πόσοι μαθητές έχουν επιλέξει μόνο Αγγλικά;  
                                                                                                     Μονάδες 8 + 8 + 9    
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        ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α.   Σε ένα πείραμα τύχης με ισοπίθανα αποτελέσματα πώς ορίζεται η πιθανότητα ενός  
       ενδεχομένου Α;                                                                                      Μονάδες 4 
Β.   Ποιες ιδιότητες προκύπτουν από τον προηγούμενο ορισμό;                 Μονάδες 3 
Γ.   Αν Α, Β δύο ενδεχόμενα ενός δειγματικού χώρου Ω με πιθανότητες Ρ(Α), Ρ(Β)  
      αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι: 

      Ρ(Α ∪ Β) = Ρ(Α) + Ρ(Β) – Ρ(Α ∩ Β) (Προσθετικός νόμος)                   Μονάδες 8 
Δ.   Να επιλέξετε στα παρακάτω την κατάλληλη απάντηση Σωστό (Σ) ή Λάθος (Λ): 
α.   Αν β(x) = f(x) · g(x) τότε β΄(x) = f ΄(x) · g΄(x) 

β.   Αν f(x) =
2x

x + 3
τότε f ΄(x) = 

2

2

x + 6x
(x + 3)

. 

γ.   Αν f(x) = ex · x3 τότε f ΄(1) = 4e. 

δ.   Αν f(x) = 4x3 – 2x τότε f ΄(0) = – 2. 

ε.   Ισχύει ότι: ( )x ΄ =
1
x
με x >0.                                                           Μονάδες 10 

Θέμα 2ο  
Να συμπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα κατανομής συχνοτήτων μίας μεταβλητής x με  προ-

σέγγιση 
1

1000
ή (0,001): 

 
 

                                    
    

  
                                          

 
 
 
 

 

xi vi fi Ni Fi fi % Fi % 
1       
2 8 0,200 15    
3    0,600   
4 6      
5       

Σύνολο       

                                                                                                         Μονάδες  25 
Θέμα 3ο  
Ένα προϊόν πωλείται σε 10 διαφορετικά καταστήματα στις παρακάτω τιμές σε € : 
8, 10, 13, 13, 15, 16, 18, 14, 14, 9. Να υπολογίσετε: 
Α.   τη μέση τιμή και τη διάμεσό του                                                          Μονάδες 10 
Β.   το εύρος , την τυπική απόκλιση και το συντελεστή μεταβλητότητας  Μονάδες 10 
Γ.   Έχουν οι τιμές ομοιογένεια;                                                                  Μονάδες 5 
Θέμα 4ο  
Η τιμή πώλησης ενός μεταλλικού εξαρτήματος μιας μηχανής είναι 180 €. Το κόστος του σε 
συνάρτηση με το χρόνο κατασκευής του σε ώρες t προσεγγίζεται από τον τύπο της συνάρτη-
σης:  

Κ(t) = t2 +
128

t
+ 62 

Να υπολογίσετε: 
Α.   Πότε πραγματοποιήθηκε το μέγιστο κέρδος;                                        Μονάδες 15 
Β.   Πόσο είναι το μέγιστο κέρδος;                                                              Μονάδες 10 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

Να αποδείξετε ότι η παράγωγος της συνάρτησης f(x) = x2 είναι η f ΄(x) = 2x. 

                                                                                                    Μονάδες  25 

Θέμα 2ο  

Να βρείτε την εξίσωση της εφαπτομένης της γραφικής παράστασης της συνάρτησης: 

f(x) = 2 x  στο σημείο της Α(4, f(4)).                                                      Μονάδες  25 

Θέμα 3ο  

Να βρείτε τα ακρότατα της συνάρτησης f(x) = x3 – 6x2 + 5                     Μονάδες  25 

Θέμα 4ο  

Για τα ενδεχόμενα Α και Β ενός δειγματικού χώρου Ω ισχύουν: 

Ρ(Α) =
1
2

, Ρ(Α ∪ Β) =
5
6

 και Ρ(Α ∩ Β) = 
1
3

. 

Να βρείτε την πιθανότητα Ρ(Β).                                                                Μονάδες  25 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

Α.   Δώστε τον ορισμό της συχνότητας vi μιας τιμής xi της μεταβλητής x       Μονάδες  5 

Β.   Να δείξετε ότι για δύο ασυμβίβαστα μεταξύ τους ενδεχόμενα  Α και Β ισχύει: 

       Ρ(Α ∪ Β) = Ρ(Α) + Ρ(Β)                                                                              Μονάδες  15 

Γ.   Να σημειώσετε με (Σ) κάθε σωστή πρόταση και με (Λ) κάθε λανθασμένη πρόταση: 

α.   Δύο ενδεχόμενα λέγονται ασυμβίβαστα όταν δεν έχουν κοινά στοιχεία 

β.   Για δύο ασυμβίβαστα ενδεχόμενα ισχύει:       Ρ(Α ∪ Β) = Ρ(Α) − Ρ(Β) 

γ.   Η μέση τιμή των παρατηρήσεων t1, t2, …, tν δίνεται από τη σχέση: x = 1 2 νt + t +...+ t
ν

.      

δ.   Ένα ενδεχόμενο λέγεται σύνθετο όταν έχει ένα μόνο στοιχείο. 

ε.   Η πιθανότητα ενός ενδεχομένου Α με ισοπίθανα αποτελέσματα είναι: 

      Ρ(Α) = Πλήθος ευνοϊκών περιπτώσεων / Πλήθος δυνατών περιπτώσεων   Μονάδες  5 

Θέμα 2ο  

Μια ομάδα μπάσκετ Α σε πέντε αγώνες βάζει αντίστοιχα 45, 52, 74, 84, 95 πόντους. Μια άλ-

λη ομάδα Β σε πέντε αγώνες βάζει αντίστοιχα 45, 50, 64, 73, 98 πόντους. 

Α.   Να βρείτε τη μέση τιμή πόντων της Α ομάδας                                           Μονάδες  15 

Β.   Να βρείτε τη διάμεσο πόντων της Β                                                           Μονάδες  10 

Θέμα 3ο  

Χρόνος ομιλίας σε λεπτά Πλήθος τηλεφωνικών κλήσεων 
1 5 
2 4 
3 8 
4 1 
5 2 

Σύνολο 20 
 
Χρησιμοποιώντας τον πίνακα που μας δίνει το χρόνο ομιλίας σε λεπτά με τις αντίστοιχες τη-

λεφωνικές κλήσεις να βρεθεί το πλήθος των κλήσεων με χρόνο ομιλίας: 

Α.   Λιγότερο από 4 λεπτά                                                                                  Μονάδες  10 

Β.   Περισσότερο από 2 λεπτά                                                                            Μονάδες  5 

Γ.   Ακριβώς 3 λεπτά                                                                                          Μονάδες  5 

Δ.   Ακριβώς 1 λεπτό                                                                                          Μονάδες  5 

Θέμα 4ο  

Σε μια βιβλιοθήκη υπάρχουν 15 λογοτεχνικά βιβλία, 25 ιστορικά βιβλία, 5 βιβλία ποίησης 

και 15 λεξικά. Παίρνουμε τυχαία ένα βιβλίο. Να βρείτε τις πιθανότητες των ενδεχομένων: 

Α.   Το βιβλίο να είναι ιστορικό                                                                         Μονάδες  5 

Β.   Το βιβλίο να είναι λογοτεχνικό ή λεξικό                                                    Μονάδες  10 

Γ.   Το βιβλίο να μην είναι λεξικό                                                                     Μονάδες  10 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
α.  Να αποδείξετε ότι  η παράγωγος της συνάρτησης  f(x) = x2 είναι f΄(x) = 2x. 
                                                                                                      Μονάδες 15 
β.  Αντιστοιχίστε κάθε στοιχείο της στήλης Α του πίνακα με ένα στοιχείο από τη στήλη      Β.  

     
                         
              
         
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

                                                                       
Θέμα 2ο                                                                                                                                         Μονάδες 10 

Στήλη Α Στήλη Β 

 
a. (c f (x))΄  

 
b. (f (x) + g (x))΄  

 
c. (f (x) ⋅ g (x))΄  

 

d. f (x)
g (x)

΄
⎛ ⎞
⎜ ⎟
⎝ ⎠

 

 
e. [f (g (x))]΄ 

 

 
1. f ΄ (x) g (x) + f (x) g ΄ (x) 

2. 
2

f  ́(x) g(x) f (x) g (́x)
g (x)

⋅ − ⋅
 

3. f ΄ (x) + g ΄ (x)  
4. c f ΄ (x)  
5. f ΄ (x) ⋅ g ΄ (x) 

 
6. f ΄ (g (x)) ⋅ g ΄ (x)  

 

7. 
(x) ́ g
(x) ́ f  

Οι μέσες θερμοκρασίες κατά το μήνα Ιανουάριο σε 8 ευρωπαϊκές πρωτεύουσες σε βαθμούς 
Κελσίου είναι: 
6, 5, 3 6, 6, 3,1,2 
Να βρείτε για τις  παραπάνω θερμοκρασίες: 
α.  τη διάμεσο  δ                                                                           Μονάδες 8 
β.  τη μέση τιμή       x                                                                  Μονάδες 8 
γ.  τη διακύμανση  s2                                                                    Μονάδες 9  
Θέμα 3ο  
Δίνεται η συνάρτηση f με 3 2( ) 6 9 1f x x x x= − + −  
α.  Να βρείτε ( )

1
lim
x

f x
→

                                                               Μονάδες 5 

β.  Να βρείτε την παράγωγο f΄ της  συνάρτησης  f.                     Μονάδες 10 
γ.  Να εξετάσετε ως προς τη μονοτονία και τα ακρότατα την παραπάνω συνάρτηση 

                                                                        Μονάδες 10 
Θέμα 4ο  
Η βαθμολογία σε ένα διαγώνισμα στα Μαθηματικά 50 μαθητών της Γ Λυκείου έχει 
ομαδοποιηθεί σε 5 κλάσεις ίσου πλάτους όπως φαίνεται στον παρακάτω πίνακα: 

Βαθμολογία  Συχνότητα 
νi 

Σχετική 
Συχν. fi 

Αθροιστική 
Συχ. Νi 

Αθροιστική 
Σχετ. Συχν. Fi 

Αθροιστική 
Σχ. Συχν.Fi% 

 [0, 4) 7     
 [4, 8) 10     
 [8, 12) 13     
 [12, 16) 12     
[16, 20)  8     
Σύνολο      

 
α.  Να μεταφέρετε και να συμπληρώσετε τον παραπάνω πίνακα στην κόλλα σας. 
β.  Να προσδιορίσετε το πλήθος των μαθητών των οποίων η βαθμολογία ήταν τουλάχιστον 8. 
γ.  Να προσδιορίσετε το ποσοστό των μαθητών των οποίων η βαθμολογία ήταν τουλάχιστον  
     8 και το πολύ 16.                                                                     Μονάδες 10 + 7+ 8  
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