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ÐÑÏÂËÇÌÁ 1.
Íá âñåèåß ôï ðëÞèïò ôùí ðåñéï÷þí åðéðÝäïõ ðïõ

ïñßæïõí í åõèåßåò, ðïõ áíÜ äýï ôÝìíïíôáé êáé áíÜ ôñåéò
äåí äéÝñ÷ïíôáé áðü ôï ßäéï óçìåßï.

Äéáäéêáóßá åðßëõóçò :
ÊÜíïõìå ìåñéêÜ ó÷Þìáôá þóôå ìå ôç âïÞèåéá ôçò

åðïðôåßáò íá êáôáëÞîïõìå óå êÜðïéåò õðïèÝóåéò.

Ðáñáôçñïýìå üôé áðü ìßá
åõèåßá å1 ïñßæïíôáé äýï (2)
ðåñéï÷Ýò, ôá çìéåðßðåäá (å1,Á)
êáé (å1,Â).

Ðáñáôçñïýìå üôé áðü äýï
åõèåßåò å1 êáé å2 ïñßæïíôáé
ôÝóóåñéò (4) ðåñéï÷Ýò.

Ðáñáôçñïýìå üôé áðü ôñåéò
åõèåßåò å1, å2 êáé å3 ïñßæïíôáé
åðôÜ (7) ðåñéï÷Ýò.

Ðáñáôçñïýìå üôé áðü
ôÝóóåñéò åõèåßåò å1 ,å2, å3 êáé å4
ïñßæïíôáé Ýíôåêá (11) ðåñéï÷Ýò.
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Ðáñáôçñïýìå üôé áðü
ðÝíôå åõèåßåò å1, å2 , å3, å4 êáé
å5 ïñßæïíôáé äåêáÝîé (16)
ðåñéï÷Ýò.

ÊáôáãñÜöïõìå ôéò ðáñáôçñÞóåéò ìáò óôïí
áêüëïõèï ðßíáêá.

ÐëÞèïò åõèåéþí ÐëÞèïò ðåñéï÷þí
1 2
2 4
3 7
4 11
5 16

Óôïí ðßíáêá âëÝðïõìå üôé óå êÜèå íÝá (äéáäï÷éêÞ)
ðáñáôÞñçóç ôï ðëÞèïò ôùí ðåñéï÷þí åßíáé üóï Þôáí
óôçí ðñïçãïýìåíç, áõîçìÝíï áêñéâþò üóï åßíáé ôï íÝï
ðëÞèïò åõèåéþí.

Äéáôõðþíïõìå ôçí åéêáóßá üôé Ýîé åõèåßåò å1, å2, å3,
å4, å5 êáé å6 èá ïñßæïõí åéêïóéäýï (22) ðåñéï÷Ýò (16+6)
êáé êÜíïõìå ôï ó÷åôéêü ó÷Þìá, þóôå íá åëÝãîïõìå áí
ðñÜãìáôé áëçèåýåé ç ðñüâëåøÞ ìáò.

ÐñÜãìáôé áðü ôï íÝï
ó÷Þìá åßíáé ðñïöáíÞò ç
áëÞèåéá ôçò åéêáóßáò ìáò
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Áí óõìâïëßóïõìå ìå á1, á2, á3, …, áí ôï ðëÞèïò ôùí
ðåñéï÷þí ôïõ åðéðÝäïõ ðïõ ïñßæïõí 1, 2, 3, …, í åõèåßåò
áíôßóôïé÷á êáé ãåíéêåýóïõìå ôçí åéêáóßá ìáò ãéá í åõèåßåò,
Ý÷ïõìå ôïí áíáäñïìéêü ôýðï áí= áí-1+í .

Åßíáé: á1=2=1+1
á2=á1+2
á3=á2+3
á4=á3+4
á5=á4+5
……….
áí= áí-1+í

áí=(1+2+3+4+5+…+í)+1
=Ó1+1
=[í(í+1) /2] +1
=(í2+í+2)/2

Ï ôýðïò áí=(í2+í+2)/2 åßíáé Ýíá pattern ãéá ôï ðñüâëçìá.
Èá áðïäåßîïõìå åðáãùãéêÜ üôé ï ôýðïò áí=(í2+í+2)/2

åêöñÜæåé ôï ðëÞèïò ôùí ðåñéï÷þí ôïõ åðéðÝäïõ ðïõ ïñßæïõí í
åõèåßåò óôï åðßðåäï ìå ôéò ðñïûðïèÝóåéò ôïõ ðñïâëÞìáôïò 1.

Ñ1: á1=(12+1+2)/2
=(1+1+2)/2
=4/2
=2 ðïõ éó÷ýåé:

Ñê: áê=(ê2+ê+2)/2 (ê-öõóéêüò) (1) Ýóôù üôé éó÷ýåé.
Ñê+1: áê+1=[(ê+1)2+(ê+1)+2]/2 èá äåßîù üôé éó÷ýåé:

Á.
Â. 1
2 å

. å

å1 å2 åñ åñ+1 åê
ó÷Þìá 1

Èåùñïýìå ê
åõèåßåò ðïõ áíÜ
äýï ôÝìíïíôáé êáé
áíÜ ôñåéò äåí
äéÝñ÷ïíôáé áðü ôï
ßäéï óçìåßï, üðùò
öáßíåôáé óôï ó÷Þìá 1

(ÐñïóèÝôïõìå êáôÜ ìÝëç
ôéò éóüôçôåò åöáñìüæïíôáò
ôáõôü÷ñïíá ôï íüìï ôçò
äéáãñáöÞò)

Ó1= í(í+1)/2
(ç áðüäåéîç óôï ðáñÜñôçìá)

(Ôá äýï çìéåðßðåäá,
(å,Á) êáé (å,Â) )



ÅÑÃÁÓÉÁ ÓÔÇÍ ÅÉÄÉÊÇ ÄÉÄÁÊÔÉÊÇ ÔÙÍ ÌÁÈÇÌÁÔÉÊÙÍ

Ã.Ðáíüðïõëïò Éïýíéïò 2001 óåëßäá - 6

óôï ßäéï çìéåðßðåäï ùò ðñïò áõôÞ, ôï (åê+1,Á) üðùò öáßíåôáé óôï
ó÷Þìá2 .

Äéáðéóôþíïõìå üôé ç åõèåßá åê+1 ìáæß ìå ôéò õðüëïéðåò ê
åõèåßåò åi (i=1,2,…,ê) ïñßæïõí (ê+1) åðéðëÝïí ðåñéï÷Ýò ôïõ
åðéðÝäïõ, ôéò Ô1,Ô2,…,Ôñ,Ôñ+1,…,Ôê,Ôê+1.

Óýìöùíá ìå ôá ðáñáðÜíù, ôï ðëÞèïò üëùí ôùí
ðåñéï÷þí ôïõ åðéðÝäïõ ðïõ ïñßæïõí ïé ê+1 åõèåßåò óôï
åðßðåäï (ìå ôéò ðñïûðïèÝóåéò ôïõ ðñïâëÞìáôïò 1) åßíáé:

áê+1= áê+(ê+1)
=[(ê2+ê+1)/2]+(ê+1) (áðü ôç ó÷Ýóç (1) )
=(ê2+ê+1+2ê+2)/2
=(ê2+2ê+1+ê+1+1)/2
=[(ê+1)2+(ê+1)+1]/2

Áðïäåßîáìå ëïéðüí åðáãùãéêÜ üôé ï ôýðïò
áí=(í2+í+2)/2 éó÷ýåé ãéá êÜèå öõóéêü áñéèìü í.

ÅðïìÝíùò ôï ðëÞèïò ôùí ðåñéï÷þí ôïõ åðéðÝäïõ
ðïõ ïñßæïõí í åõèåßåò, ðïõ áíÜ äýï ôÝìíïíôáé êáé áíÜ
ôñåéò äåí äéÝñ÷ïíôáé áðü ôï ßäéï óçìåßï åßíáé:

(í2+í+1)/2
ÉÁÍÏÕÁÑÉÏÓ 2001
Ã. ÐÁÍÏÐÏÕËÏÓ

Á.

åê+1
Ô1 Ô2 Ôñ Ôñ+1 Ôê Ôê+1
å1 å2 åñ åñ+1 åê

ó÷Þìá 2

×ùñßò
âëÜâç ôçò
ãåíéêüôçôáò,
ðáßñíïõìåùò
åõèåßá åê+1
ôçí åõèåßá
ðïõ áöÞíåé
üëá ôá óç-
ìåßá ôïìÞò
ôùí åõèåéþí
åi (i=1,2,…,ê)
ðïõ åßäáìå
óôïó÷Þìá1,
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ÐÁÑÁÑÔÇÌÁ
Ó1=1+2+3+…+(í-2)+(í-1)+í (í-öõóéêüò)
Ó1= í+(í-1)+(í-2)+…+3+2+1

2Ó1= í+1+(í-1)+2+(í-2)+3+…+(í-2)+3+(í-1)+2+í+1
2Ó1=(í+1)+(í+1)+(í+1)+…+(í+1)+(í+1)+(í+1)
2Ó1=í(í+1)
Ó1=í(í+1)/2

(ÐñïóèÝôïõìå êáôÜ
ìÝëç ôéò éóüôçôåò)

(í üñïé)


