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ελίδα 1 από 3 

 

ΜΑΘΗΜΑΤΙΚΑ ΘΔΤΙΚΗΣ ΚΑΙ ΤΔΧΝΟΛΟΓΙΚΗΣ ΚΑΤΔΥΘΥΝΣΗΣ 

6Ο ΔΙΑΓΩΝΙΣΜΑ – ΘΔΜΑΤΑ (Σε όλη την ύλη) 

 

ΘΔΜΑ Α 

1. Έρςω μία ρσμάοςηρη f ξοιρμέμη ρε έμα διάρςημα Δ και 0x  έμα ερωςεοικό ρημείξ ςξσ 

Δ. Αμ η ρσμάοςηρη παοξσριάζει ςξπικό ακοόςαςξ και είμαι παοαγωγίριμη ρςξ ρημείξ 

ασςό, ςόςε μα απξδείνεςε  όςι 0f (x ) 0  .                            

Μονάδες 7 

2.Σι ξμξμάζξσμε ρύμθερη g f  δύξ ρσμαοςήρεωμ f ,g  με πεδία ξοιρμξύ Α, Β αμςίρςξιυα; 

Πξιξ είμαι ςξ πεδίξ ξοιρμξύ ςηπ g f ; 

Μονάδες 3 

3. Να υαοακςηοίρεςε κάθε μία από ςιπ παοακάςω ποξςάρειπ με Σωστό (), αμ είμαι 

ρωρςή, ή  με Λάθος (Λ), αμ είμαι λαμθαρμέμη: 

α) Αμ ιρυύει z 4 z 4    ςόςε ςα ρημεία  M z αμήκξσμ ρςημ εσθεία x 2 . 

Μονάδες 3 

β) Αμ        f x g x f x g x   για κάθε x  και  f x 0  για κάθε x  ςόςε 

σπάουει c  ώρςε    g x cf x  για κάθε x . 

Μονάδες 3 

γ) Αμ η γοατική παοάρςαρη ςηπ f είμαι κσοςή ρςξ 0(α,x ]  και κξίλη ρςξ 0[x ,β)  

ςόςε παοξσριάζει ρημείξ καμπήπ ρςξ 0x . 

Μονάδες 3 

δ) Αμ για ςη ρσμάοςηρη f  ςξσ παοακάςω ρυήμαςξπ ιρυύει 

β

α

f (x)dx 0 , ςόςε 

   1 2E Ω E Ω . 

 

 

 

 

 

 

Μονάδες 3 
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ε) Αμ ρςξ παοακάςω ρυήμα ιρυύει όςι:  
2

1

2
f x dx

3
 , ςόςε ςξ εμβαδό ςξσ υωοίξσ 

Ω  πξσ πεοικλείεςαι από ςημ εσθεία ε , ςη γοατική παοάρςαρη ςηπ f  και ςξμ 

άνξμα x x  ιρξύςαι με 1/3 ς.μ. 

 

Μονάδες 3 

 

 

ΘΔΜΑ Β 

Δίμεςαι ρσμάοςηρη f , με 
2x 5(x 1) f(x)= e . 

Α. Να βοεθεί η μξμξςξμία ςηπ f  και ςξ ρύμξλξ ςιμώμ ςηπ.         

Μονάδες 5 

Β. Να απξδείνεςε, όςι η γοατική παοάρςαρη fC , ςηπ f , ςέμμει ςξμ άνξμα x x , ρ΄ έμα 

ακοιβώπ ρημείξ.  

Μονάδες 5 

Γ. Αμ η ρσμάοςηρη g  είμαι παοαγωγίριμη και ιρυύει 
3g (x) 2g(x) 5f (x)  , για κάθε 

x , μα απξδείνεςε όςι: 

i. H g  έυει ςξ ίδιξ είδξπ μξμξςξμίαπ με ςημ f . 

Μονάδες 5 

ii. Η γοατική παοάρςαρη gC , ςηπ g , ςέμμει ςξμ άνξμα x x  ρςξ ίδιξ ρημείξ 

με ςημ fC . 

Μονάδες 5 

Δ. Να λσθεί η αμίρωρη 
2g(f (x)) g(e ) . 

Μονάδες 5 
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ΘΔΜΑ Γ 

Δίμεςαι ρσμάοςηρη f  για ςημ ξπξία ιρυύει η ρυέρη  2f (x) 3f (x) x 0, x 2,      . Αμ 

για κάθε  x 2,    ιρυύει f (x) 1  , ςόςε: 

Α. Να απξδείνεςε όςι η f είμαι ρσμευήπ ρςξ  2,  . 

Μονάδες 5 

Β. Να απξδείνεςε όςι η f  είμαι παοαγωγίριμη ρςξ  2,  . 

Μονάδες 5 

Γ. Να μελεςήρεςε ςημ f  ωπ ποξπ ςημ κσοςόςηςα και ςα ρημεία καμπήπ. 

Μονάδες 5 

Δ. Να βοείςε ςημ ενίρωρη ςηπ εταπςξμέμηπ ςηπ γοατικήπ παοάρςαρηπ ςηπ f  ρςξ ρημείξ 

Α(4,f (4)) . 

Μονάδες 5 

Δ. Να απξδείνεςε όςι για κάθε  x 2,   , ιρυύει 5f (x) x 1  . 

Μονάδες 5 

 

ΘΔΜΑ Δ 

Δίμεςαι η παοαγωγίριμη ρσμάοςηρη  f : 0,   και ξι μιγαδικξί αοιθμξί 

 z f α 2iα   και  w f β 2iβ   με α,β 0  έςρι ώρςε μα ιρυύει 2w iz 2w iz   . 

Α. Να απξδείνεςε όςι ξ αοιθμόπ 
w

z
 είμαι ποαγμαςικόπ αοιθμόπ. 

Μονάδες 7 

Β. Να απξδείνεςε όςι σπάουει εταπςξμέμη ςηπ γοατικήπ παοάρςαρηπ ςηπ f πξσ διέουεςαι 

από ςημ αουή ςωμ ανόμωμ. 

Μονάδες 8 

Γ. Αμ ιρυύει 
 

  

x

x α
α

f 4x α 4t
lim dt 1

α x 4x α 4t

 
 

    μα απξδείνεςε όςι σπάουει ςξσλάυιρςξμ έμα 

 ξ α,β  έςρι ώρςε μα ιρυύει  f ξ 1  .  

Μονάδες 10 

 

ΚΑΛΗ ΔΠΙΤΥΧΙΑ 


