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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο         
A. Να αποδείξετε ότι διάμεσος τραπεζίου  είναι παράλληλη προς τις βάσεις 

της και ίση με το ημιάθροισμα  της.   

                                                                                                 Μονάδες 15 

B. Γράψτε τα κριτήρια για να είναι ένα τετράπλευρο παραλληλόγραμμο. 

                                                                                                  Μονάδες 10 

Θέμα 2ο  

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ( Α  = 90°) με Γ  = 30°. Αν Ε, Ζ είναι τα μέσα 

των ΑΒ και ΑΓ να αποδείξετε ότι ΕΖ = ΑΒ  
Μονάδες 25   

 
Θέμα 3ο   
Να αποδείξετε ότι τα μέσα των ίσων πλευρών ισοσκελούς τριγώνου ισαπέ-

χουν: 

i. Από τη βάση του                                                                     

         Μονάδες 12 

ii. Από τις ίσες πλευρές του                            

                                    Μονάδες 13     

Θέμα 4ο    
Δίνεται το τραπέζιο ΑΒΓΔ(ΑΒ // ΓΔ)  με ΑΒ = 2ΓΔ. και Ε το σημείο τομής 

των ΑΔ και ΒΓ.  

Να αποδείξετε ότι: 

i. ΕΓ = ΓΒ                                                                                       

 Μονάδες 8                                                         

ii. Αν το σημείο Μ είναι το μέσο της ΑΒ, οι ΕΜ, ΓΔ διχοτομούνται                              

Μονάδες 8 

iii. Οι διαγώνιες του τραπεζίου ΑΒΓΔ τέμνονται πάνω στη ΕΜ.                                                              

      Μονάδες 9         
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο  

A. Να δείξετε ότι σε κάθε τρίγωνο το άθροισμα των γωνιών του είναι ίσο με δύο ορθές.                                          

                                                                                                                            Μονάδες 13                                         

B.  Να γράψετε τα τρία κριτήρια ισότητας δύο τυχαίων τριγώνων                   Μονάδες 6 

C. Να συμπληρώσετε τις παρακάτω προτάσεις: 

• Το μέτρο μιάς εγγεγραμμένης γωνίας είναι ίσο με το………………του 

       μέτρου του αντίστοιχου τόξου της. 

• Κάθε εγγεγραμμένη γωνία που βαίνει σε ημικύκλιο είναι…………….. 

• Κάθε επίκεντρη γωνία είναι………………….από την εγγεγραμμένη που 

       βαίνει στο ίδιο τόξο                                                                               Μονάδες 6 

Θέμα 2ο  

Στο τρίγωνο ΑΒΓ,οι ΒΙ και ΓΙ είναι διχοτόμοι  

των γωνιών  Β και Γ.Ακόμη είναι:  

 ΙΔ//ΑΒ και ΙΕ//ΑΓ .Να δείξετε ότι:                          

a. Α
ΒΙΓ = 90 +

2
                                                                                            Μονάδες 12 

b. ΒΓ= ΙΔ + ΔΕ + ΙΕ                                                                                       Μονάδες 13 

Θέμα 3ο  

Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές (ΑΒ = ΑΓ ),                                                                                      

με ΒΜ = ΓΝ και Δ,Ε οι προβολές των Β και Γ 

πάνω στις ΑΜ και ΑΝ αντίστοιχα. 

Να δείξετε ότι: 

1. ΑΜ = ΑΝ                                                                                                          Μονάδες 12 

2. Το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές                                                                     Μονάδες 13 

Θέμα 4ο                                                                                          

Στο τρίγωνο ΑΒΓ είναι ΑΓ >ΑΒ. Αν είναι το Μ μέσο της ΒΓ και  

η ΒΔ είναι κάθετη στη διχοτόμο ΑΗ  της γωνίας Α του τριγώνου. 

Να δείξετε ότι:  

1.  ΕΓ = ΑΓ− ΑΒ                                                                                                   Μονάδες 13 

2. o Α
ΒΔΜ 90 +

2
=                                                                

                                                      Μονάδες 12 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο         
A. Να αποδείξετε ότι: Το ευθύγραμμο τμήμα που ενώνει τα μέσα των δύο  

    πλευρών τριγώνου είναι παράλληλο προς την τρίτη πλευρά και ίσο με το  

    μισό της.                                                                                     Μονάδες 13 

B. Γράψτε τα τέσσερα κριτήρια ώστε ένα τετράπλευρο να είναι  

    παραλληλόγραμμο.                                                                     Μονάδες 12                                                            

Θέμα 2ο  
A. Στο παρακάτω σχήμα να υπολογίσετε τη γωνία φ̂ .                

 

                                                                                                      

   
                                                                                                   Μονάδες 12,5 

 
B. Στο παρακάτω σχήμα  να υπολογίσετε  τα χ και y.                  

 
    

 

 

                                                                                                        Μονάδες 12,5   
 

Θέμα 3ο   
Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ ), οι διχοτόμοι των εξωτερικών γωνιών Β και Γ  

τέμνονται στο Η. Στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ παίρνουμε σημεία Δ και Ε αντίστοιχα,  

ώστε ΑΔ=  
1
ΑΒ

3
  και ΑΕ = 

1
ΑΓ

3
. Να αποδειχθεί ότι:  

i. BΗ = ΓΗ                                                                                      Μονάδες 12     

ii. Το τρίγωνο ΔΗΕ είναι ισοσκελές.                                              Μονάδες 13                                      

Θέμα 4ο    
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ. Φέρουμε τη διχοτόμο ΑΖ. Η κάθετη από το Β στην ΑΖ 

τέμνει την ΑΖ στο Δ και την ΑΓ στο Ε.  

Να αποδειχθεί ότι: 

i. ΕΓ=ΑΓ - ΑΒ                                                                               Μονάδες  8                                      

ii. ΔΜ = 
ΑΓ ΑΒ

2

−
, όπου Μ το μέσο της ΒΓ.                             Μονάδες  8                                      

iii. 
Α̂

ΒΔΜ  = +
2

90                        Μονάδες 9          
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο         
A. Να αποδείξετε ότι: ένα τετράπλευρο να είναι παραλληλόγραμμο αν ισχύει 

μια από τις επόμενες προτάσεις: 

a. Οι απέναντι πλευρές του είναι ανά δύο ίσες.                        Μονάδες 8  

b. Οι απέναντι γωνίες του είναι ανά δύο ίσες.                          Μονάδες 8  

B. Να γράψετε στο τετράδιο σας τις προτάσεις συμπληρωμένες σωστά: 

a. Κάθε σημείο της διχοτόμου  μιας γωνίας  .................  και αντίστροφα.. 

b. Κάθε σημείο που ισαπέχει από τα άκρα ενός ευθυγράμμου τμήματος 

ανήκει στη  ...................... και αντίστροφα. 

c. Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο οι ...........  στη βάση γωνίες είναι .......... 

d. Σε κάθε ισοσκελές τρίγωνο η διχοτόμος της γωνίας της κορυφής είναι 

............ και  ...........   

                                                                                Μονάδες ( 3 + 3 + 1,5 + 1,5) 
Θέμα 2ο  
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ<ΑΓ. Η διχοτόμος της εξωτερικής γωνίας της  Α  

τέμνει την προέκταση της ΒΓ στο σημείο Ε και η παράλληλη από το Β προς 

την ΑΕ τέμνει την ΑΓ στο Δ. Να αποδείξετε ότι: 

a. ΑΒ = ΑΔ                                                                                    Μονάδες 12  

b. ΒΔΓ  = 90° + 
Α
2

                                                                        Μονάδες 13 

Θέμα 3ο   
Στο διπλανό σχήμα η ευθεία ε είναι 

εφαπτομένη του κύκλου (Ο, R). Να 

βρείτε τις γωνίες  χ, ψ καθώς και το 

μέτρο του τόξου ΒΕΓ δικαιολογώ-

ντας τις απαντήσεις σας  

                                                                                                         Μονάδες 25                                      

Θέμα 4ο    
Στο τρίγωνο ΑΒΓ φέρνουμε το ύψος  ΑΗ και τη διάμεσο ΑΜ. Στις  ημιευθείες 

ΑΗ και ΑΜ παίρνουμε αντίστοιχα τα σημεία Δ, Ε έτσι ώστε να είναι ΗΔ = ΗΑ 

και ΜΕ = ΜΑ. Να αποδειχθεί ότι: 

a. Το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ορθογώνιο  

b. Το τρίγωνο ΑΒΔ είναι ισοσκελές  

c. Το τετράπλευρο ΑΒΕΓ είναι παραλληλόγραμμο 

d. Το τετράπλευρο ΒΔΕΓ είναι ισοσκελές τραπέζιο. 

                                                                                  Μονάδες ( 7 + 5 + 5 + 8) 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο         
a. Να αποδείξετε ότι:                                                                                                                                  

Η διάμεσος τραπεζίου είναι παράλληλη προς τις  βάσεις του και ίση με  το                                       

ημιάθροισμα τους                                                             

                                                                                                      Μονάδες 12,5 

b. Δίνεται το τραπέζιο ΑΒΓΔ με Α = Δ  = 90° και Β  = 60°. Αν  ΓΔ = 2χ και 

ΒΓ = 8χ να υπολογίσετε την διάμεσο ΕΖ του τραπεζίου.                                                                                 

                                                                                                       Μονάδες 12,5                                                           

Θέμα 2ο  
Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ = ΑΓ. Προεκτείνουμε τη ΒΓ προς το 

μέρος  του Γ και  παίρνουμε τυχαίο σημείο Ε και προς το μέρος Β  και παίρ-

νουμε σημείο Δ τέτοιο ώστε ΒΔ = ΓΕ. Φέρνουμε τα τμήματα ΕΗ ⊥ ΑΓ και  

ΔΖ ⊥ ΑΒ. Να αποδείξετε ότι: 

a. Τα τρίγωνα ΔΒΖ και ΕΓΗ είναι ίσα. 
b. ΓΖ = ΒΗ.                                                                                  
                                                                                                       Μονάδες 25                                                              

Θέμα 3ο   
Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ = 2ΒΓ. Θεωρούμε Μ, Ν τα μέσα των 

πλευρών ΑΒ,  ΓΔ  αντίστοιχα και το τμήμα ΑΕ ⊥ΒΓ. Να δείξετε ότι: 

a. Το τετράπλευρο   ΜΒΓΝ είναι ρόμβος. 

b. Το τρίγωνο ΜΕΝ είναι ισοσκελές                                          

                                                                                                      Μονάδες  25                                      

Θέμα 4ο    

Δίνεται  ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ( Α  = 90°) με Γ  = 30°.  Παίρνουμε  τα  ση-

μεία Δ,  Ε,  Ζ μέσα αντίστοιχα των ΒΓ,  ΑΒ,  ΒΔ  και  στην  προέκταση της ΕΖ 

τμήμα ΖΗ = ΕΖ. Να αποδειχθεί ότι: 

a. Το τετράπλευρο  ΒΕΛΗ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο  

b. Το τετράπλευρο  ΑΕΖΔ είναι ισοσκελές τραπέζιο 

                                                                                                     Μονάδες 25       
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο         
Α. Να αποδείξετε ότι η διάμεσος που αντιστοιχεί στην υποτείνουσα ορθογωνίου                           

τριγώνου είναι ίση με το μισό της υποτείνουσας.                                   13 Μονάδες 

Β. Χαρακτηρίστε καθεμία από τις παρακάτω προτάσεις ως σωστή (Σ) ή λάθος (Λ) μεταφέρο-

ντας την απάντηση στην κόλλα απαντήσεων.         

a. Αν σε παραλληλόγραμμο δύο απέναντι γωνίες είναι παραπληρωματικές,                                                 

τότε  αυτό είναι ορθογώνιο                                                          Σ    Λ                                                    

b. Αν σε τραπέζιο δύο απέναντι γωνίες είναι παραπληρωματικές,  

       τότε αυτό είναι  ισοσκελές                                                                         Σ    Λ                                                    

a. Το τετράπλευρο που έχει ίσες διαγώνιους είναι ορθογώνιο                      Σ    Λ                                                     

                                                                                                                     Μονάδες 3×4 = 12  
Θέμα 2ο  

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α  = 90°) με  Β  = 60°  
και  ΑΜ η διάμεσος προς την υποτείνουσα. Φέρνουμε τις  

Μχ // ΑΒ και Βψ //ΑΜ  και οι οποίες τέμνονται στο Ν.               

Να αποδείξετε ότι:  

a. Το  τετράπλευρο  ΑΒΝΜ  είναι ρόμβος.                                                   Μονάδες 9       

b. 
BΓ

MN =
2

                                                                                     Μονάδες 8             

c. ΓΝΒ  =90°.                                                                            Μονάδες 8  
Θέμα 3ο   
Δίνεται το ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ // ΓΔ)  με   

ΑΒ = α  και  ΓΔ = 3α. Αν  Μ  και  Ν  είναι  τα μέσα των      

διαγωνίων ΒΔ και ΑΓ αντίστοιχα., να αποδείξετε ότι:                                                             

a. ΜΝ = α                                                                                                     Μονάδες  10  
        

b. Το  ΑΒΝΜ  είναι ορθογώνιο.                                                                   Μονάδες 15                   

Θέμα 4ο                                    

Δίνεται παραλληλόγραμμο  ΑΒΓΔ (ΒΓ  > ΑΒ)  με  Β  = 45°. Από το μέσο  Μ  της  ΒΓ  φέρ-

νουμε κάθετη πάνω στη ΒΓ  που τέμνει τις  ΑΒ  και  ΔΓ (ή τις προεκτάσεις τους) στα σημεία 

Ε  και  Ζ  αντίστοιχα. Να  αποδείξετε ότι:                                                                                                                     

a. Το ΕΒΖΓ είναι τετράγωνο .                                                                    Μονάδες 13                                              

b. Αν  Η  το σημείο τομής της ΑΔ με την ΕΓ,  τότε το  ΕΑΖΔ  είναι ισοσκελές τραπέζιο. 

                                                                                                                      Μονάδες 12 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο  

A.   Να δείξετε ότι το ευθύγραμμο τμήμα που ενώνει τα μέσα των δύο πλευρών ενός τριγώ-

νου είναι παράλληλο προς την τρίτη πλευρά και ίσο με το μισό της .                     
                                                                                                                               Μονάδες  10 
B. Να διατυπώσετε τον ορισμό και τις  ιδιότητες του παραλληλογράμμου.       Μονάδες  5 

C. Να συμπληρώσετε με λέξεις ή προτάσεις τα παρακάτω κενά: 

a. Κάθε εξωτερική γωνία ενός τριγώνου είναι ίση  …………                            Μονάδες 2  

b. Το παραλληλόγραμμο που έχει μια γωνία ορθή λέγεται ………                    Μονάδες  2 

c. Το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου είναι  ………                                  Μονάδες  2 

D. Να χαρακτηρίσετε σαν σωστό ( Σ ) ή λάθος ( Λ ) ότι: 

a. Σε κάθε τραπέζιο, τα μέσα των διαγωνίων και τα μέσα των μη παράλληλων πλευρών εί-

ναι συνευθειακά.                                                                                             Μονάδες  2 

b. Οι διαδοχικές γωνίες ενός παραλληλόγραμμου είναι παραπληρωματικές.    Μονάδες   2                                     

Θέμα 2ο  

Παραλληλόγραμμου ΑΒΓΔ  τα σημεία Ε και Η είναι οι προβολές των κορυφών  Α και  Γ 

στην διαγώνιο ΒΔ.  Να δείξετε ότι: 

a. Τα τρίγωνα ΑΔΕ και ΒΓΗ είναι ίσα.                                                             Μονάδες  10 

b. Το τετράπλευρο ΑΕΗΓ είναι παραλληλόγραμμο.                                         Μονάδες  15 

Θέμα 3ο  

Στις προεκτάσεις των ίσων πλευρών ΑΒ και ΑΓ ισοσκελούς τριγώνου ΑΒΓ παίρνουμε τα ίσα 

τμήματα ΒΔ  και  ΓΕ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 

a. ΑΔ = ΑΕ  και  ΒΕ = ΓΔ                                                                                Μονάδες 6 

b. ΒΔΓ = ΒΕΓ   και  ΔΒΕ = ΔΓΕ                                                            Μονάδες 6 

c. Αν το  Ο είναι  σημείο τομής των ΒΕ και ΓΔ, τα τρίγωνα ΟΒΓκαι ΟΔΕ είναι ισοσκελή.                                     

                                                                                                                             Μονάδες 8 

d. Η διχοτόμος της γωνίας Α διέρχεται από το Ο.                                            Μονάδες 5 

Θέμα 4ο                                                                                                                                           

Δίνεται ορθό τραπέζιο ΑΒΓΔ( oΑ = Δ = 90 ) με ΔΓ = 2ΑΒ και Β = 3Γ .Φέρνουμε ΒΕ  ⊥ ΔΓ 

που τέμνει την ΑΓ στο σημείο Κ και την ΑΕ που τέμνει την ΒΔ στο Λ. Να δείξετε ότι: 

a. oΓ = 45                                                                                                         Μονάδες  8             

b. ΒΔ =Α Ε                                                                                                       Μονάδες  10               

c. ΚΛ = ΔΓ
4

                                                                                                     Μονάδες  7 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο  

A. Να αποδείξετε ότι η διχοτόμος μιας γωνίας τριγώνου διαιρεί την απέναντι πλευρά  

εσωτερικά σε λόγο ίσο με το λόγο των προσκείμενων πλευρών. 

                                                                                                                   Μονάδες 11 

B. Να χαρακτηρίσετε ως Σωστή ή Λάθος κάθε μια από τις επόμενες προτάσεις : 

3. Το άθροισμα των γωνιών ενός πενταγώνου είναι 6 ορθές. 

4. Οι διαγώνιες ενός παραλληλογράμμου διχοτομούν τις γωνίες του. 

5. Βαρύκεντρο είναι το σημείο τομής των υψών. 

6. Ένα τετράγωνο είναι ρόμβος. 

                                                                                                                    Μονάδες 14                                                 

Θέμα 2ο  

Στις προεκτάσεις των πλευρών ΒΑ και ΓΑ τριγώνου ΑΒΓ παίρνουμε αντίστοιχα τα τμήματα:  

ΑΔ = ΑΒ και ΑΕ = ΑΓ.  Να αποδείξετε ότι ΔΕ // ΒΓ. 

                                                                                                                    Μονάδες 25 

Θέμα 3ο  

Αν η διχοτόμος ΑΔ τριγώνου ΑΒΓ τέμνει τον περιγεγραμμένο κύκλο του τριγώνου στο ση-

μείο   Ε.Να αποδείξετε ότι:   ΒΕ2 =ΑΕ⋅ΔΕ                                                                      

                                                                                                                    Μονάδες 25 

Θέμα 4ο                                                        

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με Α =90ο και έστω Δ,Ε τα μέσα των πλευρών του ΑΒ και 

ΒΓ αντίστοιχα. Από το μέσο Ζ του τμήματος ΑΔ φέρουμε παράλληλη στην ΑΓ που τέμνει τη 

ΒΓ στο σημείο Η. Αν ισχύει 3ΒΓ = 8ΖΗ τότε να αποδείξετε ότι: 

Α)       ΔΕ // = 
ΑΓ
2

                                                                                        Μονάδες  5 

Β)       ΖΗ =   
3ΑΓ

4
                                                                                       Μονάδες  8 

 

Γ)      B    =   30°                                                                                           Μονάδες 12 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο         
A. Να αποδείξετε ότι: Η διάμεσος ορθογωνίου τριγώνου που φέρνουμε από 

την κορυφή της ορθής γωνίας ισούται με το μισό της υποτείνουσας. 

                                                                                                        Μονάδες 13 

B. Στα παρακάτω σχήματα να υπολογίσετε                                                                

τα τμήματα χ,  y και  τις  γωνίες  ω,  φ.                

 

 

 

 

 

                                                                                                        Μονάδες 12                                                             

Θέμα 2ο  
Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ ). Στις προεκτάσεις των ΑΒ και ΑΓ 

παίρνουμε αντίστοιχα  τα ίσα τμήματα ΒΔ και ΓΕ Να αποδείξετε ότι: 

a. ΔΓ = ΒΕ. 

                                                                                                     Μονάδες  12,5    

b. ΒΔΓ  = ΓΕΒ                                                                                                     

                                                                                                  Μονάδες  12,5    

Θέμα 3ο   
Αν Ε και Ζ είναι αντίστοιχα τα μέσα των πλευρών ΑΒ,  ΓΔ  παραλληλογράμ-

μου ΑΒΓΔ να αποδείξετε ότι οι ΔΕ και ΒΖ τριχοτομούν τη διαγώνιο ΑΓ:  

                                                                                                      Μονάδες 25                                      

Θέμα 4ο    
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και το ύψος του  ΑΗ. Αν Δ, Ε, Ζ είναι αντίστοιχα τα μέ-

σα των πλευρών ΑΒ, ΑΓ, ΒΓ να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΔΕΖΗ είναι 

ισοσκελές τραπέζιο. 

                                                                                                      Μονάδες 25          
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο  
Α. Τι ονομάζεται διάμεσος και τι διχοτόμος ενός τριγώνου; 
                                                                                              Μονάδες 7 
Β. Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου είναι 2 ορθές. 
                                                                             Μονάδες 10 
Γ. Να γράψετε με τι ισούται το άθροισμα των εσωτερικών γωνιών και με                        

    τι ισούται το άθροισμα των εξωτερικών γωνιών ενός κυρτού ν - γώνου. 
                                                                                              Μονάδες 8  
Θέμα 2ο  
 Α. Σε ένα τρίγωνο ΑΒΓ, το Δ είναι το μέσο της πλευράς ΑΒ και το Ε είναι                   

 το  μέσο της πλευράς ΑΓ. Αν ΒΓ = ΔΕ + 2, να βρείτε το μήκος του ΒΓ 
                                                                                                  Μονάδες 5 
 Β. Στο διπλανό σχήμα οι ευθείες 

 ε1, ε2, ε3 και ε4 είναι παράλληλες 

 Να βρείτε τα χ, ψ.  

                                                                                                                                                                                  
 
                                                                                           

Γ.  Στο διπλανό σχήμα οι ευθείες 

 ε1, ε2 και ε3 είναι παράλληλες 

 Να βρείτε τα χ, ψ.                                                                         Μονάδες 10   

                                                                                                          
Θέμα 3ο  
Α. Αν οι ΑΑ΄ και ΒΒ΄ είναι διάμετροι του ίδιου κύκλου, να αποδείξετε ότι ΑΒ = Α΄Β΄.  
                                                                                                Μονάδες 10 

Β. Ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ(ΑΒ = ΑΓ) με Α  = 40° είναι εγγεγραμμένο σε κύκλο (Ο, R). 

Αν η εφαπτομένη του κύκλου στο σημείο Γ τέμνει την προέκταση ΑΒ στο σημείο Δ, να 

βρείτε τις γωνίες ΒΓΔ, ΑΟΓ και ΒΔΓ.                                  Μονάδες 15                                                              

Θέμα 4ο                                                      
Α. Υπάρχει τρίγωνο με μήκη πλευρών 4cm, 5cm και 6cm; Να δικαιολογήσετε την απάντη-

ση σας.                                                                         Μονάδες 10 
Β.  Θεωρούμε την ευθεία ε και τα σημεία Α, Β από το ίδιο μέρος της ε. Αν Α΄ είναι το 

συμμετρικό του Α ως προς την ε, Μ είναι το σημείο τομής της Α΄Β με την ε και το Ν είναι 

ένα άλλο σημείο της ε, να δείξετε ότι:   
a. ΑΜ = Α΄Μ 

b. ΑΝ = Α΄Ν 
c. ΑΜ + ΒΜ < ΑΝ + ΒΝ                                                      Μονάδες 15 

2
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3 4
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α. i) Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου είναι 2 ορθές.  Μονάδες 9 
ii) Στα παρακάτω σχήματα οι ευθείες ε και ζ είναι παράλληλες. Σε κάθε στοιχείο της γραμμής 
Α (γωνία) να αντιστοιχήσετε το αντίστοιχο της γραμμής Β (μέτρο της)    Μονάδες 3 ×2 = 6  

 
 
 
 
 
Γραμμή Α 1. ω  2. φ  3. χ ψ+  
Γραμμή Β α. 155°    β. 32° γ. 80° δ.  120° ε.  45°    ζ. 142° η. 54°   θ. 70° 

Β. i)  Αν σε τρίγωνο ΑΒΓ η εξωτερική γωνία της Α  και οι εσωτερικές γωνίες της Β   και Γ  
έχουν άθροισμα 180° τότε το τρίγωνο είναι:                                          

α. αμβλυγώνιο με o90Α> ,    β. οξυγώνιο,      γ.  ορθογώνιο στο Γ,     δ.  ορθογώνιο στο Β,    
ε.  ορθογώνιο στο Α                                                                         Μονάδες 5 
ii) Αν το άθροισμα των γωνιών ενός κυρτού πολυγώνου είναι 1800° τότε το πλήθος των 

πλευρών του είναι: 
α. 8,               β.  12,                γ.  20,              δ.  16,                ε.  40      Μονάδες 5 
Θέμα 2ο  
Με τη βοήθεια του σχήματος που ακολουθεί στο οποίο είναι ΑΜ = ΜΒ, ΜΓ = ΜΔ και             
ΑΓ= ΒΔ να αποδείξετε ότι: 
α ) Τα τρίγωνα ΑΓΜ και ΒΔΜ είναι ίσα και να γράψετε τις γωνίες τους που είναι αντίστοιχα 
ίσες.                                                                Μονάδες 5 
β) Το τρίγωνο ΑΟΒ είναι ισοσκελές.            Μονάδες 3 
γ) ΔΜΑ = ΓΜΒ                                             Μονάδες 5 
δ) Τα τρίγωνα ΑΚΜ και ΒΜΛ είναι ίσα.      Μονάδες 5 
ε) Το τρίγωνο ΚΟΛ είναι ισοσκελές.            Μονάδες 7 
Θέμα 3ο  
Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( o90Α= ) είναι 2ΒΓ = ΑΓ  και ΑΜ διάμεσος.  
α) Να υπολογίσετε τις γωνίες του τριγώνου ΑΒΓ.    Μονάδες 4                                    
β) Να δείξετε ότι το τρίγωνο ΑΜΓ είναι ισόπλευρο. Μονάδες 4                                 
γ) Αν η κάθετη από την κορυφή Α προς την διχοτόμο της  
    εξωτερικής γωνίας της Γ τέμνει την πλευρά ΒΓ στο σημείο Ε, τότε: 
 i)  Να δικαιολογήσετε γιατί το τρίγωνο ΑΓΕ είναι ισοσκελές. Μονάδες 7                             
ii) Να υπολογίσετε την γωνίαΑΕΓ .                                          Μονάδες 7                            
iii) Να αποδείξετε ότι ΑΕ = ΑΒ.                                                Μονάδες 3                               
Θέμα 4ο                                                      
Σο τρίγωνο ΑΒΓ με ( oΑ=90 ) είναι oΓ=30 . Έστω Δ το μέσο της ΒΓ, Ε μέσο της ΑΒ, Ζ μέσο 
της ΒΔ και Ι μέσο της ΑΔ. Προεκτείνουμε την ΕΖ κατά τμήμα ΖΗ = ΕΖ. Να δείξετε  ότι:                 
α) Το τετράπλευρο ΒΕΔΗ είναι ορθογώνιο παρ/μο,     

β) Το τετράπλευρο ΑΕΖΔ είναι ισοσκελές τραπέζιο,   

γ)  Τα τμήματα ΑΗ, ΕΔ διχοτομούνται στο σημείο Θ ,   

δ) Το τετράπλευρο ΕΖΔΙ είναι ρόμβος με κέντρο το Θ.  

                                             Μονάδες 7 +5 +7 +6 = 25 

ω 

110° 

ε 

ζ 

η 

ε

ζ

η

ψ

χ + 25° 

 Κ Λ 

Ο

Δ

Μ 

Γ 

Α Β 

Α 

Β 

 Γ 

 Μ 

 Δ 

Ε 



Γενικό   Ενιαίο Λύκειο  
Γεωμετρία - Τάξη Α΄ 
 

73

ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

A. Να γράψετε τα κριτήρια ισότητας τριγώνων. 

Σε κάθε περίπτωση να κάνετε σχήματα και να σημειώσετε τα ίσα στοι-

χεία.                     

B. Στο τρίγωνο ΑΒΓ, να επιλέξετε την σωστή απάντηση. 

i. Αν  ˆˆ ˆΒ = Α + Γ , τότε το τρίγωνο είναι: 

α) Οξυγώνιο,    β) Ορθογώνιο στο Α,    γ) Ισοσκελές,   δ) Ορθογώνιο στο Β 

ii. Aν  ˆ ˆΒ = χ και Γ = 2χ 90−    τότε η γωνία Α̂  είναι ίση με: 

α) 160ο – χ,            β) 180ο – χ,         γ) 200ο –3χ ,          δ) 180ο + 3χ   

iii. Aν ΑΒΓ  είναι ισοσκελές με  Α̂ > 90ο  

α) Β̂  = 45ο         β)  45ο < Β̂< 90ο        γ) Β̂  > 90ο        δ) Β̂  < 45                   

                                                          

Θέμα 2ο  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Φέρτε τα  ύψη  ΒΔ και ΓΕ. Αν Ζ το μέσον της ΒΓ  να  

αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΖΔΕ είναι ισοσκελές. 

 
Θέμα 3ο  

Δίνεται ορθογώνιο ΑΒΓΔ. Αν οι κάθετες από τα Α και Γ στην ΒΔ , την τέ-

μνουν  στα σημεία Ε και Ζ αντίστοιχα , να δείξετε ότι :                

A. ΑΕ = ΓΖ                     

B. Το ΑΕΓΖ είναι παραλληλόγραμμο. 

 

Θέμα 4ο  

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με  Α̂ = 90ο. Φέρνουμε την διχοτόμο της 

γωνίας Α̂  η οποία τέμνει την ΒΓ στο Δ. Από το Δ φέρνουμε κάθετη στην ΒΓ 

που τέμνει την ΑΓ στο Ε. Δείξτε ότι: 

A. Το ΑΒΔΕ είναι εγγράψιμο                                                

B. ΔΒ = ΔΕ 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο  
A. Να  κυκλώσετε το (Σ) ή το (Λ) αν συμφωνείτε ή διαφωνείτε με τις παρακάτω προτάσεις 

αντίστοιχα. 

i. H διάμεσος ενός τραπεζίου ισούται με την ημιδιαφορά των βάσεων του.        Σ    Λ          

ii. Κάθε εγγεγραμμένη γωνία που βαίνει σε ημικύκλιο είναι ορθή.                      Σ    Λ    

iii. Οι διαγώνιοι του ρόμβου τέμνονται κάθετα και είναι ίσες.                               Σ    Λ 

iv. Αν δύο τρίγωνα έχουν δύο πλευρές ίσες μία προς μία και μία γωνία του ενός είναι ίση με 

την αντίστοιχη του άλλου τότε είναι ίσα                                                           Σ    Λ 

v. Σε ίσα τόξα του ίδιου κύκλου αντιστοιχούν ίσες χορδές.                                  Σ    Λ     

B. Να αποδειχθεί ότι:Αν σε ορθογώνιο τρίγωνο μία γωνία του ισούται με 30ο  τότε η απένα-

ντι πλευρά του είναι το μισό της υποτείνουσας. 

Θέμα 2ο  

Να αποδείξετε ότι τα ύψη ισοσκελούς τριγώνου που αντιστοιχούν στις ίσες πλευρές του είναι 

ίσα. 

Θέμα 3ο  

Σ’ ένα εγγράψιμο τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι  oΑ=120   και o Βεξ  = 80 .Να υπολογίσετε τις  

γωνίες Β, Γ,  Δ του τετραπλεύρου. 

Θέμα 4ο                                                                                                                                           

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και το ύψος του ΑΗ. Αν Δ, Ε και Ζ είναι τα μέσα των ΑΒ, ΑΓ και ΒΓ 

αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι το ΔΕΖΗ είναι ισοσκελές τραπέζιο. 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
B. Να δείξετε ότι, αν σ’ ένα ορθογώνιο τρίγωνο μια γωνία του ισούται με 30°, η απέναντι 

πλευρά του είναι ίση με το μισό της υποτείνουσας .                                     Μονάδες 13 

C. Να  χαρακτηρίσετε ως σωστή (Σ) ή Λάθος  (Λ) κάθε μια από τις παρακάτω προτάσεις.  

vi. Γωνίες με πλευρές παράλληλες είναι ίσες.         

vii. Αν μια διάμεσος τριγώνου είναι και ύψος του το τρίγωνο είναι ισοσκελές.    

viii. Αν ένα τετράπλευρο έχει δύο απέναντι πλευρές του παράλληλες είναι παραλληλόγραμμο. 

ix. Αν ή διάμεσος τριγώνου ισούται με το μισό της αντίστοιχης πλευράς της, το τρίγωνο εί-

ναι ορθογώνιο                                                                                              Μονάδες 12 

Θέμα 2ο  
A. Να επιλέξετε την σωστή απάντηση: 
i. Ίσες διαγώνιες έχει: 

       α: Το τραπέζιο,    β: Ο ρόμβος,     γ: Το παραλληλόγραμμο     δ: Το ορθογώνιο 

ii. Αν σε τρίγωνο ΑΒΓ η ΑΜ είναι διάμεσος και το Κ βαρύκεντρο, τότε: 

 α: AK = KM,      β: AK = 2KM,     γ: AM = 3AK       δ:3ΚΜ =2ΑΜ 

iii. Αν είναι ΑΒ = ΑΔ = ΔΓ και  1Α  = 40° τότε η 2Α  είναι:  

α: 30°,    β: 35°,     γ: 40°      δ: 45° 

iv. Αν είναι ε1 // ε2 και  1Α  = 2χ +10°, 1Β  = χ −10°,  

      τότε η 2Β  είναι: α: 130°,  β: 120°,  γ: 110°  δ: 125° 

                                                                                                                           Μονάδες 12 
B. Σε ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ με ΑΒ // ΓΔ είναι: ΑΒ = 5α,  ΔΓ = 3α  και  Α  = 60°.   

Να γίνει το σχήμα και να υπολογίσετε την περίμετρο του.                        Μονάδες 13 

Θέμα 3ο  

A. Στο διπλανό παραλληλόγραμμο,  

       να υπολογίσετε τα χ και ω .                                                                       Μονάδες 12 

B. Στο  διπλανό  ορθογώνιο  τρίγωνο ΑΒΓ(Α  = 90°) είναι: 

Η ΑΔ διχοτόμος της Α  η ΔΕ // ΑΒ και η Β  μεγαλύτερη 
κατά 20° από την Γ . Να υπολογίσετε τις γωνίες ω και φ.                    Μονάδες 13 

Θέμα 4ο                                                                                                                                                   
Στο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ είναι  Α  = 120° και η διχοτόμος                                                      

της  Δ  τέμνει την ΑΒ στο μέσο της  σημείο Ε. να αποδείξετε ότι: 
i. ΑΒ = 2ΑΔ                                                                                              Μονάδες 5 

ii. ΔΕ = 2ΑΖ όπου ΑΖ ή απόσταση του Α από την ΓΔ..                           Μονάδες 10 

iii. ΑΓΒ  = 90°                                                                                            Μονάδες 10 

Γ
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Δ

ω 2ω

2χ + 7
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Γ B
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο  

A. Να αποδείξετε ότι αν σε ορθογώνιο τρίγωνο μια γωνία του ισούται με 30ο, τότε η απένα-

ντι πλευρά του είναι το μισό της υποτείνουσας και αντίστροφα.      Μονάδες 15                                                  

B. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλλα σας τη λέξη 

«Σωστό» αν η πρόταση είναι σωστή και «Λάθος» αν η πρόταση είναι λάθος δίπλα στο 

γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση.                             

a. Οι διαγώνιες ενός οποιουδήποτε παραλληλογράμμου διχοτομούν τις γωνίες του.                                                 

                                                                                                                          Μονάδες 02  

b. Οι οξείες γωνίες ενός ορθογωνίου τριγώνου είναι παραπληρωματικές.   Μονάδες 02                                           

c. Ένα τετράπλευρο που έχει μια γωνία ορθή είναι ορθογώνιο.                   Μονάδες 02 

d. Ένα παραλληλόγραμμο που οι διαγώνιοί του είναι ίσες και κάθετες είναι τετράγωνο.                                          

                                                                                                                         Μονάδες 02  

e. Δύο γωνίες που έχουν τις πλευρές τους κάθετες αλλά η μία είναι οξεία και η άλλη αμ-

βλεία είναι παραπληρωματικές.                                                               Μονάδες 02                                         
Θέμα 2ο  

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ=ΑΓ ). Στις προεκτάσεις των ίσων πλευρών ΑΒ και ΑΓ 

προς το μέρος των Β και Γ αντίστοιχα, θεωρούμε τα ίσα τμήματα ΒΔ και ΓΕ. Αν η ΑΜ είναι 

διάμεσος του τριγώνου ΑΒΓ, να δείξετε ότι το τρίγωνο ΜΔΕ είναι ισοσκελές.   

                                                                                                                       Μονάδες 25                                              

Θέμα 3ο  

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( oΑ̂ = 90 .Αν είναι ΑΔ  το ύψος προς την  υποτείνουσα, 

ΒΕ  η διχοτόμος της γωνίας Β και Ζ το σημείο τομής των ΑΔ, ΒΕ  να αποδείξετε ότι :                      

a. AEB  = o Β̂
90

2
−                                                                                     Μονάδες 10  

b. Το τρίγωνο ΑΕΖ  είναι ισοσκελές.                                                          Μονάδες 15                                            

Θέμα 4ο                                                                                                                                           

Στο τρίγωνο ΑΒΓ  με ΑΒ <ΑΓ το σημείο Μ  είναι μέσο της  ΒΓ  και η ΑΔ διχοτόμος. Φέρ-

νουμε την κάθετη από το Β στην ΑΔ, που τέμνει την ΑΔ στο σημείο Ε και την ΑΓ στο Ζ. 

Να αποδείξετε ότι :                       

a. Το τρίγωνο ΑΒΖ είναι ισοσκελές.                                                            Μονάδες 06  

b. ΕΜ // ΑΓ και  
ΑΓ ΑΒ

ΕΜ = 
2
−

                                                               Μονάδες 15  

c. 
Α̂

ΔEM
2

=                                                                                                Μονάδες 04  
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

A. Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών ενός τριγώνου είναι 2 ορθές.   

B. Να χαρακτηρίσετε ως Σωστό ( Σ ) ή Λάθος ( Λ ) κάθε μια από τις  παρα-

κάτω προτάσεις: 

iv. Οι διχοτόμοι δύο εφεξής και παραπληρωματικών γωνιών είναι κάθετες. 

v. Η διάμεσος ενός ορθογωνίου τριγώνου που αντιστοιχεί στην υποτείνου-

σα ισούται με το μισό της υποτείνουσας. 

vi. Η διάμεσος τραπεζίου ισούται με την ημιδιαφορά των βάσεων του. 

vii. Κάθε εγγεγραμμένη γωνία ισούται με το διπλάσιο της αντίστοιχης της 

επίκεντρης                        

                                  

Θέμα 2ο  

Δίνεται  ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ(ΑΒ = ΑΓ). Να  αποδείξετε ότι οι διάμεσοι 

του ΒΔ και ΓΕ είναι ίσες. 

 

Θέμα 3ο  
Σε τυχαίο  τρίγωνο ΑΒΓ φέρνουμε την εσωτερική του διχοτόμο ΑΔ και από 

την κορυφή Β φέρνουμε  ευθεία παράλληλη προς την ΑΔ που τέμνει την 

προέκταση της πλευράς ΑΓ στο σημείο Ε. Να αποδείξετε ότι: 

a. Το τρίγωνο ΑΒΕ είναι ισοσκελές 

                                                                                                        Μονάδες 13 

b. ΕΓ = ΑΒ + ΑΓ 

Μονάδες 12 

 
Θέμα 4ο  
Δίνεται οξυγώνιο τρίγωνο ΑΒΓ και τα ύψη του ΒΔ και ΓΕ. Να δείξετε ότι: 

a. Το τετράπλευρο ΒΕΔΓ είναι εγγράψιμο. 

                Μονάδες 13 

b. ΒΔΕ  = ΒΓΕ  

                                        Μονάδες 12        
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο  

a. Να.  δώσετε τον ορισμό του ορθογωνίου. 

                                                                                                               Μονάδες 7 

b. Να αποδείξετε ότι οι διαγώνιοι του ορθογωνίου είναι ίσες 

                                                                                                               Μονάδες  = 18  

Θέμα 2ο  

Στο διπλανό σχήμα είναι ΑΒ = ΒΔ και ΑΓ = ΓΕ. 

a. Να συγκρίνετε τα ζευγάρια των τριγώνων                                                                                              

ΑΗΒ και ΔΚΒ,  ΑΗΓ και ΕΜΓ 

                                                                                                               Μονάδες 17 

b. Να δείξετε ότι ΔΚ = ΕΜ 

                                                                                                               Μονάδες 8 
Θέμα 3ο  

Δίνεται  το  παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ  και  το ύψος του ΑΕ. 

Αν Κ, Λ είναι τα μέσα των ΑΔ και ΒΓ αντίστοιχα να δείξετε: 

a. Το ΚΛΓΕ είναι τραπέζιο. 

                                                                                                             Μονάδες 10                                                       

b. Το ΚΛΓΕ είναι ισοσκελές. 
                                                                                                             Μονάδες 15                                                       

Θέμα 4ο                                                      

Στο τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ < ΑΓ  η ΑΔ είναι διχοτόμος 

και το σημείο Ε είναι η προβολή  του σημείου Β στην 

ΑΔ. Αν το σημείο Μ είναι το μέσο της ΒΓ να δείξετε: 

a. ΕΜ // ΑΓ 

                                                                                                              Μονάδες = 15 

b. 2ΕΜ = ΑΓ − ΑΒ  

                                                                                                              Μονάδες = 10 
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ε 

ε 

4 

1,5

3 

χ 

ψ 

1 

2 

  ε3 

ΘΕΜΑΤΑ 
 

Θέμα 1ο  

a. Τι γνωρίζετε για το άθροισμα γωνιών τριγώνου;  

Αποδείξτε το σχετικό θεώρημα.  

b. Τι ισχύει για το άθροισμα των εσωτερικών γωνιών κυρτού ν- γώνου  

και τι για το άθροισμα των εξωτερικών γωνιών του;  
   

     

 Μονάδες 4 + 13 + 4 + 4
                                                     

Θέμα 2ο  

Αν στο παρακάτω σχήμα είναι ε1 //ε2 //ε3, να βρείτε τα x και  y  
 
 

 
      
 
 
 
 
                                                              Μονάδες  25 

 
Θέμα 3ο  

Δίνεται τετράγωνο ΑΒΓΔ. Στις πλευρές ΑΒ, ΒΓ, ΓΔ, ΔΑ παίρνουμε σημεία 

Κ, Λ, Μ, Ν, αντίστοιχα τέτοια ώστε ΑΚ = ΒΛ = ΓΜ = ΔΝ. Να αποδείξετε 

ότι το ΚΛΜΝ είναι τετράγωνο. 

                                                                          Μονάδες  25 
Θέμα 4ο                                                      

Από εξωτερικό σημείο Ρ ενός κύκλου κέντρου Ο, φέρουμε τα εφαπτόμενα 

τμήματα ΡΑ και ΡΒ,. Αν Μ είναι ένα εσωτερικό σημείο του ευθυγράμμου 

τμήματος ΟΡ να αποδείξετε ότι  ΜΑΡ = ΜΒΡ  

                Μονάδες  25 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο         
Α. Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών ενός τριγώνου είναι 2 ορθές 

                                                                                                       Μονάδες 12 , 5  

Β. Σε τρίγωνο ΑΒΓ  τα μέτρα των γωνιών Α και Β είναι φ και 2φ αντίστοιχα, ενώ η εξωτερι-

κή γωνία της Γ είναι 126°. Τότε η φ ισούται με: 

            Α.   126°     Β.   42°     Γ.   26°     Δ.   90°     Ε.   24° 

                                                                                                        Μονάδες 12 , 5                                                        

Θέμα 2ο  
Έστω ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ ) και τα ύψη του ΒΔ , ΓΕ. Να αποδείξετε ότι: 

1) Tα τρίγωνα  ΒΕΓ και ΒΔΓ είναι ίσα 

                                                                                                         Μονάδες  9 

2) Το τετράπλευρο ΒΕΔΓ είναι εγγράψιμο 

                                                                                                         Μονάδες  7 

3) Τα τμήματα ΑΕ και ΑΔ είναι ίσα. 

                                                                                                         Μονάδες  9   
Θέμα 3ο   
Δίνεται κύκλος κέντρου Κ , η εφαπτομένη (ε) σε ένα σημείο του Α και ένα σημείο Ρ της (ε). 

Από το Ρ φέρνουμε μια ευθεία που τέμνει  τον κύκλο στα σημεία  Β και Γ. Αν η διχοτόμος 

της γωνίας ΒΑΓ τέμνει τη χορδή ΒΓ στο Δ , να αποδείξετε ότι: ΡΔ = ΡΑ. 

                                                                                                          Μονάδες 25  

Θέμα 4ο    
Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( Α=90°) με τη γωνία του Γ να είναι ίση με 30°. Έστω Δ 

μέσο της ΒΓ, Ε μέσο της ΑΒ, Ζ μέσο της ΒΔ και Ι μέσο της ΑΔ. Αν προεκτείνουμε την ΕΖ 

κατά τμήμα ΖΗ = ΕΖ , τότε να δείξετε ότι: 

1) Το τετράπλευρο ΒΕΔΗ είναι ορθογώνιο παραλληλόγραμμο 

                                                                                                   Μονάδες  6, 25 

2) Το τετράπλευρο ΑΕΖΔ είναι ισοσκελές τραπέζιο    

                                                                                                   Μονάδες  6, 25 

3) Τα  τμήματα ΑΗ και ΕΔ διχοτομούνται                     

                                                                                                   Μονάδες  6, 25 

4) Το τετράπλευρο ΕΖΔΙ είναι ρόμβος                                           

                                                                                                   Μονάδες  6, 25 
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A 

B 

Γ 

Δ

Ο 

ε 

χ

ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο         

Α1.  Συμπληρώστε το θεώρημα.                                                      

       Η διάμεσος τραπεζίου είναι ………προς τις βάσεις του και ίση με το……...τους.  

                                                                                                                          Μονάδες  4 

Α2.  Να αναφέρετε τις ιδιότητες του ισοσκελούς τραπεζίου.                           Μονάδες  5                                           

Β1.  Να δείξετε ότι η διάμεσος ορθογωνίου τριγώνου που φέρουμε από την κορυφή                                                   

       της ορθής γωνίας είναι ίση με το μισό της υποτείνουσας.      

                                                                                                                          Μονάδες  7  

Β2.  Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α= 90°) το σημείο Δ είναι μέσο της ΑΓ  το σημείο Ε  

       μέσο της  ΒΓ και η γωνία Γ ίση με 30°.Αν είναι ακόμη ΒΓ = 12 και Κ το μέσο του ΕΓ.   

       Να υπολογίσετε τα ευθύγραμμα τμήματα ΑΒ, ΔΕ, ΔΚ (Αιτιολόγηση).     

                                                                                                                           Μονάδες  9 
Θέμα 2ο  

Στο παρακάτω σχήμα το ΑΒΓΔ είναι εγγεγραμμένο σε κύκλο (Ο, ρ). Αν είναι  AB  = 60° 

BΓ  = 800  και ευθεία ε εφαπτομένη του κύκλου στο σημείο Β. Να υπολογίσετε αιτιολογώ-

ντας τις γωνίες. 

                                                                                                    ΑΓΒ        Μονάδες  7        

                                                                                                    ΑΒε        Μονάδες  8         

                                                                                               χΔΓ        Μονάδες 10 

Θέμα 3ο   

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και το ύψος του ΓΕ. Αν ΑΔ είναι η διάμετρος του  

περιγεγραμμένου  κύκλου, να δείξετε ότι ΒΔ παράλληλο στο ΓΕ . 

                                                                                                             Μονάδες 25  

Θέμα 4ο    

Σε τετράγωνο ΑΒΓΔ προεκτείνουμε την ΑΒ κατα τμήμα ΒΕ και την BΓ  

κατα τμήμα ΓΖ =ΒΕ. Να δείξετε οτι: 

i. ΑΖ = ΔΕ                                                                                                    Μονάδες 10 

ii. ΑΖ ⊥ ΔΕ                                                                                                   Μονάδες 15 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
A. Να  υπολογισθούν  τα  χ,ψ.ω  των  παρακάτω  σχημάτων. 
 
  
 

                                                         

 

a. Ένας  ρόμβος  με  όλες  τις  γωνίες  ίσες  είναι  τετράγωνο.   Σ  ή  Λ.  

b. Ένα  παραλληλόγραμμο με κάθετες διαγώνιες είναι ρόμβος. Σ  ή  Λ. 

c. Ένα  τραπέζιο με ίσες διαγώνιες είναι ρόμβος.                       Σ  ή  Λ. 

Θέμα 2ο  

Δίνεται  ορθογώνιο  τρίγωνο  ΑΒΓ  με υποτείνουσα  ΒΓ και  ύψος  ΑΔ. 

Αν ΔΕ  κάθετη στην AB να  αποδειχθεί ότι  ΑΔ2 =ΑΓ⋅ ΔΕ       

Θέμα 3ο  

Προεκτείνουμε  τις  διάμεσους  ΒΔ και ΓΕ τρίγωνου ΑΒΓ αντίστοιχα  κατά 

τμήματα ΔΜ = ΒΔ  και ΕΝ = ΓΕ. Να αποδείξετε ότι το ΑΒΓΜ είναι  παραλ-

ληλόγραμμο, το Α μέσο του ΝΜ  και τα σημεία  Ν, Α, Μ συνευθειακά 

 

 

 

 

 

Θέμα 4ο                                                      
Στις πλευρές  τρίγωνου ΑΒΓ έχουμε τα τε-

τράγωνα ΑΒΔΕ και  ΑΓΖΗ.  

Αν  Ρ  το  σημείο  τομής  των  ΒΗ  και  ΓΕ  

να  αποδειχθεί  ότι: 

a. τα  τρίγωνα  ΑΒΗ  και  ΑΕΓ  είναι  ίσα,  

b. το  τετράπλευρο  ΕΑΡΒ  είναι  εγγράψι-

μο   

c. και  τα  τμήματα ΒΗ  και  ΕΓ  είναι  κά-

θετα  μεταξύ  τους.                  
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Δ Ε Γ 

Z

BA

ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
A. Αποδείξτε πως η διάμεσος ορθογωνίου τριγώνου που φέρουμε από την κορυφή της ορθής 

γωνίας είναι ίση με το μισό της υποτείνουσας .                                         Μονάδες  16 
B. Συμπληρώστε τον παρακάτω πίνακα που αναφέρεται στους κύκλους  (Κ , R)  , (Λ , ρ)  με 

R > ρ και στη διάκεντρο  ΚΛ = δ αφού τον αντιγράψετε στην κόλλα σας . 
Σχέση αθροίσματος ακτίνων  

και διακέντρου Σχετική θέση των κύκλων 

R − ρ < δ < R + ρ  

R + ρ = δ  
 Εφάπτονται  εσωτερικά 

                                                                                                                     Μονάδες 3 × 3 = 9 
Θέμα 2ο  
Σε κάθε μία από τις παρακάτω προτάσεις επιλέξτε τη σωστή απάντηση  
1)  Τρεις ίσοι κύκλοι εφάπτονται εξωτερικά . Το τρίγωνο που έχει ως κορυφές τα κέντρα των 
κύκλων και πλευρές τις διακέντρους είναι: Α) Ορθογώνιο, Β) Ισοσκελές,   Γ) Αμβλυγώνιο, 
Δ) Ισόπλευρο, Ε) Κανένα από τα προηγούμενα                              Μονάδες 6 
2)  Αν  στο διπλανό σχήμα είναι: η ΑΔ εφαπτομένη  
του κύκλου , Α̂ = 40  και ΒΔ=60 , τότε:  
ι)  Ισχύει ότι η  γωνία ΔΓΒ=120     Σωστό    Λάθος                                               Μονάδες 3                
ιι)  Η γωνία ΓΒΔ  είναι ίση με:  
 Α)  40°  ,     Β)  50°,      Γ) 60°,        Δ)  70°,       Ε)  Κανένα από τα προηγούμενα .    Μονάδες 4                                   
3)   Στο παρακάτω σχήμα οι ημιευθείες  Αχ , Βψ  και Γζ  
είναι παράλληλες και ακόμη ΓΒψ 3α +15 ΒΓζ 2α  , = =  . 
Τότε η γωνία ω είναι ίση με : 
Α)  110°        Β)  122°         Γ)  111°  

Δ)  100°   Ε)  Κανένα από τα προηγούμενα                                                     Μονάδες 6                                   

4) Αν σε  ορθογώνιο ΑΒΓΔ  ισχύει ότι ΒΔ = 8  , ΔΒΓ=60 , ΒΓ = x  και ΔΓ = x + 2, η  περί-
μετρος του είναι:  Α) 18,   Β)  20,   Γ)  24,    Δ)  30,     Ε)  Κανένα από τα προηγούμενα 
                                                                                                                        Μονάδες 6                                    
Θέμα 3ο  
Έστω κύκλος (Ο , R) και οι ακτίνες του ΟΑ και ΟΒ .  
Φέρνουμε τη διχοτόμο Οχ της γωνίας  ΑΟΒ  και μια                                                                                   
χορδή ΜΝ ⊥ Οχ η οποία τέμνει τις ΟΑ , ΟΒ και Οχ   
στα Δ , Ε και Κ αντίστοιχα Να αποδειχθεί ότι : 
ι)   ΟΔ = ΟΕ                                                                                                              Μονάδες 9 
ιι)   ΑΔ = ΕΒ                                                                                                             Μονάδες 6 
ιιι)  ΜΔ = ΕΝ                                                                                                            Μονάδες 10                                 
Θέμα 4ο                                                        
Στο τραπέζιο ΑΒΓΔ με  oΑ = Δ = 90   τα Ε , Ζ  είναι μέσα των πλευρών ΓΔ και ΒΓ                  
και ισχύει  2ΑΒ = ΓΔ = ΒΓ. Να δείξετε ότι:                                                                        
ι)   Το τετράπλευρο ΑΒΕΔ είναι ορθογώνιο . 

ιι)  Το τετράπλευρο ΑΒΓΕ είναι παραλληλόγραμμο . 

ιιι) Η γωνία Γ  είναι 600 . 

ιν)  ΔΖ ⊥ ΒΓ 

ν)   Το τετράπλευρο  ΑΒΖΕ είναι ισοσκελές τραπέζιο .                                        Μονάδες = 25  

   A 

B
Γ

Δ

   40°

60°

     Ο 

ω

2α 
3α+15    45° 

ζ 

ψ χ Β 

Γ 

A



Γενικό   Ενιαίο Λύκειο  
Γεωμετρία - Τάξη Α΄ 
 

84

  x

Μ 

ΓB

  A

40°

Ο

ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α. Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών ενός τριγώνου είναι 180ο . 

Μονάδες 13 

Β. Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στην κόλα σας " Σωστό " ή 
" Λάθος " δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

α.  Κάθε τετράγωνο είναι και ρόμβος. 

β.  Σε ένα ισοσκελές τραπέζιο η διάμεσος είναι παράλληλη προς τις βάσεις του τραπεζίου 
και ίση με την διαφορά των βάσεων. 

γ.  Αν στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ(Α  = 90ο) 

    του σχήματος,  είναι  Γ= 30ο τότε ΑΓ= 
ΒΓ
2

.                                         Μονάδες 6 

Γ.    Τι ονομάζουμε   α.  βαρύκεντρο τριγώνου β. περίκεντρο τριγώνου 

                                                                                                                  Μονάδες 6 
Θέμα 2ο  
Α. Αν στο  διπλανό σχήμα είναι ΑΒ = ΑΓ, Α  = 40° 

    και Γx εφαπτομένη του κύκλου στο Γ, να υπολογίσετε 

    την γωνία ΒΓχ και το μέτρο του τόξου ΑΜΓ. 

Μονάδες 13 
Β. Αν στο διπλανό σχήμα είναι ΑΒ = ΑΓ, η  

Γx διχοτόμος της γωνίας ΑΓΔ  και η γω-

νιά  ΔΓχ = 55ο , να υπολογίσετε την γω-

νία Α του τριγώνου.                                                                  

                                                                                                                                   Μονάδες 12 
Θέμα 3ο  

Σε τρίγωνο ΑΒΓ με Γ=3Β  η μεσοκάθετος της ΒΓ τέμνει την ΑΒ στο Δ. 

α. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΔΒΓ είναι ισοσκελές.       
                                                                         Μονάδες  7 
β. Να υπολογίσετε τη γωνία ΑΔΓ συναρτήσει της γωνίας  
    Β του τριγώνου ΑΒΓ.                                  Μονάδες  9                                  
γ. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΔΑΓ είναι ισοσκελές.                                            

                                                                         Μονάδες  9                                                                                             

Θέμα 4ο                                                      
Σε τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ < ΑΓ ) προεκτείνουμε το ύψος ΑΗ κατά τμήμα ΗΔ και την διάμεσο 
ΑΜ κατά τμήμα ΜΝ έτσι ώστε ΑΗ = ΗΔ και ΑΜ = ΜΝ.  

α. Να συγκρίνετε τα τμήματα ΑΒ και ΝΓ.             
                                                                     Μονάδες  7 
β. Να αποδείξετε ότι το τρίγωνο ΑΒΔ είναι ισοσκελές. 

       Μονάδες  8 
γ. Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΒΓΝΔ είναι  ισοσκελές                                                        

   τραπέζιο.                                                   Μονάδες 10 

B
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ΘΕΜΑΤΑ 
 
Θέμα  1ο 
 
a. Να  αποδείξετε  ότι:                                                                                                                 

Αν  η  διάμεσος  ενός  τριγώνου  ισούται  με  το  μισό  της  πλευράς  στην  

οποία  αντιστοιχεί,  τότε  το  τρίγωνο  είναι  ορθογώνιο  με  υποτείνουσα  την  

πλευρά  αυτή. 

b. Να  αναφέρετε  τα  κριτήρια  για  να  είναι  ένα  τραπέζιο  ισοσκελές.   

 

Θέμα  2ο 

Δίνεται  τρίγωνο  ΑΒΓ  και  το  ύψος  του  ΑΗ.  Αν  Δ, Ε, Ζ  είναι  τα  μέ-

σα  των  ΑΒ, ΑΓ, ΒΓ  αντίστοιχα,  να  αποδείξετε  ότι  το  ΔΕΖΗ  είναι  

ισοσκελές  τραπέζιο. 

 

Θέμα  3ο 

Σε  τρίγωνο  ΑΒΓ  προεκτείνουμε  τη  διάμεσο  ΑΜ  κατά  ίσο  τμήμα  

ΜΔ.  Να  αποδείξετε  ότι    τα  τρίγωνα  ΑΒΓ  και  ΒΓΔ  είναι  ίσα. 

 

Θέμα  4ο 

Δίνεται  παραλληλόγραμμο  ΑΒΓΔ.  Έστω  Μ  το  μέσο  της  ΑΒ  και  Ν  

το  μέσο  της  ΓΔ.  Τα  τμήματα  ΑΝ  και  ΔΜ  τέμνονται  στο  Ρ  και  τα  

τμήματα  ΓΜ  και  ΒΝ  τέμνονται  στο  Σ.  Να  αποδείξετε  ότι  το  ΜΡΝΣ  

είναι  παραλληλόγραμμο.   
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

a. Να αποδείξετε ότι:  η διάμεσος  του τραπεζίου είναι παράλληλη 

προς τις βάσεις  του και ίση με το ημιάθροισμα τους.   

                                                                                                 Μονάδες 13 
b. Γράψτε τα τρία κριτήρια ισότητας των τριγώνων 

                                                                                                 Μονάδες 12 
Θέμα 2ο                                                                                                

a. Συμπληρώστε τα μέτρα των γωνιών χ, ψ στους κύκλους (Κ, ρ1) και (Λ, ρ2): 

χ = ……                                                                       χ = ……                                                                                

ψ = ……                                                                      ψ = ……      

ω = ……                                                                      ω = …… 

Μονάδες 6,25                                                             Μονάδες 6,25 

b.  
i. Αν το ΑΒΓΔ είναι παραλληλόγραμμο και 1B 15=   

               η γωνία ω έχει μέτρο:  

                 100°                125°               95°              115° 

                                                                                                               Μονάδες 6,25 
ii. Στο διπλανό σχήμα το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι                     

      εγγεγραμμένο και τα τόξα  AΔ 80=  και ΓΔ 60= . 

Η γωνία  ΑΔχ  ισούται με 

              80°              90°                100°             70°              105°   

                                                                                                               Μονάδες 6,25 
 Θέμα 3ο  

Θεωρούμε τρίγωνο ΑΒΓ. Η διχοτόμος της γωνίας Α τέμνει τη μεσοκάθετο 

της ΒΓ στο σημείο Δ. Έστω Ε και Ζ οι προβολές του Δ στις πλευρές ΑΒ και 

ΑΓ αντίστοιχα. Να δείξετε ότι ΒΕ = ΓΖ 

Θέμα 4                           

 Στο παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ είναι Α  = 120° και η διχοτόμος της  Δ  τέμνει  

την ΑΒ στο μέσο της Ε. Να αποδείξετε ότι 

i. ΑΒ = 2ΑΔ                                                                                 Μονάδες 5 

ii. ΔΕ = 2ΑΖ όπου ΑΖ η απόσταση του Α από την ΓΔ                Μονάδες 10 
iii. ΑΓΒ 90=                                                                               Μονάδες 10 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο  

Α.    Αν ένα τραπέζιο είναι ισοσκελές να αποδείξετε ότι: 

i. Οι γωνίες που πρόσκεινται σε μια βάση του είναι ίσες .       Μονάδες  6 

ii. Οι διαγώνιοι του είναι ίσες.                                                   Μονάδες  6 

Β.   Σε ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ  με  ΑΒ // ΓΔ  είναι:  ΑΒ = 5α 
        
       ΔΓ = 3α και  A 60= . Να υπολογίσετε την περίμετρο του.       Μονάδες  13 
 
Θέμα 2ο  

Α.  Να χαρακτηρίσετε ως σωστή ( Σ ) ή λάθος ( Λ ) κάθε μια από τις επόμε-

νες προτάσεις                                                                                                       

i. Γωνίες με πλευρές παράλληλες είναι πάντα ίσες    

ii. Αν η διάμεσος τριγώνου είναι και ύψος το τρίγωνο είναι ισοσκελές 

iii. Αν η διάμεσος τριγώνου ισούται με το μισό της αντίστοιχης πλευ-

ράς το τρίγωνο είναι ορθογώνιο.      

iv. Κάθε τετράπλευρο με δύο απέναντι πλευρές παράλληλες είναι πα-

ραλληλόγραμμο. 

                                                                                                             Μονάδες  4 x 3 = 12 

B.  Αν σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι B 2Γ=  και η  Α  μεγαλύτερη της Γ  κατά 20°  

     τότε η Γ  ισούται   
     α. 30°,           β.  31° ,          γ.  32° ,      δ. Κανένα από τα προηγούμενα    

     Δικαιολογήστε την :Απάντηση σας.                                                Μονάδες  13 

Θέμα 3ο  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ και τα ύψη του ΒΔ, ΓΕ. Αν Μ το μέσο της ΒΓ και Ν 

το μέσο της ΔΕ  να δείξετε ότι: 

i. Το Τρίγωνο ΜΔΕ είναι ισοσκελές                                          Μονάδες  16 

ii. ΜΝ ⊥ ΔΕ                                                                                Μονάδες  9 
Θέμα 4ο  
Θεωρούμε τραπέζιο ΑΒΓΔ με Α = Δ 90 ,=  και ΔΓ = 2ΑΒ. Φέρνουμε το 

ύψος ΒΕ. Να δείξετε ότι: 

a. Το τετράπλευρο ΑΒΕΔ είναι ορθογώνιο 

b. Το τετράπλευρο ΑΒΓΕ είναι παραλληλόγραμμο 

c. Αν  Η, Θ είναι τα σημεία τομής των ΑΕ και ΒΔ, ΑΓ και ΒΕ αντίστοιχα  

              να δείξετε ότι ΗΘ = // 
ΔΓ
4

.                                                    Μονάδες  5 + 8 + 12                       
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

Α. Δείξτε ότι η διάμεσος του τραπεζίου είναι παράλληλα προς τις βάσεις  

του και ίση με το ημιάθροισμα τους                                                                        Μονάδες  13                                  

Β.  Δίνεται το τραπέζιο ΑΒΓΔ(ΑΒ // ΓΔ) με ΑΒ =3α και  ΓΔ = α. Αν Ε  και Ζ 

είναι  τα μέσα των ΑΔ και ΓΒ και Μ το μέσο της ΕΖ δείξτε ότι το τετράπλευρο  

ΔΓΜΕ είναι παραλληλόγραμμο.                                                                              Μονάδες  12                                 

Θέμα 2ο  

Σημειώστε στο γραπτό σας την σωστή απάντηση. 

Α. Σε κάθε τρίγωνο το σημείο που ισαπέχει από τις κορυφές του είναι: 

α. Το σημείο τομής των υψών.    β. Το σημείο τομής των μεσοκαθέτων 

γ. Το σημείο τομής των διχοτόμων   δ. Κανένα από αυτά τα σημεία.                       

                                                                                                                                Μονάδες  5 
Β. Αν ε1 // ε2 , 1A 2χ + 10=   και  1Β χ  10= −  τότε η 2Β  είναι: 

α. 130°        β. 120°          γ.  110°        δ.  115°         3.  125°    

                                                                                                                                 Μονάδες  5 
Γ. Αν είναι ΑΒ = ΑΔ = ΔΓ και 1A  40=  τότε η 2Β  είναι: 

α. 30°        β. 35°          γ.  40°        δ.  45°         3.  50°  

                                                                                                                            Μονάδες  5   

Δ.  Αν είναι A 90= ,  ΒΜ = ΜΓ,   Β 2ω=  και Γ ω=  τότε η φ είναι: 

 α. 50°        β. 40°          γ.  35°        δ.  30°         3.  45°  

                                                                                                                            Μονάδες  5   
Ε.   Αν το ΑΒΓΔ (ΑΒ // ΓΔ) είναι ισοσκελές τραπέζιο με ΑΒ = 4χ,  

        ΓΔ = 2χ και  Β 45=  τότε το ύψος του τραπεζίου είναι: 

       α. 4χ        β. 3χ          γ.  2χ        δ.  χ         3.  0,5χ τρίγωνο ΑΒΓ 

                                                                                                                              Μονάδες  5   
Θέμα 3ο  
Να δείξετε ότι αν τα τρίγωνα ΑΒΓ και Α΄Β΄Γ΄ έχουν ΄Α = Α ,   

    υα = υα
΄  και   υβ = υβ

΄   είναι ίσα.                                                                      Μονάδες  25   

Θέμα 4ο  
Στο τρίγωνο ΑΒΓ(ΑΓ > ΑΒ) η ΑΔ είναι διχοτόμος της Α . Φέρνουμε το 

ΒΕ ⊥ ΑΔ που τέμνει την ΑΓ  στο Ζ. Αν Μ το μέσο της ΒΓ να δείξετε ότι: 

Α) Το ΑΒZ  είναι ισοσκελές,  Β)  ΕΜ = 
ΑΓ ΑΒ

2
−

,   Γ)  
ΑΔΕΜ
2

=        Μονάδες 7 + 11 + 7 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α1. Να δώσετε τον ορισμό του παραλληλογράμμου,                                                                                                     

                                                                                                                                Μονάδες 2 

Α2. Να αποδείξετε ότι οι απέναντι πλευρές ενός παραλληλογράμμου είναι ίσες.   

                                                                                                                                Μονάδες 8                                       
Β. Να επιλέξετε τη σωστή απάντηση για κάθε μία από τις παρακάτω προτάσεις:  

1. Ίσες διαγώνιους έχει:  

      Α. το τραπέζιο,  Β. ο ρόμβος,  Γ. το παραλληλόγραμμο,  Δ. το ορθογώνιο. 

2. Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ, η διάμεσός του ΑΜ και το βαρύκεντρό του Κ. Τότε ισχύει: 

            A. AK = KM,      B. AK=2KM,        Γ. AM=3AK      Δ. 3KM=2AM 3.  

3. Η εγγεγραμμένη γωνία που βαίνει σε ημικύκλιο έχει μέτρο:  

      Α. 60°       Β. 30°       Γ. 90°        Δ.  180°        Ε. 45°                                   Μονάδες 15  

Θέμα 2ο  

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α  = 90° ).                                                                                 

Αν  ΑΔ  ύψος και ΒΕ διχοτόμος της γωνίας Β 

Να αποδείξετε ότι:  

α)  ΑΕΒ 45
2
Γ

= +                                                                                            

                                                                                                                               Μονάδες 10  

β) το τρίγωνο ΑΕΖ είναι ισοσκελές.  
                                                                                                                               Μονάδες 15   
Θέμα 3ο  

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α = 90° ) στο οποίο  

είναι  Γ 30= . Η  ευθεία ΜΝ είναι  μεσοκάθετος στην  

πλευρά ΒΓ. Νά δείξετε ότι  ΓΝ = 2ΝΑ 

                                                                                                                             Μονάδες 25   
Θέμα 4ο  

Δίνεται τραπέζιο ΑΒΓΔ με  Α  = Δ  = 90°  και Ε, Ζ μέσα των  πλευρών 

ΓΔ και ΒΓ αντίστοιχα. Αν είναι 2ΑΒ = ΓΔ = ΒΓ να δείξετε ότι: 

a. Το τετράπλευρο ΑΒΕΔ είναι ορθογώνιο. 

b. Το τετράπλευρο ΑΒΓΕ είναι παραλληλόγραμμο.  

c. Η γωνία Γ είναι 60° 

d. ΔΖ ⊥ ΒΓ 
e. Το τετράπλευρο ΑΒΖΕ είναι ισοσκελές τραπέζιο. 

                                                                                                                      Μονάδες 5 x 5 = 25 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο  

Α. Αν σε ορθογώνιο τρίγωνο μια γωνία του είναι 30ο τότε η απέναντι πλευρά είναι το μισό 

της υποτείνουσας.                                                                                                       Μονάδες 7 

Β. Να χαρακτηρίσετε ως σωστό ( Σ ) ή  λάθος ( Λ ) τις επόμενες  προτάσεις: 

i. Οι διχοτόμοι δύο εφεξής και παραπληρωματικών γωνιών είναι κάθετες. 

ii. Δύο γωνίες λέγονται συμπληρωματικές όταν έχουν άθροισμα μία ευθεία γωνία 

iii. Μια γωνία λέγεται επίκεντρη όταν οι πλευρές της είναι χορδές του κύκλου. 

Μονάδες 9 
Γ. Να συμπληρώσετε τις παρακάτω προτάσεις: 

i. Μία χορδή που διέρχεται από το κέντρο του κύκλου λέγεται .................... 

ii. Δύο τόξα ενός κύκλου είναι ίσα αν και μόνο αν οι ...................... που βαίνουν σ’ αυτά 

είναι ίσες. 

iii. Η διάμεσος τραπεζίου ισούται με το ......................  των βάσεων του. 

Μονάδες 9 
Θέμα 2ο  

Στο διπλανό σχήμα δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ(Α  = 90°)  

και η ΑΔ διχοτόμος της  Α . Αν είναι ΔΕ // ΑΒ και η  Β  μεγα-
λύτερη κατά 20° από την Γ   να υπολογίσετε τις γωνίες ω και φ. 

Μονάδες 25 
Θέμα 3ο  

Προεκτείνουμε τις πλευρές ΑΒ και ΑΓ τριγώνου ΑΒΓ προς το μέρος του Α και στις προε-

κτάσεις παίρνουμε αντίστοιχα τμήματα ΑΔ = ΑΒ και ΑΕ = ΑΓ. 

i. Να συγκρίνετε τα  τμήματα ΔΕ και ΒΓ                                                             Μονάδες 10 

ii. Αν η προέκταση του ύψους ΑΗ τέμνει τη ΔΕ στο Ζ, να δείξετε ότι το τμήμα ΑΖ είναι 

ύψος του τριγώνου ΑΔΕ.                                                                                   Μονάδες 10 

iii. Είναι η προέκταση της διχοτόμου ΑΝ του τριγώνου ΑΒΓ διχοτόμος του τριγώνου ΑΔΕ; 

                                                                                                                                  Μονάδες 5 
Θέμα 4ο  

Προεκτείνουμε την πλευρά ΑΒ παραλληλογράμμου ΑΒΓΔ 

κατά τμήμα ΒΕ =  ΑΒ. Φέρνουμε την ευθεία ΕΓ που τέμνει 

την ευθεία ΑΔ στο Ζ. Αν το Ο είναι το κέντρο του παραλλη-

λογράμμου και η ΟΕ τέμνει την ΒΓ στο Η να δείξετε ότι: 

i. ΓΕ =  ΓΖ                                                                                                 

ii. ΒΗ = 
1
2
ΓΗ                                                                                          Μονάδες 13 + 12 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
a. Να διατυπώσετε τα κριτήρια ισότητας των τριγώνων. 

Μονάδες 3 x 5 =15 
b. Να δείξετε ότι, η διάμεσος ορθογωνίου τριγώνου  που                         

αντιστοιχεί  στην υποτείνουσα ισούται με το μισό της. 

Μονάδες 10  
Θέμα 2ο  
a. Αν οι ευθείες ε1,  ε2  του σχήματος είναι παράλ-

ληλες να υπολογίσετε το μέτρο της γωνίας φ. 

 

Μονάδες 10  
b. Στις ίσες πλευρές ΑΒ, ΑΓ ισοσκελούς τριγώνου 

ΑΒΓ παίρνουμε τα σημεία  Δ, Ε, έτσι ώστε να  

είναι ΑΔ = ΑΕ. Αν ΔΔ1 και ΕΕ1 κάθετα στη ΒΓ  

να δείξετε ότι  ΔΔ1 = ΕΕ1  

Μονάδες 15  
Θέμα 3ο  

Έστω ΑΒ διάμετρος κύκλου (Κ, ρ) και οι εφαπτομένες ε1 

και ε2 του κύκλου στα σημεία Α και Β αντίστοιχα. Μια 

άλλη εφαπτομένη σε τυχαίο σημείο Μ του κύκλου τέμνει 

τις ε1 και ε2 στα σημεία Γ και Δ αντίστοιχα. 

1. Τι σχέση έχουν: 

a. Οι  ε1 και ε2  

b. Οι γωνίες ΑΓΜ  και ΜΔΒ  

c. Τα ευθύγραμμα τμήματα ΓΜ και ΓΑ 

(Να δικαιολογήσετε τις απαντήσεις σας)                                                  Μονάδες 3 +5 +5 =13 

2. Να αποδείξετε ότι 90ΓΚΔ =  

Μονάδες 12  
Θέμα 4ο  
Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με Β Γ>  και η διχοτόμος του ΑΔ. 

Να δείξετε ότι: 

a. ΑΔΓ − ΑΔΒ  =  Β−Γ  

b. 90
2

Β−Γ
ΑΔΒ = −   

c. 90
2

Β−Γ
ΑΔΓ = +  

Μονάδες 10 +10 +5 =25 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
a. Δώστε τον ορισμό του ορθογωνίου. 

Μονάδες 8 
b. Αν ένα παραλληλόγραμμο έχει ίσες διαγώνιους να δείξετε ότι είναι ορθογώνιο 

Μονάδες 17 
Θέμα 2ο  

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ(ΑΒ = ΑΓ) Στην προέκταση της 

βάσης του θεωρούμε τα σημεία Δ  και Ε προς το μέρος των Β και 

Γ αντίστοιχα έτσι ώστε ΒΔ = ΓΕ. Να δείξετε ότι: 

a. ΔΓ = ΒΕ. 
Μονάδες 7 

b. Το τρίγωνο ΑΔΕ είναι ισοσκελές 
Μονάδες 18 

Θέμα 3ο  

a. Αν Δ, Μ, Ε είναι μέσα των ΑΒ, ΒΓ, ΑΓ, να 

δείξετε ότι ΔΕ = ΑΜ  

 
 
 
 

Μονάδες 8 
b. Να υπολογίσετε την διάμεσο του τραπεζίου 

 
 

 
 

 

Μονάδες 12 
c. Να υπολογίσετε τη γωνία Γ 
 
 

 

 

Μονάδες 5 
Θέμα 4ο  

Δίνεται  παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ. Θεωρούμε το συμμετρικό της 

κορυφής Α ως προς τη διαγώνιο ΒΔ. Να δείξετε ότι: 

a. Το τρίγωνο ΑΒΕ είναι ισοσκελές 

Μονάδες 8 
b. Το τετράπλευρο με κορυφές τα σημεία Β, Ε, Γ, Δ είναι ισοσκε-

λές τραπέζιο. 

  Μονάδες 17 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο  

Α. Να αποδείξετε ότι οι τρεις μεσοκάθετοι ενός τριγώνου διέρχονται από το ίδιο  

σημείο το οποίο είναι κέντρο κύκλου που διέρχεται από τις κορυφές του τριγώνου. 

Μονάδες 15 
Να χαρακτηρίσετε ως σωστό ( Σ ) ή λάθος ( Λ ) τις επόμενες προτάσεις. 

i. Αν δύο τρίγωνα έχουν τρεις γωνίες τους ίσες μία προς μία είναι ίσα. 

ii. Κάθε εξωτερική γωνία τριγώνου είναι μεγαλύτερη από τις απέναντι 

γωνίες του τριγώνου. 

iii. Αν δύο παράλληλες ευθείες τέμνονται από τρίτη σχηματίζουν τις 

εντός εναλλάξ γωνίες παραπληρωματικές. 

iv. Ένα παραλληλόγραμμο με ίσες διαγώνιες είναι ορθογώνιο. 

v. Το σημείο τομής των διχοτόμων ενός τριγώνου λέγεται βαρύκεντρο. 

Μονάδες 2 × 5 =10 
Θέμα 2ο  

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ. Στις προεκτάσεις των ίσων πλευρών 

ΑΒ και ΑΓ θεωρούμε αντίστοιχα τα ίσα τμήματα ΑΔ και ΑΕ. Αν η ΑΜ 

είναι διάμεσος του τριγώνου ΑΒΓ, να δείξετε ότι το τρίγωνο ΜΔΕ είναι 

ισοσκελές. 

Μονάδες 25 
Θέμα 3ο  

Από το έγκεντρο Ι τριγώνου ΑΒΓ φέρνουμε ευθεία παράλληλη της 

πλευράς ΒΓ που τέμνει τις ΑΒ και ΑΓ στα σημεία Δ και Ε αντίστοιχα. 

Να αποδείξετε ότι ΔΕ = ΒΔ + ΓΕ. 

Μονάδες 25 
Θέμα 4ο  

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α  = 90° ) με  60Β= . Φέρ-

νουμε  τη διχοτόμο Βχ της Β  και την ΓΔ ⊥ Βχ. Να δείξετε ότι:                                                                             

i. ΑΒ = ΓΔ 

Μονάδες 8 

ii. Αν Ο το σημείο τομής των ΑΓ και Βχ, το τρίγωνο ΑΟΔ  είναι 

ισοσκελές. 

Μονάδες 8 

iii. Το τετράπλευρο ΑΒΓΔ είναι ισοσκελές τραπέζιο. 

Μονάδες 9 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο 

Α. Να αποδειχθεί ότι η διάμεσος που αντιστοιχεί στην υποτείνουσα ορθογωνίου τριγώνου 

ισούται με το μισό της.                                                                                            Μονάδες 15 

Β. Να αντιστοιχίσετε κάθε στοιχείο της στήλης Α ένα μόνο στοιχείο της στήλης Β. 

Στήλη  Α -  Τετράπλευρα Στήλη  Β -  Ιδιότητες 

a. Ορθογώνιο Παραλληλόγραμμο i. Δύο απέναντι πλευρές είναι παράλληλες και άνισες 

b. Τραπέζιο ii. Είναι παραλληλόγραμμο με όλες τις πλευρές του ίσες  

c. Ρόμβος iii. Το άθροισμα των γωνιών του είναι 400ο 

d. Τετράγωνο iv.  Οι διαγώνιοι του είναι ίσες. 

Μονάδες 10 
Θέμα 2ο 

Α. Να επιλέξετε την σωστή απάντηση 

1. Στο διπλανό σχήμα  η γωνία χ είναι ίση με 

 Α. 100°       Β. 102°       Γ. 34°        Δ.  146°        Ε. 156°    

Μονάδες 5 
2. Αν είναι ε1 //ε2  και  α  = χ , β  = 5χ  τότε 

Α. α  = 60°  β = 15° ,   Β. α  = 60°  β = 150°,  

Γ. α  = 30°  β = 150°, Δ.  α  = 60°  β = 120°                                                            Μονάδες 5 
3. Στο τρίγωνο του διπλανού σχήματος είναι 

Α. α =  7     Β. α = 1      Γ. 1< α < 7  

Δ.  α > 7      Ε. 0< α < 1                                                                                           Μονάδες 5 
Β Έστω τρίγωνο ΑΒΓ και η διάμεσος ΑΔ. Να δείξετε ότι τα Β, Γ ισαπέχουν από την ΑΔ. 

                               Μονάδες 10 
Θέμα 3ο 
Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ(Α = 90°) με Β>Γ φέρνουμε τη διάμεσο ΑΜ και το ύψος ΑΔ 

Α. Ποιες γωνίες είναι ίσες με την Γ  και γιατί; 

Β. Να δείξετε ότι ΔΑΜ =  Β−Γ  

Αν Γ  = 15° τότε ΑΔ = 
ΒΓ
4

                                                                   Μονάδες 7,5 + 7,5 +10 

 Θέμα 4ο 

Τριγώνου ΑΒΓ προεκτείνουμε  το ύψος ΑΔ και την διάμεσο ΑΕ κατά τμήματα ΔΛ = ΑΔ και 

ΕΚ = ΑΕ . Να δείξετε ότι:  

Α. ΒΓ//ΛΚ                                                                                                                Μονάδες 7,5 

Β. Το τετράπλευρο ΑΒΚΓ είναι παραλληλόγραμμο                                               Μονάδες 7,5 

Γ. Το τετράπλευρο ΒΛΚΓ είναι ισοσκελές τραπέζιο                                               Μονάδες 10 
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A B

ΓΔ

ω 2ω

3χ +5

2χ+7

ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα 1ο  

Χαρακτηρίστε ως σωστή ( Σ )  ή λάθος ( Λ ) κάθε μια από τις επόμενες προτάσεις: 

                                                                                                                            Σ - Λ 

i. Η εξΑ  τριγώνου ΑΒΓ είναι μεγαλύτερη από τη Γ                                 ....... 

ii. Το άθροισμα των  εξωτερικών γωνιών κυρτού ν – γώνου είναι 4               ....... 

iii. Είναι δυνατόν δύο τρίγωνα να έχουν δύο πλευρές τους ίσες μία  

προς μία και μια γωνία ίση χωρίς να είναι ίσα.                                       ....... 

Θέμα 2ο  

Το διπλανό σχήμα είναι παραλληλό-

γραμμο να υπολογίσετε τα χ και ω  

Θέμα 3ο  

Οι γωνίες Β, Γ, Α  τριγώνου ΑΒΓ  έχουν αντίστοιχα μέτρα  θ, 2θ, 3θ και 

η πλευρά του ΒΓ είναι 4. Να βρείτε το μήκος της πλευράς ΑΓ. 

Θέμα 4ο  

Σ’ ένα τετράγωνο ΑΒΓΔ το σημείο Ε είναι συμμετρικό του Β ως προς το 

Δ. Αν Ζ μέσο της ΑΔ και Η ή τομή των ΑΕ και ΓΔ, να δειχθεί ότι:  

i. ΔΗ = 
ΑΒ
2

  

ii. ΑΔΗ  = ΖΔΓ  

iii. ΓΖ  ⊥  ΑΕ 
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Στήλη  Α 
a. Ο κύκλος  (Λ, ρ) είναι εσωτερικός του  κύκλου (Κ, R) 

b. Ο κύκλος  (Λ, ρ) εφάπτεται εσωτερικά του κύκλου (Κ, R) 

c. Οι κύκλοι (Κ, R) και (Λ, ρ) τέμνονται 

d. Οι κύκλοι (Κ, R) και (Λ, ρ) εφάπτονται εξωτερικά 

e. Κάθε κύκλος είναι εξωτερικός του άλλου 

      Στήλη  Β 
1. δ > R + ρ 
2. δ = R + ρ 
3. δ = R − ρ 

4. δ < R − ρ 

5. 2δ = R − ρ 

6. ρ < δ < R 
7. 2δ = Rρ 
8. R − ρ < δ <  R + ρ 

45 °

50 °

φ
ε

ε

1

2

1
2 δδ

Α

Β Γ

Δ Ε

Ζ

χ 44

ψ 66

=

=

⎧⎪
⎨
⎪⎩

χ 88

ψ 136

=

=

⎧⎪
⎨
⎪⎩

χ 88

ψ 46

=

=

⎧⎪
⎨
⎪⎩

χ 44

ψ 88

=

=

⎧⎪
⎨
⎪⎩

 

30° 

Α Β 

Γ 

Μ Ν 

44° 
Α 

Β 
Γ

Δ 

Κ 
χ 
ψ 

ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  
Α. Να δείξετε ότι, αν σ’ ένα ορθογώνιο τρίγωνο μια γωνία  του ισούται με 30°, τότε η απέναντι   

πλευρά του είναι το μισό της υποτείνουσας.                                                                           Μονάδες 15 

Β. Αν (Κ, R) και (Λ, ρ) είναι δύο κύκλοι με διαφορετικά κέντρα και R > ρ, ΚΛ = δ να αντιστοιχίσετε 

κάθε φράση της πρώτης στήλης στη δεύτερη στήλη.      
 

 

 

 
                                                                                                                           
Θέμα 2ο                                                                                                                     Μονάδες 10                                    
a. Αν είναι ε1 //ε2  τότε η γωνία φ έχει μέτρο                                                                        

 
Α. 95°       Β. 45°       Γ. 90°        Δ.  50°        Ε. 86°         

Μονάδες 5 
 

b. Στο τρίγωνο ΑΒΓ του σχήματος είναι  ΑΒ = 6 ΒΓ = 10,  ΑΓ = 8. Αν  Δ, Ε, Ζ είναι τα μέσα των 

πλευρών ΑΒ, ΑΓ, ΒΓ αντίστοιχα τότε η περίμετρος του τριγώνου είναι:   

                                                                            Α. 24         Β. 15            Γ. 20           Δ.  12         
Μονάδες 5 

 

c. Στο επόμενο σχήμα οι γωνίες χ και ψ είναι: 

                                          Α.                          Β.                       Γ.                      Δ. 

                                                                                                                                

 

Μονάδες 5 
Β. Να δείξετε ότι τα μέσα των πλευρών ισοσκελούς τριγώνου ισαπέχουν από τη βάση           

Μονάδες 10 
Θέμα 3ο                                                                                                                        
Έστω τραπέζιο ΑΒΓΔ με 90Α = Δ = , ΔΓ = 2ΑΒ και 3Β = Γ  Φέρνουμε 
τη ΒΕ ⊥ ΔΓ,  που τέμνει την ΑΓ στο σημείο Κ και την ΑΕ που τέμνει την 

ΒΔ στο σημείο Λ. Να δείξετε ότι:  α)  45=Γ ,   β) ΒΔ = ΑΕ,  γ) ΚΛ = 
4

ΔΓ
                                                                           

Μονάδες 8 + 8 + 9 
Θέμα 4ο  
Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ( 90Α = ) με 30=Γ  η κάθετη στο μέσο Μ της 

υποτείνουσας ΒΓ τέμνει την ΑΓ στο Ν. i )Νά δείξετε ότι ΓΝ = 2ΝΜ 

ii ) Να υπολογίσετε την  ΑΝΒ . iii) Νά δείξετε ότι AN = 
2

ΓΝ
 και iv) MN= 

3

ΑΓ
     

μονάδες 5 + 5 + 8 +7 

Α Β 

ΓΔ Ε 

Κ 
Λ 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα 1ο  

a. Αναφέρετε τα κριτήρια ισότητας τριγώνων . 

Μονάδες 3 

b. Δείξτε ότι το άθροισμα των γωνιών κάθε τριγώνου , είναι δύο ορθές . 

Μονάδες 7 

c. Δύο γωνίες που έχουν τις πλευρές τους κάθετες είναι πάντα ίσες ;  Σ   Λ 

Μονάδες 2 

d. Αναφέρετε προτάσεις για  να είναι ένα τετράπλευρο παραλληλόγραμμο. 

Μονάδες 4 

e. Δείξτε ότι η διάμεσος ορθογωνίου τριγώνου που φέρουμε από την κορυφή της ορθής 

γωνίας , είναι ίση με το μισό της υποτείνουσας.  

Μονάδες 9 

Θέμα 2ο  

Δίνεται τραπέζιο ΑΒΓΔ με γωνίες 90Α = Δ = και Β  = 120°. Αν  ΑΒ = 2α  και  ΒΓ = α , να 

υπολογίσετε τη διάμεσο ΕΖ του τραπεζίου ως συνάρτηση του α . 

Μονάδες 25 

Θέμα 3ο  

Αν Ε και Ζ τα μέσα των πλευρών ΑΒ και Γ Δ παραλληλογράμμου ΑΒΓ Δ αντίστοιχα , να 

αποδείξετε ότι οι ΔΕ και ΒΖ τριχοτομούν τη διαγώνιο ΑΓ. 

Μονάδες 25 

Θέμα 4ο  

Θεωρούμε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ ( ΑΒ = ΑΓ ) και Ι το σημείο τομής των διχοτόμων των 

γωνιών Β και Γ. Να αποδείξετε ότι :  

a. Το τρίγωνο ΒΙΓ είναι ισοσκελές. 

Μονάδες 12 

 

b. Η ΑΙ είναι διχοτόμος της γωνίας Α  

Μονάδες 13 
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   120°50°

ω

ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα  1ο   
a. (Επιλέξτε  τη  σωστή  από  τις  παρακάτω  απαντήσεις)                                                                               

Για  να  είναι  ένα  τετράπλευρο  ορθογώνιο  παραλληλόγραμμο,  πρέπει:   

i. Να  έχει  δυο  γωνίες  ορθές 
ii. Να  έχει  τις  απέναντι  γωνίες  του  ίσες  
iii. Να  είναι  παραλληλόγραμμο  με  μια  γωνία  ορθή.  
iv. Οι  διαγώνιοί  του  να  διχοτομούνται  
v. Να  έχει  τις  απέναντι  πλευρές  του  ίσες 

b. Να  αποδειχθεί  το  Θεώρημα:  Η  διάμεσος  ορθογωνίου  τριγώνου  που  φέρουμε  από  

την  κορυφή  της  ορθής  γωνίας  είναι  ίση  με  το  μισό  της  υποτείνουσας. 

c. Να  χαρακτηρίσετε  με  Σ (σωστή) ή Λ (λάθος)  κάθε μια από  τις παρακάτω  προτάσεις 

i. Οι  γωνίες  στη  βάση  ισοσκελούς  τριγώνου  είναι  ίσες 
ii. Αν  δυο κύκλοι  δεν έχουν  κοινά  σημεία  τότε  ο ένας  είναι εξωτερικός του άλλου 
iii. Ένα  τρίγωνο  με  δύο  πλευρές  ίσες  είναι  ισόπλευρο 
iv. Αν  δυο χορδές ενός κύκλου είναι ίσες τότε  και  τα  αποστήματά  τους θα  είναι  ίσα 
v. Η  διάκεντρος  δύο  τεμνόμενων  κύκλων  είναι  μεσοκάθετος  της  κοινής  χορδής 

d. Δίνονται  οι  κύκλοι  (Κ, ρ)  και  (Λ, ρ).  Αν  είναι  ρ = α,  R = 3α  και  ΚΛ = 2α  τότε: 

i. Οι  κύκλοι  τέμνονται 
ii. Οι  κύκλοι  εφάπτονται  εσωτερικά 
iii. Οι  κύκλοι  εφάπτονται  εξωτερικά 
iv. Ο  ένας  κύκλος  είναι  εξωτερικός  του  άλλου 

Θέμα  2ο   
a. Να  υπολογίσετε  τη γωνία ω στο διπλανό σχήμα 

b. Δίνεται  ισοσκελές  τρίγωνο  ΑΒΓ  (ΑΒ = ΑΓ)  και  Κ, Λ  τα  μέσα  των  πλευρών  του  

ΑΒ και ΑΓ αντίστοιχα. Στο Κ υψώνουμε κάθετη στην ΑΒ που τέμνει την ΒΓ στο Δ  και  

στο  Λ  υψώνουμε  κάθετη στην ΑΓ που τέμνει την ΒΓ στο Ε. Δείξτε  ότι: 
i. ΚΔ = ΕΛ 
ii. ΕΒ = ΓΔ 
iii. Το  τρίγωνο  ΑΕΔ  είναι  ισοσκελές 

Θέμα  3ο   
 

Δίνεται  τρίγωνο  ΑΒΓ  με  ΑΒ < ΑΓ.  Φέρνουμε  το  ύψος  ΑΗ  και  το  προεκτείνουμε  κατά  

ίσο  τμήμα  ΗΕ = ΗΑ.   

Φέρνουμε  και  τη  διάμεσο  ΑΜ  και  την  προεκτείνουμε  κατά  ίσο  τμήμα  ΜΔ = ΜΑ. 

a. Να  δικαιολογήσετε  ότι: 
i. ΒΕ = ΑΒ 
ii. ΓΔ = // ΑΒ 

b. Να  αποδείξετε  ότι  το  ΒΓΔΕ  είναι  ισοσκελές  τραπέζιο 
Θέμα  4ο   
 

Δίνεται  παραλληλόγραμμο  ΑΒΓΔ  και  η  διαγώνιός του  ΑΓ.  Αν  Β΄, Δ΄  είναι  οι  προβο-

λές  των  Β  και  Δ  αντίστοιχα  στην  ΑΓ  και  τα  Β΄ , Δ΄  δεν  ταυτίζονται,    να  δείξετε  ότι: 

a. Το  τετράπλευρο  ΒΒ΄ΔΔ΄  είναι  παραλληλόγραμμο. 

b. Το  μέσο  Ο  του  Δ΄Β΄  είναι  και  μέσο  του  ΑΓ. 
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ΘΕΜΑΤΑ 
 
Θέμα  1ο 

a. Να  επιλέξετε  τη  σωστή  απάντηση:  

i.  Αν  φ  είναι  η  εγγεγραμμένη  γωνία  και  ω  η  επίκεντρη  που  βαίνουν  στο     

     ίδιο  τόξο  ενός  κύκλου,  τότε:    

           Α.  φ = ω       Β.    φ = 2ω        Γ.  ω = 2φ         Δ.  φ = 90º + ω 

ii. Αν  ΑΒΓΔ είναι τετράπλευρο εγγεγραμμένο σε κύκλο, τότε:   

      A.   A + Γ = 108º      B.   A = Γ       Γ.   B = Γ      Δ.   Α + Γ = 90º 

iii. Να  υπολογισθούν  τα  χ, ψ  και οι  γωνίες  ΑΓΔ  και  Δ 

      

 
 
 
 
 
Θέμα  2ο 
 
Τριγώνου ΑΒΓ τα ύψη του ΒΕ και ΓΖ τέμνονται στο Η.  

Να αποδειχθεί ότι: 

i. τα  τρίγωνα  ΗΒΖ  και  ΗΓΕ  είναι  όμοια  

ii. ΗΕ · ΗΒ = ΗΓ · ΗΖ. 
 
Θέμα  3ο 

 

Σε  τυχαίο  τετράπλευρο  ΑΒΓΔ  δείξτε  ότι:  

i. ΑΓ < 
ΑΒ + ΒΓ + ΓΔ + ΔΑ

2
   

ii. AΓ + BΔ < AB + BΓ + ΓΔ + ΔA  

iii. ΑΒ + ΓΔ < ΑΓ + ΒΔ 
 
Θέμα  4ο 

 

Αν  ΑΔ  ύψος  και  Ε, Ζ, Η  τα  μέσα  των  πλευρών  

ΒΓ, ΑΓ, ΑΒ  αντίστοιχα  ενός  τριγώνου  ΑΒΓ,  να  

αποδειχθεί  ότι  το  ΔΕΖΗ  είναι  ισοσκελές  τραπέζιο.   
 
 

 

ψ

3χ 

2χ 

4χ 

Ο
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 Δ 

Γ 

ψ 

Α 

Β 

χ 

50° 

35°

ο

ΘΕΜΑΤΑ 
 

Θέμα  1ο 
 
a. Να δείξετε ότι: 

Το  ευθύγραμμο  τμήμα  που  ενώνει  τα  μέσα  των  δυο  πλευρών  τριγώ-

νου  είναι  παράλληλο  προς  την  τρίτη  πλευρά  και  ίσο  με  το  μισό  της.  

                                                                                                     (Μον. 20) 

 

b. Στο διπλανό σχήμα να υπολογιστούν  

       τα χ και ψ αν είναι ΕΔ // ΒΓ 

                                                  

                                                                                                     (Μον. 5) 

Θέμα  2ο   

a. Σε  καθένα  από  τα  διπλανά  σχήματα  να  βρείτε  τα  χ  και  ψ.  

 ( Η  ευθεία  ε  είναι  εφαπτομένη  στον  κύκλο) 

 

 

 

 

  

 

                           (Μον.  5)                                            (Μον.  5) 
b. Να  αποδειχθεί  ότι  κάθε  ισοσκελές  τραπέζιο  είναι  εγγράψιμο                                                         

                                                                                                  (Μον.  15)                                                                     
 
Θέμα  3ο 
 
Δίνεται  ορθογώνιο  τρίγωνο  ΑΒΓ  (Â = 90°)  και  η  διχοτόμος  του  ΒΔ.  Από  το  

Δ  φέρνουμε  ΔΕ ⊥ ΒΓ,  που  τέμνει  την  ΑΒ  στο  Ζ.  Να  δείξετε  ότι  ΒΖ = ΒΓ.                                                      

                                                                                                   (Μον.  25) 

Θέμα  4ο 
 
Δίνεται  ορθογώνιο  τρίγωνο  ΑΒΓ  (Â = 90°)  και  το  ύψος  του  ΑΔ.  
 
a. Αν  Ε,  Ζ  είναι  τα  μέσα  των  ΑΒ  και  ΑΓ,   

      να  αποδείξετε  ότι  ΕΔΖ = Â = 90°                                    (Μον.  15)                                                                     

b. Αν  Μ  είναι  το  μέσο  της  ΕΖ,  να  αποδείξετε  ότι  ΔΜ = 
ΒΓ
4

                                                                           

                                                                                                 (Μον.  10)                                                                     
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A

B ΓΔ Ε 

A B

Γ Δ

Ζ

10cm

30cm

Ε

A B

Γ

Δ Μ

ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα  1ο 

Α. Να αποδειχθεί ότι, κάθε σημείο της διχοτόμου μιας γωνίας   ισαπέχει  

     από τις πλευρές της .                                                                                        Μονάδες 13 

Β. α. Ποιο τετράπλευρο ονομάζεται εγγράψιμο σε κύκλο ;                                 Μονάδες 3  

     β. Γράψτε τα κριτήρια για να είναι ένα τετράπλευρο εγγράψιμο σε κύκλο.   Μονάδες 9                                        

Θέμα  2ο 

Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ισοσκελές  και η βάση ΒΓ                                               Μονάδες 25 

 έχει προεκταθεί κατά ίσα τμήματα ΒΔ = ΓΕ. Να 

αποδείξετε ότι το τρίγωνο  ΑΔΕ είναι ισοσκελές. 

Θέμα  3ο 

Το τραπέζιο ΑΒΓΔ είναι ισοσκελές 

με ΑΒ = 10cm και ΓΔ = 30cm. Αν 

τα σημεία Ε, Ζ είναι αντίστοιχα τα  

μέσα των ΑΓ και ΒΔ, τότε: 

a. Να υπολογίσετε το μήκος της ΖΕ                                                     Μονάδες 12 
b. Να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΒΕΖ είναι ορθογώνιο                           Μονάδες 13 
Θέμα  4ο 

Στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ(Α  = 90°)  

με  Β  = 60°, η ΑΜ είναι διάμεσος που  αντι-

στοιχεί στη ΒΓ και η ΜΔ διχοτόμος της  γωνί-

ας  ΑΜΓ . Να αποδείξετε ότι :                                    

a. Το τρίγωνο ΑΜΒ είναι ισόπλευρο.                                                                 Μονάδες 7 

b. ΜΔ//ΑΒ .                                                                                                         Μονάδες 9         

c. ΜΔ = 
ΒΓ
4

.                                                                                                       Μονάδες 9 
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3

3

B

A Γ

Δ

A B

Γ

Δ

ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα  1ο 

Α. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ έστω Μ το μέσο της υποτείνουσας ΒΓ και ΜΔ  η κάθετη από 

το Μ στην ΑΓ. Να αποδείξετε ότι: 

i. Το σημείο Δ είναι μέσο της ΑΓ 

ii.Το τρίγωνο ΑΜΓ είναι ισοσκελές. 

iii. ΑΜ= 
ΒΓ
2

                                                                                                        Μονάδες 12 

Β. α. Στο διπλανό  σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ  είναι 

ορθογώνιο στο Α και η ΑΔ διάμεσος του τριγώνου. 

Να βρείτε την ΒΓ και τις γωνίες  Β  και Γ .                                          

                                                                                                                             Μονάδες 6                                          

β.  Στο διπλανό σχήμα το τρίγωνο ΑΒΓ είναι  

ορθογώνιο  στο Α. Το  ΑΔ  είναι  ύψος  του 

τριγώνου, η γωνία  Γ  = 30° και η ΒΓ = 8.  

Να υπολογίσετε την ΒΔ.                                                                                     Μονάδες 7                                          

Θέμα  2ο 

Σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι  ο A
B = 90 +εξ

2
. Να αποδείξετε ότι ΑΒ = ΑΓ. 

                                                                                                                            Μονάδες 25                                        

Θέμα  3ο 

Δίνεται τραπέζιο  ΑΒΓΔ(ΑΒ//ΓΔ) με ΑΒ = α και ΓΔ = 2α.Τα σημεία Μ και Ν είναι τα μέσα 

των πλευρών ΑΔ και ΒΓ αντίστοιχα. Αν η ΜΝ τέμνει τις διαγώνιες ΔΒ και ΑΓ στα σημεία Ε 

και Ζ αντίστοιχα, να δείξετε ότι: 

ΜΕ = ΖΝ = ΕΖ = 
α
2

                                                                                           Μονάδες 25 

Θέμα  4ο 

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ = ΑΓ και Μ το μέσο της πλευράς ΒΓ. Αν η ΑΜ τέ-

μνει την προέκταση της  ΔΓ στο σημείο Ε, να αποδείξετε ότι: 

α. ΑΜ = ΜΕ                                                                                                       Μονάδες 7 

β. ΑΜ ⊥ ΒΓ                                                                                                       Μονάδες 6 

γ. Το ΑΒΕΓ είναι ρόμβος                                                                                   Μονάδες 6 

δ. Το σημείο Γ είναι μέσο του ΔΕ                                                                      Μονάδες 6 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα  1ο 

Α. Να αποδείξετε ότι: Η διάμεσος ορθογωνίου τριγώνου που φέρουμε από την κορυφή της 

ορθής γωνίας είναι ίση με το μισό της υποτείνουσας.  

                                                                                                                     Μονάδες 12  

Β. Να γράψετε τον ορισμό του ισοσκελούς τραπεζίου.                              Μονάδες 5  

Γ. Να γράψετε τα κριτήρια για να είναι ένα τραπέζιο ισοσκελές.              Μονάδες 8 

Θέμα  2ο 

Α. Αν Α  = 70° και ΔΕ // ΒΓ 

να υπολογισθούν οι γωνίες  

φ = ....... 

ω = ...... 

θ = ........                                                                                                      Μονάδες 12 

Β. Οι διχοτόμοι των γωνιών Β και Γ τριγώνου ΑΒΓ, τέμνονται στο Θ. Φέρνουμε 

ΘΔ // ΑΒ και ΘΕ // ΑΓ. Να αποδείξετε ότι: ΘΔ + ΔΕ + ΕΘ = ΒΓ 

                                                                                                                    Μονάδες 13 

Θέμα  3ο 

Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α  = 90°) φέρνουμε το ύψος ΑΔ, την κάθετη ΔΕ στην ΑΒ 

και την κάθετη ΔΖ στην ΑΓ. Αν η διάμεσος ΑΜ τέμνει τη ΔΖ στο Η.  

Να αποδείξετε ότι: 

a.  ΒΔΕ  =  Γ                                                                                            Μονάδες 6 

b. Τα τρίγωνα ΑΗΖ και ΒΔΕ είναι ίσα.                                                   Μονάδες 6 

c. Το τετράπλευρο ΒΕΖΗ είναι παραλληλόγραμμο.                               Μονάδες 7 

d. ΑΔ = ΒΗ.                                                                                             Μονάδες 6 

Θέμα  4ο 

Σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι Β  = 150° + Γ . Αν η ΑΕ είναι η διχοτόμος, ΑΔ το ύψος και  το τμήμα  

ΔΖ ⊥ ΑΕ. Να αποδείξετε ότι. 

 

 

 

a.  BΑΓ   + 2Γ  = 30°                                                           Μονάδες 8 

b. ΑΕΔ  = 15°                                                                                            Μονάδες 9 

c. ΔΖ = 
1
ΑΕ

4
                                                                                            Μονάδες 8  

d.  

Α

Β Γ

Δ Εω θ

φ

φ+80°

Α 

Β Γ Δ Ε

Ζ 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα  1ο 

Α. 

a. Να αποδείξετε ότι τα εφαπτόμενα τμήματα του κύκλου που άγονται από σημείο εκτός 

αυτού είναι ίσα μεταξύ τους.                                                                      Μονάδες 10 

b. Τι λέγεται διάκεντρος και τι κοινή χορδή δύο κύκλων που τέμνονται.      Μονάδες 3 

Β. Να συμπληρώσετε τις προτάσεις 

a. Κάθε εξωτερική γωνία τριγώνου είναι ίση με το ............. 

b. Η διάμεσος τραπεζίου είναι ίση με ................................... 

c. Κάθε σημείο της διχοτόμου μιας γωνίας ............... και αντίστροφα ............... 

d. Κάθε σημείο της μεσοκαθέτου ενός ευθυγράμμου τμήματος .......... και αντίστροφα ..... 

Θέμα  2ο 

Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ(Α  = 90°) με Β  = 2Γ  φέρνουμε τη ΒΔ διχοτόμο της γωνίας Β 

και παίρνουμε το σημείο Μ μέσο της υποτείνουσας ΒΓ. 

a. Να αποδείξετε ότι: ΔΜ = ΔΑ                                                                     Μονάδες 15 

b. Να υπολογίσετε τη γωνία ΜΔΓ                                                                  Μονάδες 10  

Θέμα  3ο 

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ(ΑΒ // ΓΔ) με ΓΔ = 3ΑΒ. Αν τα σημεία Κ, Λ είναι τα μέσα 

των διαγωνίων του ΔΒ και ΑΓ αντίστοιχα να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΚΛΒ είναι 

ορθογώνιο. 

Θέμα  4ο 

Δίνεται τετράγωνο ΑΒΓΔ και το σημείο Μ μέσο της πλευράς του ΑΒ. 

a. Αν η ΜΓ τέμνει τη ΒΔ στο σημείο Κ να αποδείξετε ότι: ΒΚ = 
ΑΓ
3

          Μονάδες 12 

b. Αν Ε μέσο της ΒΓ να αποδείξετε ότι είναι ΔΒ⊥ΜΕ και ΔΒ = 2ΜΕ          Μονάδες 13 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα  1ο  

Δείξτε ότι: 

Το ευθύγραμμο τμήμα που ενώνει τα μέσα των δύο πλευρών τριγώνου είναι 

παράλληλο προς την τρίτη πλευρά και ίσο με το μισό της          Μονάδες 25 

Θέμα  2ο  

Δύο τρίγωνα ΑΒΓ και ΔΕΖ έχουν:  A   = Δ  και τα ύψη τους υβ = υε και υγ = υζ   

Να αποδείξτε ότι  τα τρίγωνα είναι ίσα.                                      Μονάδες 25 

Θέμα  3ο  

Δίδεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ ( A  = 90° ).   Η διχοτόμος της γωνίας   Β τέμνει 

την  ΑΓ στο Ζ και την κάθετη στη ΒΓ στο σημείο Γ, στο Η. Να αποδείξετε ότι ΖΓ= ΓΗ 

                                                                                          Μονάδες 25 

Θέμα  4ο  

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ <ΑΓ, η διχοτόμος του ΑΔ  και το σημείο  Μ  μέσο  της  ΒΓ. Φέρνουμε  το 

τμήμα  ΒΕ ⊥ ΑΔ  που τέμνει την ΑΓ στο Ζ. Να αποδείξετε ότι: 

Α.  ΕΜ//ΑΓ.                                                                    Μονάδες  9 

Β.   ΕΜ = 
ΑΓ ΑΒ

2
−

                                                             Μονάδες  8 

Γ.   
Α

ΔΕΜ = 
2

                                                                                       Μονάδες  8 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα  1ο 

Α. Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών ενός τριγώνου είναι ίσο  με  180°. 

         Μονάδες 13 

Β.   Να χαρακτηρίσετε τις προτάσεις που ακολουθούν γράφοντας στο φύλλο απαντήσεων τη 

λέξη  Σωστό ( Σ )  ή  Λάθος ( Λ )  δίπλα στο γράμμα που αντιστοιχεί σε κάθε πρόταση. 

a. Η διάμεσος ενός τραπεζίου είναι παράλληλη προς τις βάσεις του τραπεζίου και  ίση με 

την ημιδιαφορά αυτών. 

b. Δύο γωνίες που έχουν τις πλευρές τους παράλληλες, μία προς μία, είναι ίσες ή παραπλη-

ρωματικές. 

c. Αν δύο τρίγωνα έχουν την υποτείνουσα και μία κάθετη πλευρά αντίστοιχα ίσες μία προς 

μία, τότε είναι ίσα.  

d. Οι διαγώνιοι ενός ρόμβου είναι ίσες.    

          Μονάδες 12 

Θέμα  2ο 

Στο εσωτερικό γωνίας  χΟψ παίρνουμε σημείο Α και φέρνουμε τις  ΑΒ ⊥ Οχ και ΑΓ ⊥ Οψ .   

Αν Μ το μέσο της ΟΑ και Ν το μέσο της  ΒΓ, να αποδείξετε ότι:   ΜΝ ⊥ ΒΓ.  

                                                                                                                    Μονάδες 25 

Θέμα  3ο 

Σε τρίγωνο ΑΒΓ είναι δα = γ,  και δγ = α.  

a. Να αποδείξετε ότι, 
Α

Β + Γ =
2

  και  
Γ

Β = Α  + 
2

 .  Μονάδες 8 

b. Να αποδείξετε ότι, α = γ .     Μονάδες 8 

c. Να βρείτε το μέτρο των γωνιών Α, Β, Γ.                Μονάδες 10 

Θέμα  4ο 

Σε τραπέζιο  ΑΒΓΔ  με βάσεις ΑΒ και ΓΔ ισχύει  ΑΔ = ΑΒ + ΓΔ.  Αν οι προεκτάσεις των 

ΑΜ και ΔΜ τέμνουν αντίστοιχα τις ΔΓ στο Ε και ΑΒ στο Ζ, να αποδείξετε ότι: 

a. ΑΜΒ = ΜΓΕ   Μονάδες  8 

b. ΒΖ = ΔΓ  Μονάδες  8 

c. το τετράπλευρο ΑΔΕΖ είναι ρόμβος.                                                    Μονάδες  9 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα  1ο                   

Να δείξετε  ότι η διάμεσος του τραπεζίου είναι ίση με το ημιάθροισμα των βάσεων του.      

                                                                                                                Μονάδες  25 

Θέμα  2ο                   

Σε τρίγωνο ΑΒΓ το σημείο Δ είναι το μέσο της διαμέσου ΑΜ. Αν η ΒΔ τέμνει την πλευρά 

ΑΓ στο Ε, να δείξετε ότι ΑΕ = 
ΕΓ
2

.                                                       Μονάδες  25 

Θέμα  3ο                   

Να αποδείξετε ότι τα ύψη ΑΔ, ΒΕ, ΓΖ ενός τριγώνου ΑΒΓ διχοτομούν τις γωνίες του τριγώ-

νου ΔΕΖ                                                                                                 Μονάδες  25 

Θέμα  4ο                   

Η διχοτόμος ΑΔ τριγώνου ΑΒΓ τέμνει τον περιγεγραμμένο κύκλο στο Ε. Να αποδείξετε ότι, 

2 ΔΑ ΔΒ ΑΕ
ΑΒ =

ΔΓ
⋅ ⋅

.                                                                             Μονάδες  25 
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα  1ο                   

a. Να αποδείξετε ότι: 

Η διάμεσος τραπεζίου ΑΒΓΔ είναι παράλληλη προς τις βάσεις του και ίση με το ημιάθροισμα 

τους.                                                                                                              Μονάδες 13 

b. Σε τραπέζιο ΑΒΓΔ είναι Α  = Δ  = 90° και Β  = 60°.  

      Αν ΓΔ = 2χ και ΒΓ  = 8χ η διάμεσος του τραπεζίου 

είναι:   α. 3χ       β. 4χ      γ. 5χ     δ. 6χ     ε.    7χ                                 

                                                                                                                       Μονάδες 6 

c. Αν σε ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ είναι ΑΒ = 5χ,   

ΔΓ = 3χ και  Α  = 60°, η περίμετρος του τραπεζίου 

είναι: α. 10χ    β. 11χ    γ. 12χ     δ. 13χ     ε.    14χ                                 

                                                                                                                       Μονάδες 6 

Θέμα  2ο                   

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ(ΑΒ = ΑΓ) και το σημείο Δ μέσο της βάσης του ΒΓ. Από το 

σημείο Δ φέρνουμε  ΔΕ ⊥ ΑΒ  και  ΔΖ ⊥ ΑΓ. Να αποδείξετε ότι: 

a. ΔΖ = ΔΕ                                                                                                  Μονάδες 10 

b. ΑΖ = ΑΕ                                                                                                  Μονάδες 10 

c. ΒΖΔ  = ΔΕΓ                                                                                            Μονάδες 5 

 Θέμα  3ο                   

Δίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ(Α  = 90°) με Β  = 30° και τα σημεία Δ, Ε μέσα των ΑΒ και 

ΒΓ αντίστοιχα. Προεκτείνουμε την ΕΔ κατά τμήμα ΔΖ = ΕΔ. Να αποδείξετε ότι το τετρά-

πλευρο ΑΓΕΖ είναι ρόμβος.                                                                          Μονάδες 25 

Θέμα  4ο                   

Δίνεται ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ) με ΑΒ =3ΓΔ. Η διάμεσος ΜΝ του τραπεζίου 

τέμνει τις διαγώνιες ΑΓ και ΒΔ στα σημεία Κ, Λ αντίστοιχα. Να αποδείξετε ότι: 

a. ΚΛ = ΔΓ                                                                                                  Μονάδες 10 

b. Το τετράπλευρο  ΓΔΚΛ είναι ορθογώνιο.                                              Μονάδες 10 

c. ΜΝ = 
2
3
ΑΒ                                                                                             Μονάδες 5 

 

 

 

60°

ΖΕ

ΓΔ

BA

2x

8x

60°

ΓΔ

B A

3x

5x
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα  1ο                   

Να αποδειχθεί ότι: 

Κάθε σημείο της διχοτόμου μιας γωνίας ισαπέχει από τις πλευρές της και αντίστροφα κάθε 

εσωτερικό σημείο της γωνίας που ισαπέχει από τις πλευρές είναι σημείο της διχοτόμου.                                    

                                                                                                                       Μονάδες 25 

Θέμα  2ο                   

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ με βάση ΒΓ. Επάνω στις πλευρές ΑΒ , ΑΓ παίρνουμε ση-

μεία Δ και Ε αντίστοιχα τέτοια ώστε ΒΔ = ΓΕ. Να  αποδειχθεί ότι 

a. ΔΓ = ΒΕ                                                                                                  Μονάδες 12 

b. ΔΜ = ΜΕ, όπου  Μ μέσο της βάσης ΒΓ                                                Μονάδες 13                                            

Θέμα  3ο                   

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ με  Β  > Γ . Αν ΑΔ είναι η διχοτόμος της γωνίας Α  και  η ΒΕ ⊥ ΑΔ 

(Ε είναι σημείο της ΑΔ) τέμνει την ΑΓ στο Ζ να αποδειχθεί ότι 

a. το τρίγωνο ΑΒΖ είναι ισοσκελές                                                           Μονάδες 9                                                 

b. ΑΒΖ  = ΓΒΖ   +  Γ                                                                                 Μονάδες 8                                               

c. Αν Κ είναι το μέσο της ΒΓ να αποδειχθεί ότι 

i. ΕΚ//ΑΓ                                                                                                   Μονάδες 4                                               

ii. ΕΚ = 
ΑΓ ΑΒ

2
−

                                                                                      Μονάδες 4                                                

Θέμα  4ο                   

Αν τα σημεία Ε, Ζ είναι αντίστοιχα τα μέσα των πλευρών ΒΓ, ΑΔ του παραλληλογράμμου 

ΑΒΓΔ και το Ο είναι σημείο τομής των διαγωνίων αυτού να αποδειχθεί ότι  

a. ΔΕ = ΒΖ                                                                                                  Μονάδες 7                                                

b. ΓΚ= 
2
ΓΟ

3
 όπου Κ είναι το σημείο τομής των ΔΕ,  ΑΓ                        Μονάδες 6                                                

c. ΓΚ = ΚΛ = ΛΑ όπου Λ είναι το σημείο τομής των ΑΓ,ΒΖ                   Μονάδες 6                                                

d. Οι  ΑΓ, ΒΔ, ΖΕ συντρέχουν                                                                   Μονάδες 6                                                
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ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα  1ο                   

a. Να αποδείξετε ότι το ευθύγραμμο τμήμα που ενώνει τα μέσα των δύο  πλευρών τριγώνου 

είναι παράλληλο προς την τρίτη πλευρά και ίσο με το μισό της.                                                                            

                                                                                                                Μονάδες 15               

b. Να γράψετε τα κριτήρια για να είναι ένα τετράπλευρο ρόμβος.     Μονάδες 10  

Θέμα  2ο                   

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Φέρνουμε τα ύψη του ΒΔ και ΓΕ. Αν Ζ είναι το μέσο της  ΒΓ να απο-

δείξετε ότι το τρίγωνο ΖΔΕ είναι ισοσκελές.                              

                                                                                                               Μονάδες 25  

Θέμα  3ο                   

Στις πλευρές ΑΒ και ΑΓ ισοπλεύρου τριγώνου ΑΒΓ παίρνουμε τα σημεία Δ και Ε αντίστοιχα 

έτσι, ώστε ΑΔ = ΓΕ. Αν τα ευθύγραμμα τμήματα ΒΕ και ΓΔ τέμνονται στο σημείο Ο, τότε να 

αποδείξετε ότι :                       

a. Τα τρίγωνα ΑΔΓ  και ΓΕΒ είναι ίσα.                                             Μονάδες 12  

b. ΒΟΓ  = 120°                                                                                   Μονάδες 13  

Θέμα  4ο                   

Θεωρούμε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ( Α  = 90°) με Γ  = 30°. Αν το τμήμα ΑΗ  είναι το ύψος 

προς την υποτείνουσα  του τριγώνου  και το ευθύγραμμο τμήμα ΓΕ είναι κάθετο στην διάμε-

σο ΑΜ ( και συγκεκριμένα στην προέκτασή της ) του τριγώνου ΑΒΓ, να αποδείξετε ότι:                                          

a. Το τρίγωνο ΕΜΗ είναι ισοσκελές.                                                 Μονάδες 7  

b. Το τρίγωνο ΑΗΕ είναι ισοσκελές.                                                  Μονάδες  9  

c. ΓΕ = ΑΗ = ΕΗ                                                                                Μονάδες 9 
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A B 

Γ     Δ

  60°

5χ

3χ

A B 

Γ

Δ

Ε

ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα  1ο                   

Α. Να απαντήσετε στις παρακάτω προτάσεις με Σωστό(  Σ )  ή Λάθος ( Λ ) 

a. Η εξωτερική γωνία εξB  τριγώνου ΑΒΓ είναι μικρότερη από τη γωνία Γ. 

b. Δύο οξείες γωνίες που έχουν τις πλευρές τους παράλληλες είναι μεταξύ τους παραπλη-
ρωματικές 

c. Ένα τετράπλευρο είναι παραλληλόγραμμο αν οι διαδοχικές του γωνίες είναι παραπληρω-
ματικές 

d. Ένας ρόμβος με μια ορθή γωνία είναι τετράγωνο 
e. Σε τραπέζιο ΑΒΓΔ με ΑΒ//ΓΔ η διάμεσος του είναι ΕΖ = ΑΒ + ΓΔ          
                                                                                                                       Μονάδες15     
Β. Να γράψετε το γράμμα ενός σωστής απάντησης των παρακάτω προτάσεων 
a. Το άθροισμα των εξωτερικών γωνιών ενός τριγώνου είναι: 
α. 180ο  β. 270ο  γ. 360ο  δ. 540ο 
b. Στο ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ   
του διπλανού σχήματος είναι:  
ΑΒ = 5χ, ΔΓ = 3χ και γωνία Α = 60ο.  
Η περίμετρος του τραπεζίου είναι: 
α. 10χ,    β. 11χ  ,   γ. 12χ ,  δ. 13χ,       ε. 14χ                             Μονάδες 10 
Θέμα  2ο                   

a. Να αποδείξετε ότι: Κάθε σημείο της διχοτόμου μιας γωνίας ισαπέχει από τις πλευρές της 
και αντίστροφα κάθε εσωτερικό σημείο της γωνίας που ισαπέχει από τις πλευρές είναι 
σημείο της διχοτόμου. 

                                                                                                                       Μονάδες  20 
b. Αν στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ με  A  = 90ο είναι, 

ΒΔ διχοτόμος της γωνίας Β και Δ Ε ⊥ ΒΓ  δείξτε ότι: 

α. AΔ  > ΔΕ β. ΑΔ = ΔΕ    γ. ΑΔ < ΔΕ 
                                                                                                                       Μονάδες 5  
Θέμα 3ο 
Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με κέντρο Ο και ΒΔ = 2ΑΓ.  Αν Ε, Ζ είναι τα μέσα των ΟΒ 
και ΟΔ αντίστοιχα, να αποδείξετε ότι το τετράπλευρο ΑΕΓΖ είναι ορθογώνιο. 
                                                                                                                       Μονάδες 25 
Θέμα 4ο 

Δίνεται τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ // ΓΔ) με 
3

ΓΔ = ΑΒ
2

. Αν Ε, Ζ, Η είναι τα μέσα των ΑΒ, ΒΓ 

και ΔΕ αντίστοιχα και η προέκταση της ΑΗ τέμνει τη ΓΔ στο Θ, να αποδείξετε ότι: 
a. Το ΑΒΖΗ είναι παραλληλόγραμμο.                                                       Μονάδες 15 

b. Ισχύει ΘΔ = ΔΓ−ΑΒ.                                                                             Μονάδες 10        
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x
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Α Β

Γ

ε1 

ε2 

ε3 

α 

γ 

ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα  1ο                                 

Α.  Να αποδείξετε ότι το άθροισμα  των γωνιών ενός τριγώνου είναι  2 ορθές .  

                                                                                                                Μονάδες 15 

Β. Να γράψετε τα κριτήρια για να είναι ένα τετράπλευρο παραλληλόγραμμο .  

                                                                                                                Μονάδες 10 

Θέμα  2ο                                 

A. Να βρεθούν τα χ και ω των σχημάτων                                           

 

   

  

  

 

                          

                                                                                                                Μονάδες 18 

Β.   Αν  ε1//ε2,  α = χ  και  γ = 3χ , να βρεθούν οι γωνίες α και γ.    

 

 

 

 

 

                                                                                                                Μονάδες 7 

Θέμα  3ο                                 

Σε ένα τετράγωνο ΑΒΓΔ , Μ είναι το μέσο της πλευράς ΒΓ . Αν η ευθεία ΑΜ τέμνει την  

ευθεία ΓΔ  στο σημείο Κ , να αποδείξετε ότι :              

a. ΑΒ = ΓΚ                                                                                          Μονάδες 15 

b. Η γωνία ΚΒΑ είναι ίση με 135ο.                                                     Μονάδες 10 

Θέμα  4ο                                 

Σε τρίγωνο ΑΒΓ προεκτείνουμε το ύψος ΑΔ και την διάμεσο ΑΜ κατά τμήματα  

ΔΕ = ΑΔ  και ΜΝ = ΑΜ . Να αποδείξετε ότι : 

a. ΔΜ // ΕΝ                                                                                         Μονάδες 7 

b. Το τρίγωνο ΑΕΝ είναι ορθογώνιο.                                                 Μονάδες 5 

c. Το ΑΒΝΓ είναι παραλληλόγραμμο.                                               Μονάδες 5 

d. Το ΒΕΝΓ είναι ισοσκελές τραπέζιο.                                               Μονάδες 8 

 

 

5x + 1

3x + 3 

ω 2ω 
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Δ

ΘΕΜΑΤΑ 

Θέμα  1ο                   

Α.  Να αποδείξετε ότι η διάμεσος ορθογωνίου τριγώνου που φέρουμε από την κορυφή της 
ορθής γωνίας είναι ίση με το μισό της υποτείνουσας.                                                                                            

                                                                                                               Μονάδες 13 

Β. Να σημειώσετε αν είναι σωστή ( Σ ) ή λάθος ( Λ ) καθεμιά από τις παρακάτω προτάσεις: 

a. Η διάμεσος του τραπεζίου είναι ίση με την ημιδιαφορά των βάσεών του 

b. Δυο τρίγωνα που έχουν τρεις γωνίες ίσες είναι ίσα. 

c. Οι διαγώνιοι του ρόμβου είναι κάθετες μεταξύ τους 

d. Το ευθύγραμμο τμήμα που ενώνει τα μέσα δυο πλευρών τριγώνου είναι παράλληλο προς 

την τρίτη πλευρά και ίσο με το μισό της.                                                                                                                 

                                                                                                              Μονάδες 12 

Θέμα  2ο                   

Δίνεται ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ). Στην προέκταση της ΒΓ προς το μέρος του Β 

παίρνουμε σημείο Δ και στην προέκταση της ΒΓ προς το μέρος του Γ παίρνουμε σημείο Ε, 

έτσι ώστε ΒΔ = ΓΕ. 

a. Να δείξετε ότι ΑΔ = ΑΕ                                                                 Μονάδες13                                                       

b. Αν φέρουμε ΒΚ ⊥ ΑΔ και ΓΛ ⊥ ΑΕ να δείξετε ότι ΒΚ= ΓΛ        Μονάδες 12                                                    

 

 Θέμα  3ο                   

Δίνεται τρίγωνο ΑΒΓ. Οι διχοτόμοι των γωνιών Β  

και Γ  τέμνονται στο σημείο Ι. Από το Ι φέρουμε 

ευθεία παράλληλη στη ΒΓ που τέμνει την ΑΒ στο 

σημείο Δ και την ΑΓ στο σημείο Ε. Να δείξετε ότι: 

a. ΒΔ = ΔΙ                                                                                          Μονάδες 10 

b. ΔΕ = ΒΔ +ΕΓ                                                                                 Μονάδες 15                                                       

Θέμα  4ο                   

Δίνεται τραπέζιο ΑΒΓΔ με ΑΒ//ΓΔ , ΔΓ = 2ΑΒ 

και  oΑ = Δ = 90 . Αν το σημείο είναι Μ μέσο της 

ΑΓ και η ΒΜ τέμνει την ΔΓ στο Κ, να δείξετε ότι: 

a. ΚΓ = ΑΒ                                                                                         Μονάδες 9 

b. Η ΒΚ είναι κάθετη στην ΔΓ                                                           Μονάδες 8 

c. Αν το Ν είναι σημείο τομής των ΑΚ και ΒΔ,  
ΔΓ

ΜΝ =
4

             Μονάδες 8                                                       
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22

   ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα  1ο                   

Δίνεται  τετράπλευρο  ΑΒΓΔ   εγγεγραμμένο  σε  κύκλο  (Ο, R), και η Γχ  εφαπτόμενη του 

κύκλου στο σημείο Γ.   

Να  χαρακτηρισθούν  με  Σωστό /  Λάθος  οι  επόμενες  σχέσεις. γωνιών .  

α.   ΔΑΓ = ΔΒΓ,  

β.  ΔΓχ = ΔΑΓ,   

γ.  ΑΒΓ = ΑΔΓ,  

δ.  ΔΟΓ = ΔΑΓ,            

ε.  ΒΑΔ + ΒΓΔ = 180º                                                                                                                                      

                                                                                                                  Μονάδες 25 
Θέμα  2ο                   

Σε  ισοσκελές  τρίγωνο  ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ)  φέρνουμε  

την  διχοτόμο  ΑΔ  και  μια  ευθεία  ε  παράλληλη  

προς  την  ΒΓ,  που  τέμνει  τις  πλευρές  ΑΒ  και  

ΑΓ  στα  σημεία  Ε  και  Ζ  αντίστοιχα.  Να  αποδεί-

ξετε ότι  τα  τρίγωνα  ΑΕΔ  και  ΑΖΔ  είναι  ίσα.                                                         

                                                                                                                  Μονάδες 25 
Θέμα  3ο                   

Σε  τραπέζιο  ΑΒΓΔ  με  βάσεις  ΑΒ  και  ΓΔ  

ισχύει ΑΒ = ΑΔ + ΒΓ. Αν η  ΔΕ είναι διχοτό-

μος της γωνίας Δ, να αποδείξετε ότι είναι: 

a. ΑΕ = ΑΔ  

b. Η ΓΕ διχοτόμος  της  γωνίας  Γ.                                                  

                                                                                                         Μονάδες 25  
Θέμα  4ο                   

Έστω Ε και Ζ τα  μέσα  αντίστοιχα των  πλευ-

ρών ΑΒ και ΑΔ  παραλληλόγραμμου ΑΒΓΔ,  

με  διαγώνιες  ΑΓ και  ΒΔ,  και  κέντρο  Ο. Αν 

τα Μ και Ν ετα σημεία  τομής  αντίστοιχα των  

ΓΕ  και  ΓΖ  με  την  ΒΔ,  να  αποδειχθεί  ότι   

BM = MN = NΔ.   

                                                                                                         Μονάδες 25  
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2χ–20º 

ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα  1ο                   

Α. Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών ενός τριγώνου είναι 2 ορθές . Μονάδες 9                                       
Β. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις ως σωστές ( Σ ) ή λάθος ( Λ ) : 
1) Η διάκεντρος δύο τεμνόμενων κύκλων είναι μεσοκάθετος της κοινής χορδής τους . 
2) Σε κάθε τραπέζιο οι προσκείμενες στη βάση γωνίες είναι ίσες . 
3) Αν δύο παράλληλες ευθείες τέμνονται από μία τρίτη  ευθεία τότε σχηματίζουν τις εντός 
και επί τα αυτά μέρη γωνίες ίσες  
4) Κάθε παραλληλόγραμμο έχει τις διαγώνιες του ίσες . 
5) Το άθροισμα των γωνιών ενός τετραπλεύρου είναι 2 ορθές . Μονάδες 5 × 2 = 10 
Γ. Να αντιστοιχήσετε κάθε ιδιότητα  της στήλης Α με  τετράπλευρο της στήλης Β 
                                                                                   

Θέμα  2ο                                                                                         Μονάδες 3 × 2 = 6 

Σε κάθε ένα από τα σχήματα του πίνακα Α να αντιστοιχήσετε τη γωνία  x του πίνακα Β . 

Θέμα  3ο                                                                                          Μονάδες 5 × 5 = 25           

Δίνεται παραλληλόγραμμο ΑΒΓΔ με ΑΒ = 2ΒΓ και  Β 90> ° .   
Φέρουμε την ΑΕ κάθετη στη ΒΓ και έστω Ζ , Η τα μέσα των ΔΓ 
και ΑΒ αντίστοιχα .Να αποδείξετε ότι  : 
ι)   Το ΗΒΓΖ είναι ρόμβος                     Μονάδες  8    
ιι)   ΗΖ = ΗΕ = ΗΒ                                Μονάδες  8  
ιιι)  Το  ΕΖ είναι  διχοτόμος της ΗΕΓ    Μονάδες  9                                                                                                      
Θέμα  4ο                   
Δίνεται  τρίγωνο ΑΒΓ με ΑΒ< ΑΓ , η διχοτόμος ΑΔ και Μ το μέσο της ΒΓ . Από την κορυφή 
Β φέρουμε κάθετη προς την ΑΔ . Η κάθετη αυτή τέμνει την ΑΓ στο Ζ . Να αποδείξετε ότι : 
ι)   Το Ε είναι το μέσο της ΒΖ .             Μονάδες  5 
ιι)   ΕΜ // ΑΓ                                         Μονάδες  6  

ιιι)  
ΑΓ ΑΒ

ΕΜ=
2
−

                               Μονάδες  7  

ιν)   
Α

ΔΕΜ = 
2

                                     Μονάδες 7  

Στήλη Α Στήλη Β 

α.  Δύο πλευρές  και οι διαγώνιες ίσες παράλληλες 
β.  Ορθογώνιο με διαγώνιους κάθετες 
γ.  Παραλληλόγραμμο με μία ορθή γωνία 

1.   Ρόμβος 
2.  Τετράγωνο 
3.  Ορθογώνιο 
4.  Ισοσκελές τραπέζιο 

ΠΙΝΑΚΑΣ Α 
1. εξ εξΒ +Γ  = 238° 

 
 

2.   
30ΕΑΒ = °  και  

ΑΕ  διχοτόμος   
της γωνίας Α 
 

3.  ε1 // ε2 
 
 

4.    
 

Η Αψ είναι 
εφαπτόμενη  

και ΒΑψ  =30° 

5. 
 ΔΕ // ΒΓ      

ΠΙΝΑΚΑΣ Β 
Α. χ = 50 Β. χ = 58 Γ. χ = 38 Δ. χ = 30 Ε. χ = 120 Ζ. χ = 125 ΣΤ. χ = 40 
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ΘΕΜΑΤΑ 
Θέμα  1ο                   

Α.  Να αποδείξετε ότι το άθροισμα των γωνιών ενός τριγώνου είναι ίσο με 180°.  

               Μονάδες 13 

B. Να χαρακτηρίσετε τις παρακάτω προτάσεις ως  Σωστό  ή  Λάθος, γράφοντας στο φύλλο 

απαντήσεων τον αριθμό της πρότασης και δίπλα την λέξη Σωστό  ή  Λάθος. 

a. Βαρύκεντρο τριγώνου ονομάζεται το σημείο τομής των διχοτόμων του. 

b. Η εξωτερική γωνία ενός τριγώνου είναι ίση με το άθροισμα των απέναντι εσωτερικών 

γωνιών του. 

c. Η διάμεσος τραπεζίου είναι ίση με την ημιδιαφορά των βάσεων του. 

d. Κάθε παραλληλόγραμμο που έχει τις πλευρές του ίσες είναι τετράγωνο. 

Μονάδες: 4×3 =12  

Θέμα  2ο                   

Σε ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ (ΑΒ = ΑΓ), προεκτείνουμε το ύψος του ΒΔ κατά ΔΕ = ΒΔ. 

a. Να δείξετε ότι ΑΒ = ΑΔ.                                                              Μονάδες 15    

b. Να αιτιολογήσετε γιατί το τρίγωνο ΑΓΔ είναι ισοσκελές.              Μονάδες 10  

Θέμα  3ο                   

Αν ΑΒΓΔ είναι ορθογώνιο και Ε, Ζ, Η και Θ τα μέσα των πλευρών του, να δείξετε ότι το τε-

τράπλευρο ΕΖΗΘ είναι: 

a. Παραλληλόγραμμο.                                      Μονάδες 15  

b. Ρόμβος.                                        Μονάδες 10 
Θέμα  4ο                   

Σε ισοσκελές τραπέζιο ΑΒΓΔ (ΑΒ//ΓΔ)       

Φέρνουμε τα ύψη του ΑΘ και ΒΗ. Αν 

ΑΒ = 8cm, ΑΔ = 10cm και ΔΑΘ = 30°:  

a. Να βρείτε το μήκος του ΔΘ. 

b. Να δείξετε ότι ΔΘ = ΗΓ. 

c. Να υπολογίσετε το μήκος της διαμέσου ΕΖ.           Μονάδες 9 + 9 + 7 

 

 

 

 

 

 

 


