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ΠΟΛΥΩΝΥΜΑ - ΤΑΥΤΟΤΗΤΕΣ – ΠΑΡΑΓΟΝΤΟΠΟΙΗΣΗ

Ασκήσεις

1. Να γίνουν οι πράξεις :
α)        2 2 2x x 2 x 2 x 3 2x x          

β)      2 2x 5 x 3x 1 x x 8     

2. Δίνεται το πολυώνυμο  Ρ(x) =      2 2x x 2 x 2 x x 1      .
α) Να γραφεί  κατά τις φθίνουσες δυνάμεις του x.
β) Να βρεθεί το πολυώνυμο Ρ(–x).
γ) Να αποδείξετε ότι P(–2) = –2P(–1).

3. Αν   Α(x) = 2x + 3, Β(x) = 3x – 2,  Γ(x) = x – 1, να αποδείξετε ότι:
[Α(x)]2 – Β(x)Γ(x) – Β(x) = x2 + 14x + 9.

4. Το πολυώνυμο   3 2P(x) 2 6 x x x 3       είναι δευτέρου βαθμού και ισχύει P(–2) = 5.
α) Να βρείτε τους αριθμούς α και β.
β) Να βρείτε το γινόμενο  P( x) P(x) 3   .

5. Αν α – β = 5 και αβ = 3, να βρεθούν οι τιμές των παραστάσεων:

i) α2 + β2 , ii) 2 2

1 1


 
και iii)  2  .

6. Να συμπληρωθούν τα κενά στις ταυτότητες: α)  2x 8x         

β)  2 2 4x 1         γ)  2 4 3x x         

7. Να γίνουν οι πράξεις :
α)       2x 2 x 3 x 3 2 2x 3     

β)       2 22x 1 3x 2 2x 5 5 2x     

8. Να συμπληρωθούν τα κενά στις ταυτότητες:
i)  3 364 ...... ...... 125 ... ...       3 ii)  33 2 ...8 24 ...... ...... ... ...     

9. Να αποδείξετε τις ταυτότητες:
i)      3 2 23 3          ii)        3 2 4          

10. α) Να αποδείξετε ότι :    2 2 4       .

         β) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης
2 299 100 99 100

100 99 100 99
        
   

.

11. α) Να αποδείξετε ότι :   2 1 1 1       .
         β) Να υπολογίσετε την τιμή της παράστασης 22012 2011 2013  .
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12. α) Να αποδείξετε ότι :    33 3 3         .

         β) Αν 1x 3
x
  , να βρείτε την τιμή της παράστασης 3

3

1x
x
 .

13. Να παραγοντοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις:
α) 2 328α x 14αx β)    224 α β 6 α β   γ)    29α x 4 3β x 4 4 x    

δ)      275 α β 3 α β 12 β α     ε)    2α 4α (β γ) 3α γ β   

14. Να παραγοντοποιήσετε τις παρακάτω παραστάσεις:
          α) 220α 20β αβ β   β) 26αβ 4αx 9βx 6x   γ) 4 3 2x x x x  
          δ) 3 2 2α 2α β α γ 2αβγ        ε) 3 2 3 28αx 2αx 12βx 3βx  
          στ) 2αx 2αy 3βy 3βx x y         ζ) 2 22α x 3α y 8αx 2x 12αy 3y    

15. Να λύσετε τις εξισώσεις :
         α) 23x 12x         β) 3 23x 12x 0          γ) 3 2x x x 1    δ)    x x 5 4 x 5 0   

         ε)    24x 3 2x 5 4x 3x      στ)
2 2x x x x 2x
2 6
 
       ζ)    24x 5 x x x 1 3x   

16. Αν α + 2β = 4  και αβ = 12, να βρείτε την τιμή της παράστασης 2 23α β α 2β 6αβ   .

17. Αν οι αριθμοί x, y είναι θετικοί και ισχύει αx 2βy 2βx αy   , να αποδείξετε ότι ο αριθμός α
είναι διπλάσιος από τον αριθμό β.


