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Επανάληψη  γνωστών µαθηµατικών εννοιών  

Ρητοί  Αριθµοί 
 

Φυσικοί Αριθµοί είναι οι   0, 1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, ......  και συµβολίζονται µε 
το γράµµα Ν  δηλαδή Ν = {0,1,2,3,4,...} το σύνολο των Φυσικών Αριθµών.  (Τα  {} λέγονται ά-
γκιστρα και συµβολίζουν το σύνολο). 

Οι  αριθµοί  1, 2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, ...... (δηλαδή Φυσικοί εκτός µηδενός) ονοµάζο-
νται θετικοί αριθµοί. Συνήθως µπροστά τους βάζω το σύµβολο +, αλλά η παράληψή του δεν 
είναι λάθος και το προτιµάµε συνήθως.   

Οι  αριθµοί  .... -11, -10, -9, -8, -7, -6, -5, -4, -3, -2, -1 (δηλαδή φυσικοί που έχουν µπρο-
στά τους το σύµβολο -) ονοµάζονται αρνητικοί ακέραιοι αριθµοί. 

Το σύνολο των ακεραίων είναι οι παρακάτω αριθµοί ,  συµβολίζονται  µε το  Ζ  
 

.... -11, -10, -9, -8, -7, -6, -5, -4, -3, -2, -1  0   1,2, 3, 4, 5, 6, 7, 8, 9, 10, 11, ...... 

          Αρνητικοί ακέραιοι                Θετικοί ακέραιοι  

    Μηδέν 

δηλαδή  Ζ = {....-4,-3,-2,-1, 0, +1,+2,+3,+4,....} 

 

Πρακτικά δεχόµαστε ότι οι αρνητικοί ακέραιοι αριθµοί εκφράζουν το αντίθετο από ότι 
εκφράζουν οι φυσικοί (θετικοί ακέραιοι αριθµοί).  

Παράδειγµα: αν µιλάµε για ύψος  -3 µέτρα, εννοούµε 3 µέτρα βάθος. 

Ρητοί  λέγονται οι αριθµοί που µπορούν να γραφούν  µε µορφή κλάσµατος.  

  (αυστηρότερος ορισµός: Το σύνολο των Ρητών αποτελείται από αριθµούς της µορφής 

β

α  ή α:β  όπου α ακέραιος, β ακέραιος αλλά όχι µηδέν και Μ.Κ.∆.(α, β) = 1 δηλαδή τα α, β α-

ριθµοί πρώτοι µεταξύ τους). 

ΠΑΡΑ∆ΕΙΓΜΑΤΑ:  -3 =
−3

1
, 

2

3
, 2,25=

9

4
,   το 

8
4

 το παρουσιάζουµε µε 
2
1

  

 

♦ Το   + ή -    µπροστά σε ένα ρητό αριθµό λέγεται πρόσηµο του αριθµού. 

Το + συµβολίζει ότι ο αριθµός είναι θετικός δηλαδή µεγαλύτερος (πάνω) του µηδενός. 

Το - συµβολίζει ότι ο αριθµός είναι αρνητικός δηλαδή µικρότερος (κάτω) του µηδενός. 

♦ ∆ύο ή περισσότεροι αριθµοί µε το ίδιο πρόσηµο λέγονται οµόσηµοι. 

♦ Μόνο δύο αριθµοί µε διαφορετικό πρόσηµο λέγονται ετερόσηµοι. 

 



ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΝΕΑΣ ΚΙΟΥ                                                                                                                                                              Κ.  ΜΑΝΙΤΑΡΑΣ 

 

   2 

Άξονας ακεραίων .  

     Σε ευθεία γραµµή λαµβάνω σηµεία Ο(όµικρον) και  Α στην τύχη, άρα όρισα ευθύγραµµο 
τµήµα ΟΑ µε µέγεθος τυχαίο. Κατασκευάζω διαδοχικά ευθύγραµµα τµήµατα αριστερά και δεξιά 
του ΟΑ  και όλα ίσα µε το ΟΑ. Στο Ο τοποθετώ από κάτω τον αριθµό µηδέν στο Α το 1, στο Β 
το 2, κλπ  ενώ στο  Α’ το -1, Β΄το -2 κλπ. Η βαθµολογηµένη αυτή ευθεία γραµµή λέγεται άξονας 
των ακεραίων.  

 

   Z΄    É     ∆΄   Γ΄   Β΄   Α΄  Ο    Α    Β     Γ    ∆    Ε     Ζ 

   *      *     *     *     *     *     *     *     *     *     *     *     *      

  -6     -5    -4   -3    -2   -1     0      1     2     3     4     5     6    

           

 

 

Απόλυτη τιµή ρητού αριθµού 
Παρατηρώ το ∆ και το ∆’ απέχουν το ίδιο το Όµικρον,  άρα και τα 4 και -4 από το 0 (µηδέν). 

Πόσο απέχουν;  4(τέσσερα) διαστήµατα το καθένα.   Η απόσταση αυτή  ονοµάζεται απόλυτη 
τιµή του αριθµού.  Συµβολίζεται µε  ( | | ) δύο κατακόρυφες γραµµούλες που µέσα τους γράφω 
τον αριθµό. 

Παράδειγµα:  |3|=3,  |-3|=3,  
−

=
2

3

2

3
, |2,34|=2,34,  |-2,34|=2,34  και   |0|=0 

Παρατηρούµε από τα παραδείγµατα: 

1.  Η απόλυτη τιµή ενός θετικού αριθµού είναι ο ίδιος ο αριθµός. 

2.  Η απόλυτη τιµή ενός αρνητικού αριθµού είναι ο αντίθετος του αριθµός. 

3.  Η απόλυτη τιµή του µηδενός είναι το µηδέν. 

4.  Η απόλυτη τιµή κάθε ρητού αριθµού είναι πάντα θετικός αριθµός.( µπορώ να σκέφτο-
µαι κρυφά στο µυαλό µου τη φράση «ο αριθµός χωρίς το πρόσηµο») 

Η απόλυτη τιµή ενός αριθµού λέγεται και µέτρο. (Γιατί βρίσκεται από το µέτρηµα της απόστα-
σής του από το µηδέν) 

 

Αντίθετοι  αριθµοί 
 ∆ύο αριθµοί µε ίδια απόλυτη τιµή αλλά διαφορετικό πρόσηµο λέγονται αντίθετοι.  

Παραδείγµατα:  το 5  έχει αντίθετο το -5,   το  -12  έχει αντίθετο  το 12,   -2,25 έχει το 2,25  

Παρατηρούµε από τα παραδείγµατα: 

1.  Ο αντίθετος ενός αριθµού βρίσκεται στον άλλο ηµιάξονα και σε ίση απόσταση από το 
µηδέν. Γενικά το αντίθετο του ρητού αριθµού χ είναι το -χ και το αντίθετο του -χ είναι 
το χ. 

2.   ∆ύο αντίθετοι αριθµοί θα είναι πάντα ετερόσηµοι και έχουν την ίδια απόλυτη τιµή. 

 

Θετικός ηµιάξονας Αρνητικός ηµιάξονας     

      Όµοια αλλά περισσότερο δυσκο-

λότερα ορίζεται και ο άξονας των ρη-

τών αριθµών, γιατί στα άπειρα σηµεία 

το τµήµατος ΑΒ πρέπει να τοποθετη-

θούν όλα τα κλάσµατα.  
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Σύγκριση Ρητών αριθµών 
Μεταξύ δύο ρητών αριθµών µεγαλύτερος είναι αυτός που βρίσκεται δεξιότερα 

στον άξονα. 

1.  Μεταξύ δύο θετικών µεγαλύτερος είναι αυτός µε την µεγαλύτερη απόλυτη τιµή. 

2.  Μεταξύ δύο αρνητικών µεγαλύτερος είναι αυτός µε την µικρότερη απόλυτη τιµή.  

3.  Μεταξύ δύο ετεροσήµων µεγαλύτερος πάντα είναι ο θετικός.  

4.  Το  0  είναι µεγαλύτερο κάθε αρνητικού και µικρότερο κάθε θετικού. 

 

 

Πράξεις  ρητών αριθµών 

Οµοσήµων  Βάζω το κοινό πρόσηµο και προσθέτω τιµές. 

Πρόσθεση 
Ετεροσήµων 

Βάζω το πρόσηµο του µεγαλύτερου σε τιµή αριθµού και              

αφαιρώ τιµές. 

 

Παραδείγµατα: 

(+3)+(+7)= +10, (-
2

5
)+(-

1

5
)= -

3

5
,    ֠֠֠֠  0+(-3)= -3, (+

2

3
)+0= 

2

3
 

(-7)+(+2,5)= -4,5 (-
2

5
)+(+

1

5
)= -

1

5
,          5+(-8)=-3, -7+(-3)= -10 

     

 

Αφαίρεση  Αντί για αφαίρεση προσθέτω στον µειωτέο (α)  τον αντίθετο του αφαιρετέου (β) 
α - β = α + (-β) 

Παραδείγµατα:    7-5=7+(-5)...,  -2-(-4) =-2+(+4)=...,  
2

5
-(+

1

5
)=

2

5
+(-

1

5
)=... 

 

Οµοσήµων   βάζω  +  και πολ/ζω τιµές. 
Πολλαπλασιασµός 

Ετεροσήµων   βάζω  -  και πολ/ζω τιµές. 

Σε πολλούς παράγοντες για να βρω το πρόσηµο µετράω µόνο τα  -  και αγνοώ τα  + 

 •••• αν το πλήθος των  -  είναι άρτιο (ζυγό) τότε   βάζω + 

 •••• αν το πλήθος των  -  είναι περιττό (µονό) τότε βάζω - 

και µετά πολλαπλασιάζω όλες τις τιµές 
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Παραδείγµατα: 

(-2)• (-5)= +10, -2• (+3)= -6, +2• (+4)= +8= 8 

2

5
• (+

1

5
)= +

2

25
, +

2

5
• (-

1

5
)= -

2

25
, (-

2

5
)• (-

1

5
)= +

2

25
 

(-2)• (+3)• (-1)• (-5)• (+2)= -60,   0• (-23456)=0, +3456• 0= 0    ֠֠֠֠  

 

 

∆ιαίρεση Πολλαπλασιάζω τον διαιρετέο (α)  µε τον αντίστροφο του διαιρέτη (β). 

  α:β = 
α

β
= α

1

β
•   όπου  β δεν είναι µηδέν 

 

 

T i  πρ έπ ε ι  να  γ νωρ ί ζω  σχ ε τ ι κά  µ ε  τ ι ς  πράξ ε ι ς :  

 

1.  Η αντιµεταθετική ιδιότητα (αλλαγή θέσης στους όρους της πράξης) ισχύει για τις πράξει 
πρόσθεση και πολλαπλασιασµό µόνο. 

2.  Για να προσθέσω πολλού θετικούς και αρνητικούς αριθµούς προσθέτω πρώτα όλους τους 
θετικούς βάζοντας πρόσηµο στο άθροισµα +, µετά όλους τους αρνητικούς βάζοντας -  
και τέλος εκτελώ πρόσθεση µεταξύ των δυο ετεροσήµων. 

3.  Οι αντίθετοι αριθµοί  έχουν πάντα άθροισµα µηδέν.  π.χ.  (+5)+(-5)=0 

4.  Αντίστροφοι λέγονται δύο αριθµοί που έχουν γινόµενο ένα  π.χ. 7 και 1

7
. Οι αντίστροφοι 

αριθµοί είναι οµόσηµοι.  

5.  Το Μηδέν ( 0 ) στην πρόσθεση λέγεται «ουδέτερο» γιατί όπου προστίθεται δεν αλλάζει 
το άθροισµα, ενώ στον πολλαπλασιασµό είναι «απορροφητικό» δηλαδή  κάνει όλο το 
γινόµενο µηδέν, π.χ.:  α + 0 = α   και  α ⋅0 = 0  για κάθε α. 

6.  Το  ένα (1) είναι ουδέτερο στον πολλαπλασιασµό,  α⋅1 = 1⋅α =α. 

7.  ∆ιαίρεση µε διαιρέτη µηδέν δεν γίνεται.  

8.  Προσεταιριστική  ιδιότητα ισχύει στις πράξεις πρόσθεση και πολλαπλασιασµός όπου 
µπορώ να έχω περισσότερους από δύο όρους: (α+β)+γ =α+(β+γ)  ή (α⋅β) ⋅γ = α⋅ (β⋅γ) 

9.  Επιµεριστική ιδιότητα (α± β) ⋅γ  = α⋅γ ±  β⋅γ 
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∆ Υ Ν Α Μ Ε Ι Σ  

 

Ορισµός:  Αν α ρητός αριθµός και ν Φυσικός αριθµός τότε ισχύει: 

       α         αν  ν = 1 

 αν =       α·α ·α .... α    αν  ν-φορές  αν  ν > 1 

       1   αν  ν = 0  και α≠ 0 

ειδικά αν ν φυσικός, δηλαδή  -ν αρνητικός ακέραιος  ισχύει: 

νν−

ν
ν− 








α
β

=







β
α

α
=α ή

1
  και α, β όχι µηδέν 

 

Ιδιότητες:  

 Όπου ν, µ ακέραιοι αριθµοί και α, β≠ 0  ρητοί αριθµοί 

α] αν⋅αµ = αν+µ , (αν/αµ  =) αν:αµ = αν-µ 

   β] αν⋅βν = (α⋅β)ν, α
ν/βν =(α/β)ν ή αν:βν = (α:β)ν 

  γ] (αν)µ = ανµ 

 

Πρέπει να γνωρίζω σχετικά µε την προτεραιότητα των πράξεων: 

Σε µία αριθµητική παράσταση εκτελώ πράξεις µε την παρακάτω σειρά: 

•••• ∆υνάµεις 

•••• Πολλαπλασιασµός ή διαίρεση 

•••• Πρόσθεση ή αφαίρεση 

Ι] Εάν υπάρχουν και παρενθέσεις εκτελώ τις πράξει µέσα στις παρενθέσεις µε την παραπά-
νω σειρά µέχρι η παρένθεση να µετατραπεί σε ένα αριθµό και µετά συνεχίζω τις πράξεις εκτός πα-
ρένθεσης. 

ΙΙ] Εάν έχω και άλλες  εσωτερικές παρενθέσεις ή αγκύλες ή άγκιστρα αρχίζω την απαλοιφή 
από µέσα προς τα έξω, εφαρµόζοντας την (Ι).  

•••• Απλούστευση 

Για να απαλείψω µία παρένθεση εξετάζω το πρόσηµο πού έχει µπροστά της. Αν έχει: 

�  + ή τίποτα την απαλείφω µαζί µε το + γράφοντας τους εσωτερικούς όρους όπως εί-
ναι. 

� - την απαλείφω µαζί µε το - γράφοντας τους εσωτερικούς όρους αντίθετους. 
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Φύλλο εργασίας 

Άρρητοι Αριθµοί - Πραγµατικοί Αριθµοί. 

Ονοµατεπώνυµο: …………………………………………………………………             Ηµεροµηνία ……. /…./200… 

 

1.  Γνωρίζουµε ότι το τετράγωνο ενός αριθµού είναι ίσο µε το γινόµενο του αριθµού αυτού µε 

τον εαυτό του. ∆ηλαδή   α2 = α � α.  

Για παράδειγµα  52 = 5 � 5 = 25   ή   72 = 7 � 7 = 49, ή 1,22= 1,2 � 1,2 = 1,44. 

Να συµπληρώσετε τις παρακάτω ισότητες: 

52 = ………………………….. 02 = ………………………….. 12 = ………………………….. 

92 = ……………………..…….. 1,52= ……………..………….. 2,12= ………….…………….. 

0,32 = ……………………….. (3/10)
2 = ……………………….. (5/7)

2= ……………………….. 

 

2.  Μερικές φορές την παραπάνω εργασία πρέπει να την κάνουµε αντίστροφα! Για παράδειγµα 

µπορείτε να βρείτε ποιος αριθµός (θετικός ή µηδέν) πρέπει να τοποθετηθεί στη θέση των κε-

νών στις παρακάτω ισότητες; 

(........)2 = 4              (........)2 = 9  (........)2 = 25            

(........)2 = 36          (........)2 = 81              (........)2 = 100 

(........)2 = 0              (........)2= 1               (........)2 = 0,16                 

 (........)2 = 0,09                 (........)2 = 
9/16              (........)2 = 

1/9              

 

 

ΟΡΙΣΜΟΣ:  

 Αν έχουµε έναν αριθµό α  (θετικό ή µηδέν),  τότε ονοµάζουµε τετραγωνική 

 ρίζα του α και συµβολίζεται  α   τον θετικό ή µηδέν αριθµό χ , ώστε χ2 = α.  
 

∆ηλαδή: Αν χ2 = α, µε α ≥ 0 και χ ≥ 0, τότε χ = α . 
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