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Λόγος  ευθυγράµµων  τµηµάτων  
Όταν θέλουµε να συγκρίνουµε δύο ευθύγραµµα τµήµατα, υπολογίζουµε τη διάφορα ή το 
λόγο των µηκών τους.  

• Στην περίπτωση του λόγου υπολογίζουµε πόσες Φορές το ένα τµήµα είναι µεγαλύτε-
ρο από το άλλο.  

Παράδειγµα: Αν AB =12m και  ΒΓ = 6m  τότε 2
m6

m12

ΒΓ

AB
==  ο αριθµός 2 λέγεται 

λόγος του ΑΒ προς το Γ∆ 

• Ο λόγος δυο ευθύγραµµων τµηµάτων δεν εξαρτάται από τη µονάδα µε την οποία 
θα µετρηθούν. 

• Βασική προϋπόθεση να µετρηθούν µε την ίδια µονάδα .  

 
 

Οι  τρ ιγωνοµετρικοί  αριθµοί  
οξε ίας  γωνίας  στο  ορθογώνιο  τρ ίγωνο  

Ηµίτονο µιας οξείας γωνίας ορθογωνίου τριγώνου λέγεται: 

ο λόγος της απέναντι κάθετης πλευράς προς την υποτεί-

νουσά του. 

ηµΓ = 
α

γ
 = 

νουσαίποτεΥ

κάθετηαπέναντι 
 

 

Συνηµίτονο µιας οξείας γωνίας ορθογωνίου τριγώνου λέγεται: 

ο λόγος της προσκείµενης κάθετης πλευράς προς την υποτείνουσά του. 

συνΓ =  
α

β
 = 

νουσαίποτεΥ

κάθετη  ηπροσκείµεν
 

 

Εφαπτόµενη  µιας οξείας γωνίας ορθογωνίου τριγώνου λέγεται: 

ο λόγος της απέναντι κάθετης πλευράς προς την προσκείµενη κάθετη πλευ-

ράς. 

εφΓ =  
β

γ
 = 

κάθετη  ηπροσκείµεν

θετηάκλναντιέαπ
 

 

Παρατηρήσεις:  

1.  Επειδή οι κάθετες πλευρές ενός ορθογωνίου τριγώνου είναι µικρότερες από την υποτείνου-

σα, ισχύουν οι σχέσεις: 0 < ηµω < 1 και 0 < συνω < 1.  

2.  Όταν αυξάνεται µια οξεία γωνία, αυξάνεται και το ηµίτονό της.  

3.  Όταν αυξάνεται µια οξεία γωνία, ελαττώνεται το συνηµίτονο της. 
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ω 



 2 

Σχέσεις  µεταξύ  των  τρ ιγωνοµετρικών  αριθµών .  

 Α. Αν Γ είναι µια οξεία γωνία, τότε από στο ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ έχουµε: 

ηµΓ = 
γ

α
 συνΓ =

α

β
 

Άρα ηµ2
Γ + συν2

Γ = 2α

2γ
+ 2α

2β
=

2 2 2γ +β α
=

2 2α α

 = 1 γιατί από Πυθαγόρειο θεώρηµα ισχύει  

 α
2 = β2 + γ2   άρα 

ηµ
2
Γ+συν2

Γ = 1 

 ΠΡΟΣΟXΗ !   ηµ2
Γ = (ηµΓ)2 ≠ ηµΓ2. 

Β.  Γνωρίζουµε ότι εφΓ = 
β

γ
  έxουµε  

συνΓ

ηµΓ
= 

α

γ
: 
α

β
= 
β

γ =εφΓ  άρα 

εφΓ = 
ηµΓ

συνΓ
 

Τριγωνοµετρικοί αριθµοί των αξιοσηµείωτων γωνιών 
45°, 30°, 60° 

∆ΡΑΣΤΗΡΙΟΤΗΤΑ 

Συµπληρώστε τον διπλανό πίνακα. 

Εργαζόµενοι στις παρακάτω εφαρµογές 

 

 

Εφαρµογές: 
 

1.  Το τρίγωνο ΑΒΓ είναι ορθογώνιο και ισοσκελές µε κάθετες πλευρές 

3 cm. Να υπολογίσετε: 

α) την υποτείνουσά του 

β) τους τριγωνοµετρικούς αριθµούς της γωνίας  

των 45° και να συµπληρώσετε τον παραπάνω πίνακα.  
 
2.  Στο διπλανό σxήµα να εντοπίσετε γωνίες: 
α) 60° και β) 30°. 

Στη συνέxεια να υπολογίσετε τους τριγωνοµετρικούς αριθµούς 

και να συµπληρώσετε τον παραπάνω πίνακα. 

 
 

 

ω 30 ο 45 ο 60 ο 

ηµω    

συνω    

εφω    
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Φύλλο εργασίας 

Τριγωνοµετρία 

 

Ονοµατεπώνυµο: …………………………………………………………………… Ηµεροµηνία ……. /…./200… 

 

 

Σε ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ, A=90o (ορθή), λέµε ότι:  

 Η πλευρά ΒΓ είναι η υποτείνουσα. 

 Οι πλευρές ΑΒ και ΑΓ είναι οι κάθετες πλευρές και µάλιστα: 

 

• Η πλευρά ΑΒ είναι η προσκείµενη κάθετη στη γωνία Β. 

• Η πλευρά ΑΓ είναι η απέναντι κάθετη στη γωνία Β. 

Να συµπληρώσετε τις φράσεις: 

 
Στο τρίγωνο ΚΛΜ 

 
Στο τρίγωνο ΡΣΤ 

 
 

 

 

• Η υποτείνουσα είναι η………………….…………… 

• Η προσκείµενη κάθετη πλευρά στη γωνία Κ 

είναι η ………………………………………...…………… 

• Η απέναντι κάθετη πλευρά στη γωνία Κ είναι 

η ………………………………….………………  

• Η απέναντι κάθετη πλευρά τη γωνία Μ είναι η

 …………………………………………………. 

• Η υποτείνουσα είναι η ………………………..….… 

• Η πλευρά ΡΣ είναι ……………….……..……………. 

στη γωνία Τ. 

• Η πλευρά ΡΤ είναι ……………………..…………….. 

στη γωνία Τ. 

• Η πλευρά ΡΣ είναι …………………..……………….. 

στη γωνία Σ. 

 
 



ΓΥΜΝΑΣΙΟ ΝΕΑΣ ΚΙΟΥ                                                                                                                                                                    Κ.  ΜΑΝΙΤΑΡΑΣ 
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2. Στα παρακάτω ορθογώνια τρίγωνα οι σηµειωµένες οξείες γωνίες είναι ίσες. 
 
 
 
 
 
 
 

 
 
 
 
Να συµπληρώσετε τον παρακάτω πίνακα: 
 

Απέναντι Προσκείµενη 
Τρίγωνο Υποτείνουσα 

κάθετη 

Απέναντι κάθετη υποτεί-
νουσα 

Προσκείµενη κάθετη 
υποτείνουσα 

1      

2      

3      

4      
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Ασκήσεις 
 
1. Να κυκλώσετε το γράµµα που αντιστοιχεί στη σωστή απάντηση. 

Α)  Όταν µία οξεία γωνία αυξάνεται, τότε η εφαπτοµένη της: 
 Α. αυξάνεται      Β. µειώνεται      Γ. µένει σταθερή 

 
 

Β)   Στο διπλανό ορθογώνιο τρίγωνο η εφθ     
 Α. 6/10  Β. 8/6  Γ. 6/8  ∆. 8/10 

 
 
2. Ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α = 90°) έχει ΑΒ = 3cm και ΒΓ = 50mm βρεθούν οι εφαπτόµενες 
των οξειών γωνιών του. 

3. Ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α = 90°) έχει ΒΓ = 20cm και ΑΒ = 12cm βρεθούν οι εφαπτόµενες 
των οξειών γωνιών του. 

4. Ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α = 90°) έχει ΑΓ = 20m και γωνία Β = 32°. Να υπολογισθεί το µή-
κος της ΑΒ. 

5. Ένα ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α = 90°) έχει ΑΒ = 12cm  και Β = 25°. Να υπολογισθεί το µήκος 
της ΑΓ. 

6. ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α = 90°) µε ΑΒ = 60m και εφΒ= 
4

3
. Να υπολογίσετε: 

 I) το µήκος της πλευράς ΑΓ.   II) το µήκος της πλευράς ΒΓ. 

 

7.    Να κατασκευάσετε (σχέδιο) οξεία γωνία ω µε: 

α) εφω = 
7

3
    β) εφφ = 0,7  γ) εφθ = 0,75. 

8.  ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α = 90°) µε ΑΒ = 25cm και ΑΓ = 5cm. Να υπολογιστούν οι ο-
ξείες γωνίες του τριγώνου. 

9. ∆ίνεται ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ (Α = 90°) µε ΑΒ = 120m και εφΒ = 0,75. Να βρεθεί η περίµετρος 
του τριγώνου. 

 

10. Ένας δρόµος έχει ανηφορική κλίση 10%. Να βρεθεί η οριζόντια απόσταση που πρέπει να δια-
νύσουµε για να ανεβούµε ύψος 80m. 

 

11. Στο διπλανό ορθογώνιο µε πλευρές 40m και 25m να 
υπολογίσετε τις γωνίες φ και ω. 

 

12. Σε ένα ισοσκελές τρίγωνο ΑΒΓ η µία από τις δύο ίσες γωνίες του είναι 32ο. Αν το ύψος της βά-
σης είναι 6cm να βρεθούν: 

 α) η βάση του τριγώνου,  β) το εµβαδό του τριγώνου. 

 

 13. Η υποτείνουσα ΒΓ ενός ορθογώνιου τριγώνου ΑΒΓ, είναι 50cm και η πλευρά ΑΒ είναι 30cm. Ν 

      Να υπολογιστούν τα ηµίτονα και συνηµίτονα των οξειών γωνιών του. 
 
14. Σε ορθογώνιο τρίγωνο ΑΒΓ µε υποτείνουσα ΒΓ = 20cm και ηµΓ = 0,8 να υπολογιστούν τα: 
 ηµΒ , συνΒ και συνΓ. 
 

φ ω 
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15. Να υπολογίσετε τους τριγωνοµετρικούς αριθµούς στα παρακάτω ορθογώνια τρίγωνα. 

  
 
 
16. Να υπολογίσετε την πλευρά χ στα παρακάτω τρίγωνα: 
 

  
 

  
 

 
 
17. Στο διπλανό τρίγωνο να υπολογίσετε τα µήκη     
      α) Β∆,  Α∆,  ∆Γ 
      β) το εµβαδό του τριγώνου ΑΒΓ 
 
 
 18. Σε ορθογώνιο τρίγωνο µε Πυθαγόρεια τριάδα 5-12-13 και ω ή φ τις οξείες γωνίες: 

• Να υπολογίσετε το συνω και την εφω όταν το ηµω = 
13

5
   (όµοια ηµω =

13

12
) 

• Να υπολογίσετε το ηµφ και την εφφ όταν το συνφ = 
13

5
    (όµοια συνφ =

13

12
) 

• Να υπολογίσετε το ηµω και την συνω όταν το εφω = 
12

5
    (όµοια εφφ =

5

12
) 

  
19. Σε ορθογώνιο τρίγωνο µε Πυθαγόρεια τριάδα 6-8-10 και ω ή φ τις οξείες γωνίες: 

• Να υπολογίσετε το συνω και την εφω όταν το ηµω = 0,6   (όµοια ηµω = 0,8) 
 
• Να υπολογίσετε το ηµφ και την εφφ όταν το συνφ = 0,8    (όµοια συνφ = 0,6) 
 
• Να υπολογίσετε το ηµφ και την συνω όταν το εφω = 0,8    (όµοια εφφ = 0,6) 

 
 
 
 
 


