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Ονοματεπώνυμο…………………………………    Τμήμα………………

ΘΕΜΑ: ANAKΛΑΣΤΙΚΗ  ΙΔΙΟΤΗΤΑ ΤΗΣ  ΠΑΡΑΒΟΛΗΣ
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H  αφή  της  Ολυμπιακής  φλόγας  γίνεται  πάντα  στον  ναό  της  Ήρας  στην  Αρχαία  Ολυμπία  με  τη  χρήση  ειδικού  παραβολικού  ηλιακού  κατόπτρου, το  οποίο  βρίσκεται  μόνιμα  στο  χώρο  της  Αρχαίας  Ολυμπίας. http://www.vega.org.uk/video/programme/174
1. Αν  έχουμε  την  ευθεία  
[image: image31.emf], ένα  σημείο  
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 και  ένα  σημείο  Μ  τέτοιο  ώστε  
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Ποια  είναι  η  εξίσωση  της  παραβολής;
Απάντηση

………………………………………………………………………………………
2. Έστω  
[image: image4.wmf]2
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 γράψτε  την  εξίσωση  της παραβολής  και  την  εφαπτομένη  της  στο  σημείο 
[image: image5.wmf](1,2)
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 . Φτιάξτε στο  τετράδιό σας  το  σχήμα.
 Απάντηση

………………………………………………………………………………………
3. Έστω Μ  ένα  σημείο  της  καμπύλης  στο οποίο  φέρνουμε  την  εφαπτομένη  (α)  και  την  κάθετη  (ε)  στην  εφαπτομένη  στο  Μ. Τότε  η  (ε)  τέμνει  τον  άξονα  x΄x  στο  σημείο  Δ1  και  η  (α)  στο  Δ2.
Σύρουμε  το  Μ  πάνω  στη  καμπύλη  και  παρατηρούμε   τις  γωνίες  στο  σημείο  Μ.
Τι  συμπέρασμα  μπορούμε  να  βγάλουμε  για  την  κάθετη  στην εφαπτομένη  της  παραβολής  στο  σημείο  Μ;

Απάντηση

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………….
4. Απόδειξη  της  παραπάνω  διαπίστωσης:
[image: image28.jpg]


[image: image6.emf]
5. Σύρουμε  το  Μ  πάνω  στη  καμπύλη  και  παρατηρούμε   την  τετμημένη  στου  σημείου  Δ1. Ποια  είναι  η  ελάχιστη  τιμή  της; Ποια  σχέση  έχει  με  την  παράμετρο  p;
Παρατηρήστε  την  τετμημένη  των  σημείων  Μ  και  Δ2. Τι  προκύπτει;

Πως  μπορούμε  να  φτιάξουμε  την  εφαπτομένη  της  παραβολής  σε  ένα  σημείο  της  
[image: image7.wmf](

)

11

,;

Mxy


Απάντηση

…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
· Προβάλλουμε αρχείο  GeoGebra, όπου  φαίνεται  ότι  όσες  ακτίνες  φωτός  είναι  παράλληλες  προς  τον  άξονα……………………………….
6.  Εφαρμογή   1:Ας  δούμε  με  τον  βιντεοπροβολέα  την  παραβολή  έστω  
[image: image8.wmf]2
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  και  σε  ένα  σημείο  της  Μ  φέρνουμε  την  εφαπτομένη  η  οποία  τέμνει  την  διευθετούσα, έστω  στο  σημείο  Ν. Μετράμε  τη  γωνία  
[image: image9.wmf]MEN
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. Σύρουμε  το  σημείο  Μ  και  παρατηρούμε  το  μέτρο  της  γωνίας  
[image: image10.wmf]MEN
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. Τι  παρατηρείτε; Πως μπορούμε  να  χαράξουμε  την  εφαπτομένη  στο  Μ; 
Ας  αποδείξουμε (σπίτι) αυτό  το  συμπέρασμα  για  τη  γενική  μορφή  της  παραβολής  
[image: image11.wmf]2
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Απάντηση
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………..………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
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Εφαρμογή  2: Δίνεται  η  παραβολή  
[image: image14.wmf]2
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.Μία  ευθεία  (ε)  η  οποία  δεν  είναι  παράλληλη  στον  άξονα  y΄y, διέρχεται  από  την  εστία της  και  τέμνει  την  καμπύλη  στα  σημεία  Μ  και  Ν. Αποδείξτε  ότι  οι  εφαπτόμενες  της  καμπύλης  στα  σημεία  Μ  και  Ν  είναι  κάθετες  και  τέμνονται  πάνω  στην  διευθετούσα  της  παραβολής.
(Άσκηση  για  το  σπίτι )
[image: image29.jpg]
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Άσκηση 1: Έστω η παραβολή  
[image: image16.wmf]2
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Μία χορδή της 
[image: image17.wmf]x
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 έχει μήκος  8p. Να  αποδείξετε  ότι  
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[image: image30.jpg]


Απάντηση

[image: image19.emf]
Άσκηση 2: Έστω η παραβολή  
[image: image20.wmf]2
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Μία χορδή της 
[image: image21.wmf]x
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 περνά  από  την  εστία  της Ε. Να  αποδείξετε  ότι  

1) 
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2) Οι εφαπτόμενες στα Α και β διέρχονται από το Κ, όπου Κ το σημείο τομής της διευθετούσας με τον x΄x.
Απάντηση

[image: image23.emf]
Άσκηση 3:  Ο κύκλος  του παρακάτω σχήματος διέρχεται από την εστία  της  παραβολής. Να  βρεθούν  οι  εξισώσεις  του  κύκλου  και  της  παραβολής.

Απάντηση

Test   Αξιολόγησης  1.
1. Στο  παρακάτω  σχήμα  συνεχίστε  τη  πορεία  των  ακτινών  που  προσπίπτουν  στο  παραβολικό  κάτοπτρο, όπως  επίσης  και  οι  ανακλώμενες  σε  αυτό.
[image: image24.emf]
2. Κατασκευάστε  την  εφαπτομένη  της  παραβολής  στο  σημείο  Μ. Εξηγείστε την  όλη  πορεία  σας.
[image: image25.emf]
Test   Αξιολόγησης  2.
[image: image26.emf]
[image: image27.emf]
…………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………………
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