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Μέτρηση γωνιών 
 Έστω η γωνία φ που 
φαίνεται στο σχήμα. 

 Αν η φ γίνει επίκεντρη 
σε κύκλο ακτίνας R1, 
αποκόπτει τόξο μήκους 
S1. 

 Αν η φ γίνει επίκεντρη 
σε κύκλο ακτίνας R2, 
αποκόπτει τόξο μήκους 
S2. 
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Μέτρηση γωνιών 
 Η γωνία φ (μετρημένη σε 

ακτίνια) δίνεται από τη 
σχέση: 
 
 
 
 

 Προσέξτε ότι ως λόγος δύο 
μηκών, η γωνία είναι 
αδιάσταστο μέγεθος. 
 

 Για πρακτικούς όμως λόγους 
τη μετράμε σε ακτίνια [rad]. 
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Αναγωγή τριγ. αριθμών 
 Όταν δυο τόξα έχουν 

άθροισμα ή διαφορά 0, π, 
2π έχουν ομώνυμους 
τριγωνομετρικούς 
αριθμούς, ενώ όταν έχουν 
άθροισμα ή διαφορά π/2 ή 
3π/2 οι τριγωνομετρικοί 
τους αριθμοί 
εναλλάσσονται μεταξύ τους 
(ημ με συν  και εφ με σφ) -  
(και εντιστρόφως). 
 

 Το πρόσημο, για τη γωνία 
που έχει τη μορφή kπ ± x ή  
k(π/2) ± x με k = 0, ±1, 
±2,... καθορίζεται από το 
τεταρτημόριο στο οποίο 
λήγει, αν υποτεθεί ότι 
0<x<(π/2). 
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Αναγωγή τριγ. αριθμών (πχ) 
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Αναγωγή τριγ/κών αριθμών 
 Για την απομνημόνευση των 
παραπάνω σχέσεων χρησιμοποιούμε 
τον εξής μνημονικό κανόνα: 
 Όταν δυο τόξα έχουν άθροισμα ή διαφορά 0, 
π, 2π έχουν ομώνυμους τριγωνομετρικούς 
αριθμούς, ενώ όταν έχουν άθροισμα ή 
διαφορά π/2 ή 3π/2 οι τριγωνομετρικοί τους 
αριθμοί εναλλάσσονται μεταξύ τους sin ↔ 
cos και tan ↔ cot. 

 Το πρόσημο, για τη γωνία που έχει τη μορφή 
kπ ± x ή kπ/2 ± x, καθορίζεται από το 
τεταρτημόριο στο οποίο λήγει, αν υποτεθεί 
ότι 0 < x < π/2. 
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Ο τριγ/κος κύκλος 

 O τριγωνομετρικός 
κύκλος με 
ορισμένες 
χαρακτηριστικές 
τιμές που 
συναντάμε πολύ 
συχνά στις 
διάφορες 
εφαρμογές. 
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• (ΟΒ)=cos(φ) 
• (ΟΓ)=sin(φ) 
• (Ο’∆)=tan(φ) 
• (Ο’’∆)=cot(φ) 
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Τριγωνομετρικές Εξισώσεις 
 Πολλές φορές είμαστε 

αναγκασμένοι να 
λύσουμε μια εξίσωση 
στην οποία ο άγνωστος 
βρίσκεται μέσα σε 
κάποιον τριγωνομετρικό 
αριθμό. 

 Οι εξισώσεις αυτές 
ονομάζονται 
τριγωνομετρικές 
εξισώσεις. 

 Παράδειγμα: Για 
ποια τιμή του 
χρόνου t είναι 
x=2,5; 
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Βασικές εξισώσεις 
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Εξισώσεις με το ημίτονο Εξισώσεις με το συνημίτονο 

2

2

k

k

  
 

  
 

    

 

0
2

1 2

1 2 1

k

k

k

  

  
  

   

  

    

Σ’ όλες τις περιπτώσεις:  , 0, 1, 2, 3,...k k    

Γενική Φυσική 
Παρασκευή, 25 Ιουλίου 2014 

5 – Στοιχεία Τριγωνομετρίας 
© Κωνσταντίνος Χ. Παύλου 

5-17 

Βασικές εξισώσεις 
Εξισώσεις με την εφαπτομένη Εξισώσεις με την συνεφαπτομένη 

Σ’ όλες τις περιπτώσεις:  , 0, 1, 2, 3,...k k    
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Παράδειγμα 
 Αν                  για ποια τιμή του χρόνου t 

είναι x=2,5; 
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Παράδειγμα 
 Αν                  για ποια τιμή του χρόνου t 

είναι x=2,5; 
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Ερμηνεία των λύσεων... 


