Alyefpa A’ Avkeiov Emuéleia: K. Mvlwvdakng

IIPAI'MATIKOI APIOMOI

2.1 ITIPAZELY KAI INIOTHTEX

e OutopBpoi 0,1,2,3,4,... sivon o1 Poasikoi apibuoi.

e Ot ®uowoi apBpoi pali pe tovg avtiBetovg tovg amoteloVv TOVG AKEPALOVS
apiBuovg. Anihadr axépaiot ivar ot apdpot ...,-3,-2,-1,0,1,2,3,...

e  Pyroi apiBuoi civar ovtol mov £govv (1 umopel va TAPOVV) KAAGLOTIKY HOPPT,

onAadmn ™ popen %, omov a, S axépatot, pe B #=0.

e  Ymdpyovv apiBuoi, mov dgv UTOPOVV va TAPOVY KAAGHATIKN Hopen (Oev pmopolhv
Vo Ypoaeovv 00te ®¢ dekadikol ovte m¢g mePLodkol dekadikot). Ot apBuol ovtol

Aéyovton appnror apBpoi. I1.y ot apBuoi V2,7, 5.

o Ov mpayuatikoi apiBuoi omoteAoOVIOL OO TOLG PNTOVS KOl TOVS GPPNTOVS
aplOpovg Kol TaploTdvovion pe To onueion vog aEova , TOV GEOVE TOV TPAYNO-
TIKOV aplOpov.

2 V2

R: Ilpaypatikot

Q: Prrol R-Q: Appnrot
7'E.X. ‘2, — 0, n'x \/E’ n’ ﬁ

Z: Axépaiot
n.y. 0,-2,9,2010

/

N : ®vowol Apvntucol aképaiot
ny. 0,1,23,... wy. -1,-2,-3,...

3 1 7
Y. ——, —, —

| KAGopato (01 axépatot)
2 2 2

2tov¢ mpaypaTikohg aptBpovg opiotnkay ot TPAEels g TPOcHESTG Kol TOV TOAAATAL-
oloopoL Kot pe tn fondeld Toug , N agaipeon kai 1 dlaipeon.
O1 1016tNTEG TOV TPAEE®V OVTOV POIVOVTOL GTOV TOPAKAT® TIVOKOL:
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Alyefpa A’ Avkeiov

Emuéleia: K. Molovdxng

IAIOTHTEX [IPAZEQN
IAIOTHTA MNPOXOEXH MMOAAAIIAAXIAXMOX
AvTipeTafeTiKn o+p=p+a o-p=Pp-a
Hpocetarpiotikn at+(B+y)=(at+p)+y a-(B-y)=(a-p)-y
Empeptotiky o (p+y)=o-pta-y
o+0=a a-1=a
Ovdétepo To 0 ivar 0 ovdétePo GToLyEio | To 1 givar To 0VdETEPO GTOLYEID TOV
g Tpodcheonc. oA/ GPOv
1
a+H-a)=0 a-a—l , a#0
0,-0, AéyovTon avTifeTol a, o Aéyovton avticTpogot
Aoaipeon Awipgon
Alheg mpberc: o 1
S TpASelS _ a:p=—=a-—, p£0
o-p=o+(-) B B
Av o= Kot y=0 totE: Av a=P ko y=0 tore:
aty=p+o a-y=PB-0
Mmopovpe va mpocOicovpus Mmnopodpe va mol/covps 6o
000 1600TNTES KOTA PéEAY. 160TNTEC KOTA PéAY.
Av a=p 101¢ : o+y=P+y Av 0=f to7¢€ : a-y=P-y
Mmropobyie kot 6To dV0 HEAN Mmropolpe kot oto 600 HEAN oG
pag 160t Tog vo Tpochécove | 16dtnTOg VoL TOA/GOVUE TOV 1810
Tov {010 apBpuo. apBpo.
Av y#0 tote:
o=paty=fty o=pa-y=p-y
Ioodvvaypieg
a-p=0=0=0 1 p=0
o-p£0<00 ko B0
Kavoévag tov mpoohuwmv (-1)-0=-a, (-0)-p=-ap,
(-0)-(-p)=a-p
1 11
Kavovag omaiotprg -(a+B)=-a-p of o B
nmopeviécemv
(0 ay‘riﬂsrog syég afpoicpotog | o aVTIGTPOPOG EVOG YIVOPEVOD
LGOUTAL PE TO 0‘99010“0‘,“0" 1600TOL LE TO YIVOUEVO T®V
avtifetov TV TpocbeTémv. AVTIGTPOPMV TOV TaPayOVI®V.
IpécOeon opovipwv MoA/opég
o B_oatP ar_%
[pda&eig Khoopdatmv. Yoy y B & Po
pécBeon eTepOVOROV Awipeon
o,y _odEPy o, y_oad_od
p & Po P 8 B v By
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Alyefpa A’ Avkeiov Emuéleia: K. Mvlwvdakng

ANAAOI'TEY —IAIOTHTEY

Avadoyia Myeton 1 166t TA 000 AOYOV, OTMOG % :% ue B,0+0
Ot apBpol a,0 Aéyovtal dxpot opot , evd o1 B,y uéeot épot.

e k6B avaroyio 16YVOVY OL WWOTNTES: (OO DITAPYOVY TaP/OTES EIVOL O1apopeTIKOL Tov ()

iy *_7 5=B-
|)B 8c>0c6 By

ANAaon To yivouevo Ty AKPpOVY 160VTAL UE TO YIVOUEVO TOV UECHY OPOV

i) SV %o B

p & v &
Anlaon e pio avaloyio umopovus va evalialovue Ty Oéon Ty uécwv opwv tig.
(Ioyver kot y1a. TOVS AKPOVS)

Loy axf yEd , o
i) —=—o—="— 1 = =
B o B ) B o6 oaxff yzd
Mmopovue oniaon va tpocOicovus 1j vo apoipécovus TS TAPAVOUACTES ATTO TOVG
oap1OunTés (Kot avticTpopa) Kai vo OfUIOVPYICOVUE U0 dAAN avaloyia.

Ve & _ Y

Av o€ pra avaloyio onutovpyiicovus éva A0yo mov va Exel oprOunty to dlpoicua twv
ap1OunTOVY Kol TapovouacTiy To ddpoicua Ty Tap/eTOVY , TOTE 0 A0Y0S VTOS Ao 160VTAL
HE TOVG A0Y006 TS avaloyiag.

_K_oty+otK
A PB+O++A

I'evikoTtepa woyvet: %

@
p

AYXKHYXEIX

1) Na yivouv o1 Tpacerc:
2[4(2-5x)+3(2x-1)]-5[5(1-2x)-3].

2) Av K amodey0el 0TL Y_ 3y~ 20 , 0mov Bo(36-2)=0.
B o S 2B

3) AvotapiBuoi g, v,,o givar avdioyotl tov apBudv 2,3,4 kot £xovv dBpotoua 27, va
BpeBovv o1 y,y,m.
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Alyefpa A’ Avkeiov Emuéleia: K. Mvlwvdakng

AYNAMELY- TAYTOTHTEX

Opilovpe: vvooTi dbvapun Tov o, (Gvupf. a’) 10 YVOUEVO &' = 0O ... @, OMOV V
(QLGIKOG TOV dNAMVEL TO TAN00G TOV TaPAyOVTOV Kot v>1.

v 1
Eniong opilovpe: (11=(l, evo yia a0 ot a’=1 xa (lv=—v.

(0}
0 -2 2
Y. 41=4, (Ej =1, 5'3:% Kol (Ej = (Ej :
3 5 3 2
IAIOTHTEY AYNAMEQN
[MoMopog
duvapemv pe v o"-a'=a"" ny. 23.2%=2'
idw Baon.
Awipeon dvuvapemv oo’ =" Y. 20:24=22
pe v o1 Bdon.
’Y\V(DGH 'YlVO}léVOU (a.B)v=av.BV Y. (X\V)3:X3\|/ .
og dvvaun.
T | ()G (3E
’ ol T av K Y
B B 3 3
"Yywon dvvaung og wY pv 32\ _ 38
GAAN ddvaun. (OL ) = o ( )

Amo6 1o I'vpuvacio yvopilovpe T1g ToVTOTNTEG:

(a+p)’ = a’+2ap+f*
(@-p)° = a®-2ap+f’
(a+p)(a-p) = a’-f°

(oz+ﬂ)3 = a3+3a2ﬂ+3aﬂ2 +ﬁ'3
(a-p)° = a’-3a"p+3af’-f°

@+’ = (a+p)(a’-afp+f°)
a*-f° = (a-p) (@’ +ap+f)

(a+f+y)° = a*+5*+y" +2ap+2By+2ay
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Alyefpa A’ Avkeiov Emuéleia: K. Mvlwvdakng

Eniong amodeucvieTat 0Tt 161000V 01 TOVTOTNTEG:

o’ +p* =(a+B)°-20p «*+°=(0+B)>-3ap(a+p)

a3+|33+73-3a|37=% (a+p+y) I_(oc B +PB-v)>+(y- a)ZI (tovtéTO TOL Euler).

Ao v tedevTaio TPOKVTTEL OTL:

Av a+p+y=0 | a=p=y TéTE a3+|33+y3=3a|37 @)

H mopandve oyéon ypnoiponoteitor ToAAEG POPES KoL GTIV TOPOYOVTOTOIN o)
TOPOCTAGE®V TTOV EKQPPAlovTal Gav ABpotoua TPLOV KOPwV.

AYKHYEIX
1) No coprANpAOCETE TIG TAPUKAT® IGOTNTEG MGTE VO TPOKVYOVV TAVTOTNTEG:
i (- )=
i (- )T = o —?
i, (.4 ) =y P
ivV. (.t )T =t Foeoens +y°
V. ()3(_\'2(' +....) =x2 - \|/2
Vie =y =m0
vii. A= L))
2) Na yivouv ot Tpaceis:
®) (x-3)°= B) (2x-3)*= Y) (x-2)°=
8) (x+1)*= §) (x*-2)°= §) (x*-2y)*=
) (x+3)(x-3)= 0) (2x+3)(3-2x)= 1) (x-2)(x*+2x+4)=
3) Na yivouv o1 Tpaceis:
o) 2x%+x3A(x-2)%-3(2-x)(x+2)= B) 3x(x-1)*+(3x-2)%-x*(4x-1)=
Y (x-y-2)= 3) (x*-2y-1)°=

4) No amoderyBovv o tavtdHTNTES:
o) o(ot+1)(o+2)(o+3)+1=(a*+3a+1)?
B) (a+B) —2B(3a’+p?)=(a-pB)
) (oY) H(o-B)H(B-y) H(y-0) =3 (0P By
3) (a-p)(atB)’-a*+B*=20p(a-B)(atp).



Alyefpa A’ Avkeiov Emuéleia: K. Mvlwvdakng

IHHAPAI'ONTOIIOIHXH

a ) TOPACTACEWY UE OVO OPOVS
1) BydCovpe tovg kotvoig Tapdyovteg oV VITApP oV
2) E&etdlovpe ,av epopuoleton kdmolo omd TIG TOVTOTNTEG :
o’ p’= (@) op)
o’ B° = (@-p)(a’+ap+p)
o +Hp” = (a+p)(a’-ap+p)

Hoapadeiypota
i) 9y°-1=(31)*-1=(3y—1)(3x+1)

i) G- D=nC- Do)

iii) 8y>+27=(29)>+3°=(2y+3)(4x*-6x+9)

p) mapaocracewy ue TPELS 6povg
1) Byd&lovpe tovg kotvoig mapdyovteg av vapyovv
2) E€etdlovpe dv epapuoletar kamoto amd Tic TaVTOTNTE !
o +20p+p’=(a+p)’
o’-20p+°~(a-p)’

1 HeB)y+op=(rta)(c+B)
3) Kévovpe didonaocn kdmolov 6pov Kot 6T GUVEXELN TAP/CGT) G OUAOES.

Iopadciypata
0) 4y’ +ayt1=2y)? +2-2x- 1+1%=(2y+1)?

i) 163%400y+25u%= (dy)? -2-dy-SyrH(5yP=(dy-5y)?
iid) 20 x O+ 20 D=y 1)
iv) X2_4X+3=(x-1)(x-3) ywati ot apBpoi —1 kot —3 Eyovv yvopevo 3 ko dBpotoua -4 .

V) x3-3x+2=x3-x-2x+2=x(x2-1)-2(%(-1)=x(x-1)(x+1)-2(x-1)=(x-1)(x2+x-2)
=(-DO2)O-D=0-1)"(+2)

) TOPACTACEWY UE TECCEPIS 1] MEPIGGOTEPOVS OPOVS
YuvBwg yiveton opadomoinon Kot ot cvvéyelo Bdlovpe kotvoig mopdyovteg LETaED TV

OpwV TG KABE OLASOC OTMG GTA TOPASETYLLOTAL.

Mopadeiypota
1) ox-Py+By-ay=(a-oy)HBy-By)=a(-w)BO-w)=(r-w)(at+p).

ii) % -63+9-YP=(*-61+9)-y*=(1-3)*y*=(1-3-¥)(x-3+y)

iii) o’y +ayHBoy+BAy-oy-By =(a’y+aBy)H(Boy+BAy)-(ay+HBy)=oy(atB)+HBy (otB)-y (o)
=(a+B) (o +By-y).
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Alyefpa A’ Avkeiov Emuéleia: K. Mvlwvdakng

AXKHYELY
1) No mapayovromon0ovv ol TopacTACELS:
o) 4x2-25 B) 1-x* ) (0+3)%-4 8) y*-(2x-y)?
) (2xH3y)*-(3x-2y)*  or) x4y ) x*+1 n) 8x>-27y°
0) 2x°y+54y’ ) 2xX°+128  «) x'-X.

2) No woapayovromon0ovv o1 TopacTACELS:
a) 12x-20y+52%y-32°x  B) x>-XAy-xy’+y? v) 9x°-36y?-30x+25

8) x2-2x-y*+1 £) 5xy°+10y*-30xy-6a  ot) o’x+opx+Boy+ply-oy-py.

3) Noa mapayovromon}0ovv o1 TopacTACELS:

0) 2x3+8x%+8x B) 9a*-60p*+p* v) (x+y)?-2(x+y)+1
8) x*-2x%y*+y? £) X°-5x+6 oT) X2+3X+2

) x*2x2-3 n) x*+2xy-3y? 0) 5x°-15x%-20x .
) x*-23+x2 ) 9x2'-30x"+25 .

4)  Noa ypoa@oOv pe pop@1 YIVOREVOD Ol TOPUCTACELG:

o) o’-50°B-5ap>+p%= B) (x-2)+3(*-4)-5x+10=
) 9x>-16)°= 8) (C+1)°-(-1)=
g) (3x+5)(-2)-(3x+5)*+15y+25= ) (4x-3)°-(x-2)°-3x-1)°=

n (H1)>-8(-1)°+(-3)°=

5) No wapayovromon0ovv ta ToAVOVLLLOL

i) V+Q20+1 )y +o’+a V) a*tol+l

i) APl HyP-0%)? vi) 2ap+1-02-p

i) (5y-10)(-1)-(Tx-14)(x-1) vii) 4o’ +Hdat]1-4p%+4p-1
iv)  (*-25)*-(1+5) Vi) (17y%-1)%-64y"



Alyefpa A’ Avkeiov Emuéleia: K. Mvlwvdakng

6) Na wapayovromomBovv To TOALVOVLL:

i) (1+2)%-6(x+2)+9 viil)  x(+2)+1

i) 2yl i) 23y
i) - 2yy-3y? X)  a*o?-20

V) XD -2 G 12x (1) Xi)  o’+dap+ap’-1
V) 403-4+160%-a xii) '8

Vi) -2yt xiii)  o’p-o-pi+1

vi) Pyt dyz-47°

7)  Na amhomo00vv to KAAoUOTO:

2 _1\2 _ 2
A=5X2 15x o B 9(2x 12) (2x+3) '
5x°—45 8(4x" —-12x+9)

8) Na amhomomBovv To KAGCUATO!

2 2 _ 2
A= 4x : 20x o B— 9(x +23) (x—4) .
2x° =50 16x° +40x+ 25
9) No amrhomon00ovv ta KAAGHOTO:
4 2
A 3(x—2)—4x+8 B= (x* =16)(x —x).
X—2 (x* =x)(x® —4x)

10) Noa o€i&ete 0T v 01 0,P givon Teprrtol axépaiot, Tote o1 0P eivon ApTiot Kot o of
TEPITTOC.

11) Av a,B,y mhevpéc tprydvov ABI kot 1oyvet a-p + Py +7 ;ga =0, t61e va.
y o

0T00EIEETE OTL TO TPIYy®VO £lval IGOOKEAEC.
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Alyefpa A’ Avkeiov Emuéleia: K. Mvlwvdakng

2.2 AIATAZH ITIPAT'MATIKQN APIOMQN

Opiouog:
Aépe 0TL 0 aplOpdG a givar peyarvtepog amd tov apOpud P, kol ypdoovus a>p,

16T€ Ko pévo tdte 6tav 1 dpopd a-f eivar Oetinos api1Budg.

Anrodn: o>p < a-p>0

Avtictoya :  a<p < a-p<0.

e [Teouetpikd n avicotnta a>f onuaivel 0tL 0 apibuos a civar oeéiotepa tov f

wavew otov aéova .

e Av yia Tovg aplBpovg a kot B oyvel: a>p M| a=p ToéTE Yphpovue a>p.

And T0V 0plopHd TOV TPAEEDV TPOKVATOVV:

o ‘(a>0 Kot f>0) = a+[3>0‘. (To @Bpoioua dvo Octikv eivar OeTikig)

o ‘(a<0 kot f<0) = a+[3<0‘. (To @gBporoua dvo apvyTikdv givar apvyTIKOQ)

(a,p etvar opdonpor) = af>0 kat %50 . , .
( To yvouevo kai to Tnlixo dvo

opuocnuwy &givai Oetikog, eva

o
(o,B elvar etegpdonuor) = af<0 ko E <0 TWY ETEPOCHUMDY APVNTIKOS ).
e [ kaBe mpaypatikd o toyvet: 0”20. (To tetpdywvo Kdbs apiBuod eivar un
apVNTIKOG)

Id10TtnTec avicoTnTV

1) |(a >p xar f>y) = a> y‘ (uetafartikij 1016tyta).

2) |a > at+y>f+ y‘ (ITpocOcen ap1Buotv Kai 6ta 660 uéin uiag avicoTnTog).

a>f < ay>py , o6tovy>0

, (IToi/ouos ap1Ouod kai 6o ovo uéin
3) |evo H1AGS OVIGOTNTAG).

oa>f & ay<pfy , otavy<O0
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Alyefpa A’ Avkeiov Emuéleia: K. Mvlwvdakng

(a>p xau y>0)= a+y>p+35
a>f ko >0 (ITpocOean avicoTijtwyv Katd uéin).
4) ,
Ko totE ay > P36.
a,B,7,0>0 (IToi/ouos avicottwy Katd uéln).
5) Av o, 20 (a,p eivar pn apvntikoi) kot v 0eTIKOG akEPOLOG , TOTE 1GYVOVV

ol 1600VVapiEC:

a=pfa =p" Ko a>pea>pr

6) Av af>0 (a,p civor opoéonpor), tote 10YHeL 1| 100dVVA Ui

a<ﬂ<:>l>£.

a P

7)  T'to 0mol0VGINTOTE TPAYUATIKOVS O Kot B oyveL: a2 > 20P

8 |a>0 :>a+122 v |la<0 = a+1§-2.
a a

Awaotijuara

e Av a<p, 10T ovoualovpe OLOGTNNATO pE AKpao Ta a,f KabBéva and Ta

TOPOKAT® GOVOALL:

Av a<x<f  avowkto owdotnpa (a,p)

\

a B

Av a<x<p KAg10T6 drdotnpa [a,p] o —>
a B

Av a<x<fB  kAhelwoT6-0volKTO SrdcTNpNO [0,B) o >
a B

Av a<x<p 0aVOIKTO-KAELGTO dracTnpa (a,pB] —»
a B

e AvaeR, tOte ovopdlovpe pn @poypéva SLOGTNRATE PE GKPO TO o KaBEva and Ta
TOPOKATO GUVOAQL:

(a,t©) av X>a

a
[a,+0) oav X>a ia.
(-o,0) ov X<a < a
g
(ro,a] av X< a a
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Alyefpa A’ Avkeiov Emuéleia: K. Mvlwvdakng

APAXTHPIOTHTA 1
No amavTGETE GTIC TOPAKAT® EPOTAGELS, OUTIOAOYDVTOS TOV IGYVPICUO COG.

3 5

a) ITocot apBuoi vrdpyovv avapesa 6to § Kol 10 —

B) Ymapyer apBuog avapeoa otov 1,2 kou otov 1,3; Av vai, ypayte Evav.
v) Ymapyet mpoypotikos aptOpdc o LeyaAdTEPOG TOV g pe v 110t

5

«OVALEGO GTOV § KOl TOV oL VoL UMV VLAY GALOG ap1Opdeoy;

d) Ymapyetr o pkpdtepog BeTikdg mpaypotikodg aptOpdc; Av vai, molog ival avTog;
€) Ymapyel o endpevoc mpayuatikog aplfpnog tov 24,1; Av var, molog eivat ovtog;
ot) Mnopeite va Bpeite évav apOud aviuesa otov 0,99... kar otov 1;.

Avépeco stov 0,899... xou stov 0,9;

T rapoanpeite;

AIATAZH —ASKHXEILY

1. Zopnnpoote Ta KeVE pe To cOUPoro TS UVICOTNTOC.
) Av o> t01€ 0t+y...pHy
i) Av k<0 1018 0>P <0K...fK
i) Avap>0 kau a<p tote Yy... /p
(\Y)] Av a,p givon Ogtiicoi Tt : a>pea’.. . p
V) Av af<0 kar o>P tote Y. .1/5
Vi) Av a<p ko y<é tote a+y...[+0
vi) o<pes-20a...-2pB
viil)  o<p < -2+a...-2+p
iX) o> +B2...2ap
X) (a-2)%...0.
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Alyefpa A’ Avkeiov Emuéleia: K. Mvlwvdakng

2. No copUTANPAOGCETE TIC TAPUKAT® TPOTACELS LE piol O TIG EKPPACELS :

A «mpoxvrTel avieoTyTa pE TV iO01a popay |

B: «mpokvmrer avicotyTa avtiBetg popdcy

I': «oev umopovue va yvawpilovue av npoxidnrel avicotnta idras f avrifeTns popacy :

e Av kot ota 000 PEAN HOG OVIGOTNTOGS TPOGHEGOLLLE TOV 1010 aptBpud T0TE .........

e Av kot ota 600 HEAN HOG OVIcOTNTOS 0papEGOLLE TOV 1010 apBud 1o1E .........

e Av Kol 6To dV0 HEAN HOG AVICOTNTOG TOA/COVE TOV 1010 ap1OUod TOTE .........

e Av kat ota 000 PEAN Lo ovVIcOTNTOS TOA/covpE ToV 1010 BeTikd apBud to1e .. .......

e Av Kol oto dV0 HEAN HOG AVICOTNTOG TOA/COVE TOV 1010 apyNTikd aplOud 1o1E ... ...
e Av kot ota 000 PEAN Lo 0VIGOTNTOS OlopEGOvpE TOV 1010 BeTiKd aptBuod Tote. .. ...

e Av Kol 6To dV0 HEAN HOG AVICOTNTOG SLOUPECOVUE TOV 1010 apvNTIKO aplOuod TOTE. .. ...
o AvmpocBécovpe kot HEAN 000 AVICOTNTES TNG 1010C POPAS TOTE .........

e Av apapécovpe Katd HEAN d00 aviIcOTNTES TG 10106 POPAg TOTE .........

3. Kvkh®ote 10 00016 (X) 1] AGO0G (A) avaroyo oTIC TUPUKATO TPOTACELS:

I'a k6O a,peR oyder: 0=p < a’=p° X | A
[ k6Oe a,PB,y R woyvet: a>f < at+y>P+y X | A
[N k60e a,PB,y R woyvet: a>p < ay>Py X | A
Av 0<p kot y<d 101e ay<Po | A

=3 < x*=9 | A
Av x>0 1018 : y<2 < y’<4 T | A
Mmnopovue mhvia va Tpocsfécove 000 OPOIOGTPOPES AVICOTNTES KOTA LEAN X | A
Mmropovpe mhvia vo ToA/Govpe 000 OLOIOGTPOPES OVIGOTNTES KOTA LEAN X | A
Av 0<0 618 />0 T A
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Emuéleia: K. Molovdxng

4. Na yivelr n cwoti] avtiotoiyion pe féin petad Tov 600 6TNA®OV

YTHAH A 2XTHAH B
Avicdoelg Araotijuaza
2<ysS re(-1,4)
-2z x€[0,+0)
-1<<4 re(2,5]
¥=0 x€[2,5]
2<y<5 x€(-0,-2]

5. Epotmoeig moA/Tig emAoyig

i)  Av oydel 0<a<P t01e ooty givar 1 didradén:
A. 1<%<P], B. “/p<1<P/, T Pr<p<l.

i) Av 2<y<4 ka1 —1<y<5 tote y1o TV TOoCOTNTA O= ¥-2\ 1GYVEL:

Al<o<9 B.4<w<6 TI.-8<w<6 A.-2<w<20

i) Av 3y-2<0 kot —2y+6>0 to1¢:
A <3 B.y<ls T.y>3 A.x<3 E.%/<y<3.

6. a) Eoto o, ovo OBetikoi apBuoi pe a < .
o O apOpog o’ — P2 eivon OeTIeOC 1| ApVITIROC KO YLoT;
o Xvuykpivere tov o pe tov B
B) ‘Eocto a, B dvo apvntikol apBuoi pe o < .
e O apOpog o’ — P2 eivon BeTUCOC 1| ApVITIROC KO YLoT;
o Xvuykpivere tov o pe tov B

v) ‘Eoto a, B 000 apBuoi pe a < . Eivar cwotd 1 Adbog o1t ol < BZ ;

7. 'Eoto a, B 600 apiBuol pe o < .

a) Na e€etdoete av 1 dapopd (2o — 3P) — (a — 2B) elvar apBuodg Betikdg M
apvNTiKoc;

B) Na ocvykpivere tovg apBpovg 2o — 3 kot o — 2.
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8. 'Eotw a, B 600 apBpoi pe a <0 <f.

Noa dwaroroynoete 6t to yvopevo (o — 1)(B— a)(P + 2)(a — B) eivon Betikdg apOpog.

9. i) Avx,y>O0vadsilereont =+ >2.
y X

i) Avo>2vodeitere ont o’ +a>20°+2 .
10. Av 2<x<4 ko 1Ly<3, va Bpeite petald mormv aplOp@v TeptéyeTon 1 TN

KaBEUIAC ad TIC TOPAKATO TOPUCTACELS :

W xty B xy oy LAY 8 X2y e x-y g>§.

11. No deytei Ot :
a) 16x*+16xy>-4y
B) 9x*>30x-26
v) 4x%-12x+y*+4y+13>0
8) (2x*+2y2)(22%+20%)>(2xz-2y®)>.

12. No dgyytei 0tL: -XZ-KZSW <i?
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2.3 AIIOAYTH TIMH

Amolvty T evos mpayuatikov apifuov a, AEyetol o 1510 0 aplBuog av ivor pn
APVNTIKOG Kot 0 avTiBETOG TOL av eivat apvnTIKOC.
o av =0

Andodn: |a|:{
-0. av a<0 my |3]=3, |o|=0, [-2]=-(-2)=2

Teowuetpixad, N amOALTN TP TOV a TOPIGTAVEL TNV amdoTocy TOv aplOuod o ano
TO Unoév,

Io1oTyTeg

1) Ta kdOe mpaypatiné apiOuo x 16Y0OVV 01 TAPUKAT® CYECELS
x>0,
IxI>x , [x>-x ONAadn: “Ixlex<Ix] ko

| x| *=x?* 6mov k BeTiKOC axépatog.

i) Av0>0 tote 1yvet: | x| =0 < x=10
Y. | x| =5 < x=15

i) |x|=0<x=0
| 3x-6l =0 < 3x-6=0 < x=2

iv)  Ix|=[0|< x=10

4
. | 2x+3 = [ x+1] < 2x+3= £(x+1) < 2x+3= x+1 1) 2x+3= -x-1 < x=-2 | X =3
v)  Av0>0tote oyvet: | x|<0 < xe(-0,0) © -0<x<0 «km
|x|>0 < xe(-0,-0) f§xe(0,+0) < x<-01x>0.
ny. X <5 < -5<x<5

|X>3 & x<39 x>3

| 3x-2| < 7 = -7< 3x-2<7 > -T+2< 3X<T+2 & -gs X <3

1
| 4%-3]> 5 <> 4x-3 < -5 4 4x-3 > 5 < 4X<-2 1 4x>8 <> X<-= 1 x>2.
l l 5 M
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vi)  |apl=lalpl ny |24/ =g
vii) hud M omov PB£0 ‘E‘ = H
Bl B 4l |4

viii) o -[B| <o+ B <o +|B| -
H o6t |a +p | = |a| +| Ji] | woybvetl 0tav af=0, dnraodn otav a,f elvar opdonpot 1§ KAmoog

and avtovg eivan 0.

iX) H andivty tiui tov o—f mopiotdvel TV omdcTocn TOV 0plOu®dV a Kat f.

Anrodf: d(a,p) = la—B| = [B-a].

[Ly. m amdctaon tov aplBudv -3 Kot 4 Thve oty evbeio TOV TPAYHOTIKGOV oplOudV elvat:

d(-3,4) = |-3-4|=|-7|=7

X) Av A kot B ta onueia mov mopiotdvovv otov dEova ta dkpa o Kot B TOL SIGTAKOTOG
a+p
2

[a, B] avtictolymg t0TE 0 OPOUOG X, =

OV OVTIGTOLYEL 6TO HEGOV M TOL TUTLATOG

ﬁ_

AB Aéyeton kévtpo tov draotipatog [a, B], evd o aplBuodg p = Ta AéyeTan akTive TOL

[a,B].

A(@) Mixg) B@) S5
x' 4 I\ < D] ;
p-a b
2 2

xi) T xoe R kar p>0 woy0et: [X=Xo|<p < Xe(Xy=p, X+ P) & Xy=p< X< X+ p

d(x.xy)
A
3 N
X Xi-p Xy Xotp
l" [ ~ - I\ % / ;:
J Hovadec p Hovidec
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AXKHYEILY - AIIOAYTH TIMH

1) Na kvkAdoete 10 60616 (X) 1 Aa00g (A) avTioTOLY0 OTIC TOPOKATHD TPOTAGELS

1 Iy2l=124l z A
2. |y |>3c9>3 1 y<-3 ) A
3. |-5+4|=|-5]|+]4] ) A
4. H eElowon |x+3 | +6=0 sivan adHVOTY p3 A
5. |yl+ |y =0 <y=01y=0 T A
6. |ol>a z A
7. -1yl 1=1y ) A
8. |y+4|<6 < yta<6 ) A
9. Avy<7tote ly-71=74 z A
10. |y%1 ]+ 2942120 & y=-1 > |A
11. |a|+|p1=0 < o=p=0. z A
12. - Ix]<x<Ix] > A

2) Epotmosig mod/ming emloyng

1). Hicémra |x | + |\|1 |=| X+ | 1GYVEL TOTE KO LOVO TOTE OTOV:
A. x=0 B. y=0 TI. yyeR A. xy=0 E. xy<0

i1). H mapdotaon |— +21 v yeR wobtan pe
Xl v
A. 2 av x<0,y<0 B. 0 av x-y>0 I1Toavy<O<y A. 0avywy<0

4
|

ii1). Hicotta lo|+] B |=0 1oYVEL TOTE Ko LOVO TOTE OTAV
A. 0=07p=0 B. a >0 I'. a=p=0 A.a=-p E. a <0

iv). H avicomta | X | +x >0 woyvel T0TE Ko Pdvo 10TE OTAV
A. =0 B. x>0 I'. <0 A. xeR.
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3) Noa amoderyBovv o1 oyéoelc:

A) XiYs2 av xy=0.
Yy X

B) |1%+8152 gy apso.
B «

. Av \|/|x|-x|\|/|+X|x|-\|f|\|f|=0,va881x08ic'm |x|=|\|/|

A). Av |x-\|/|<a Ko |\|/-o;)|<oc, va amodetydel 0T |x—o;)|<2a.

4) No amlomou}0ovv o1 TOPACTAGELG:

A= 3|o-Bl-2|By|+4|y-al, ava<p<y B= [3x +2|+[x* —2x+1|-|-x* -3

=21y l+3-2 A=2 g2 |-31y+1]+5
E=-5|y|+2 1332 1-3y z=M
X+1
H:|x+3|—|x—3|
X
5 Av |X| <3 kot |y| <1, vo o¢iete 6TL:
i) [4x+3y| <15 i) [x—y+10[<14.
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24 PIZEY - OEQPIA

Terpaywvikny pila

Opioudg : tetpayoviky pila evoc un apvytikot apiOuod a éyetol 0 un apvyTIKoS
ap1Buog x wov av vywhel aTo TETPAYWVO 1600TOL LUE O
(Zopp. Jo TETPAYOVIKT pilo TOV o)
Ja=xoxt=a
my V4 =2 ywori 2=4 , /100 =10 ywori 10?=100.
[Tpopavag : JO=0 kot V1=1 evéd \/072 = \a\ v KaOe TparypoTikd apoud o.

H terpayovikq pila evog mpaypatikod apipov o givar cuvi|0mg appnrog apiOpoc.

Opioudg : v-ootij pila evog un apvytikod aptBuod a )éyetor o un apvytikds aprbuds x
7ov av vywleil oty v-oot) ovvoun woovtal ue o. (Zoup. Vo v-o0tn pila Tov o).
AnA. av a,y etvon pn apvntikoi apBpoi ko v Bet. aképatog ToTe:

Va=xex ' =a

Y 38 =2 vl 23=8

Ewwkéc mepuntoosic:
Ya =a
Yo =Ja (Tarpaycovmf] pié’a).

1010TnTEg

1) Tw =0 oyoet: Yo' = (x/E)V = 0 Omov v O£TIKOG 0KEPOILOG.
e V7 (2] =2
Teviké Y aeR woydet: N a®s = | (o} | OmoL K etvan OETIKOC AKEPALOG.

ny 42 ) =-2=2.
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2) Ava,p=0,tore:

Ve _[a o, om0 VRE-0 P-4

Hpocoyij !!! eivar 4a0og vo ypayoous: Vo /B =tfa£p.
i) Ya'B=oayB ny 42%5 =235
iy 4/¥a =%a, ny 32 =492
iv) War =Ya*, ny %3° =43°

3) Ava,B=0 (pnapvniikoi) tote oyver: o < P < X/E < ‘(/E .

Y 2<3 < ¥2<%3.

4) Avvaueic ue exbétn pnro

. . . , , — H
Av 0>0, p axéparog ko1 v Oetikdg axépatog , tote opilovus: Q7 =NA

B
Emiziéov, av u, v Ostixoi axéparot, opilovue: 0V =0.

3 1 1
Mapodciypoto: 24 = 4\/§, 32 =43, 53=

APAXTHPIOTHTA 2

Aivetan n mopdotoon:

(827 +4)- (%2 -4)
o) No vroloyicete TNV TOPAOTACT LLE XPTOT) VITOAOYIGTN TCENNG.
B) No vroloyicete TV TOPAGTACT YPNOUYLOTOIOVTAG AAYERPIKES 1O1OTNTES.
v) Na ovykpivete t1g dvo pebddovg g mTPog TV akpifela ToV amoTEAEGLATOG.
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PIZEY — AKHYELY

1) No amiomon00¥v o1 pilec:

o) V144 B)+/225 v) N23 8)+/(-3) &) y/(-13)°

oy 9B o (E-2) e (B

2) No amhomonBov¥v ot piles:

6,,9
o) 3216 B) 4625 32> 5)./0,0009 &) 3/ OV

512

3) Atvovtai ot topacthoec: A = (\/§ + \/E )2 B= (\/§ V2 )2

a) Na vworoyicete Tic TIHéC TOV TopacTdoswv A , B.

B) No doci&ete 0tL n Ty ¢ mapdotacng ['= A-B eivarion pe 1.
4)  Aivovtai o1 mapaoctdoels: A= (\/E +1)3 , B= (\/E —1)3

a) Noa vmoloyicere TiC TIpéG TV Mapooctdoenv A , B

B) Na dcifete 6L Ty g mapdotoong [ = A-B eivon ion pe 1

6) Noa BpeBodv Yo TIC TPAYHOTIKEG TYES TOV X Ol TAPACTACELS:

D e Bk F ey tf - GoxT

7) Na yivouv ot Tpdéelg Kot vo amhomotn}fovv ol TopacTdcels:

o {7 A7 AT p LT ) B+ 2D

5) */3_2“/?*@ e) §35-2114425  o1) Y¥B 1541

0 {(4-7)-(4+47) 3w §(V5-2) 0) {/160°B° .
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8) Na amiomomBovv to prlwd:

o) V416 B) y545%5 v V323392
8) \/5-2/6 £) 9-44/5 1) \/7-4/3

0) \/36X4 +124%+1 n) 3/ on/péa’p* 0) 3 %;4 ﬂ_j\/% o, B Betirol.
\ \}a

9) Na yivovv ot Tpdéelg Kot va arhomor}0ovy ol TopacTdcels:
%) IR B)¥o’ SR y)\/zi/gs\/% 3)1\2/?+4\/a
e) §3©0 =43 o1)-316+3297-354  ©)8/20 +3+/80 —24/500.

11) No petatpomoldv 1o TopaKATO KAGGLOTO GE I60OVVANO. UE PNTO TAP/GTY):

Dl L Rl 8 xiXe
NG3 2° V3+1 J5-+/2 X+~/x+1
ot)— H—2 A S A

V2 +43+45 V5442 =47 Y51 542

12) No cvykpivere Toug aptOpoie :

oc)\/E ko 33 B)\/ﬁ ko6 ++/5
y)2-\/§1<ou\/§—\/§ S)W kot /26 +/6

13) Noa amodeiete Ot

WV7 +4/3 > /10 +1 BIWI0+2410 >4/2 +4/5  y)W26 +2 <13 +4/17.
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