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ΚΕΦ.7    ΑΝΑΛΟΓΙΕΣ

Δύο ευθύγραμμα τμήματα α, γ λέγονται ανάλογα προς δύο άλλα ευθύγραμμα τμήματα 

β, δ όταν ο λόγος του α προς το β ισούται με το λόγο του γ προς το δ, δηλαδή όταν 

ισχύει:    
 

 
 . (1)

Αυτό σημαίνει ότι υπάρχει θετικός αριθμός λ, ώστε να ισχύει α = λ ·β και γ = λ · δ. 

Η παραπάνω ισότητα (1) λέγεται αναλογία με όρους τα ευθύγραμμα τμήματα α, β, γ και 

δ.  Τα τμήματα α και β λέγονται ομόλογα ή αντίστοιχα. Το ίδιο και τα γ και δ.  Τα α, δ 

λέγονται άκροι όροι, ενώ τα β, γ μέσοι όροι της αναλογίας. Ο τέταρτος όρος δ της 

αναλογίας λέγεται και τέταρτη ανάλογος των α, β και γ.  

Σε κάθε αναλογία ισχύουν οι ιδιότητες:

i) 









Δηλαδή το γινόμενο των άκρων ισούται με το γινόμενο των μέσων όρων. 

ii)



















Δηλαδή σε μια αναλογία μπορούμε να εναλλάξουμε την θέση των μέσων όρων της. 

(Ισχύει και για τους άκρους) 

iii)


















       ή          




















Μπορούμε δηλαδή να προσθέσουμε ή να αφαιρέσουμε τους παρανομαστές από τους 

αριθμητές (και αντίστροφα) και να δημιουργήσουμε μια άλλη αναλογία. 

iv) Αν 








, τότε 















Αν σε μια αναλογία δημιουργήσουμε ένα λόγο που να έχει αριθμητή το άθροισμα των 

αριθμητών και παρανομαστή το άθροισμα των παρ/στών , τότε ο λόγος αυτός θα 

ισούται με τους λόγους της αναλογίας. 

Γενικότερα ισχύει:  


















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Ορισμοί  

 Μέτρο ή μήκος ενός ευθύγραμμου τμήματος είναι ο λόγος του προς ένα άλλο 

ευθύγραμμο τμήμα, που παίρνουμε ως μονάδα μέτρησης. 

 Αν το Μ είναι εσωτερικό σημείο του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ και ο λόγος των 

αποστάσεών του από τα Α και Β ισούται με λ, δηλαδή 







, τότε λέμε ότι το Μ διαιρεί εσωτερικά το 

ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ σε λόγο λ.  

 Αν Μ σημείο στην προέκταση του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ και ο λόγος των 

αποστάσεών του από τα Α και Β ισούται με λ, δηλαδή 







, τότε λέμε ότι το Μ διαιρεί εξωτερικά το 

ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ  σε λόγο λ.  

 Δύο σημεία Γ και Δ, που διαιρούν εσωτερικά και εξωτερικά το τμήμα ΑΒ στον ίδιο 

λόγο, λέγονται συζυγή αρμονικά των Α και Β .  

Δηλαδή τα Γ και Δ είναι συζυγή αρμονικά των Α και Β, 

αν τα τέσσερα σημεία είναι συνευθειακά και 
 


 

.

Από τη σχέση αυτή παίρνουμε αναλογία από την οποία προκύπτει ότι και τα Α και 

Β είναι συζυγή αρμονικά των Γ και Δ. Τα τέσσερα σημεία (Α,Β) και (Γ,Δ) λέμε ότι 

αποτελούν αρμονική τετράδα.

 Θεώρημα Θαλή 

 Αν τρεις τουλάχιστο παράλληλες ευθείες τέμνουν δυο   άλλες 
ευθείες, ορίζουν σε αυτές τμήματα ανάλογα. 

  Δηλαδή: 

   Αν ε1//ε2//ε3, τότε    
  

 
  

.

Θεώρημα

Θεωρούμε δύο ευθείες δ1 και δ2 που τέμνουν δύο παράλληλες ευθείες ε1 και ε2 στα 

σημεία Α, Β και Ε, Ζ αντίστοιχα. Αν Γ και Η είναι σημεία των ευθειών δ1 και δ2

αντίστοιχα τέτοια, ώστε 
 


 

  τότε η ευθεία ΓΗ // ε1 // ε2 .
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Πόρισμα 

Κάθε ευθεία που είναι παράλληλη με μία από τις πλευ

ενός τριγώνου χωρίζει τις δύο άλλες πλευρές σε μέ

ανάλογα και αντίστροφα. 

Δηλαδή   ΔΕ//ΒΓ 
 

 

Θεώρημα

Το τρίγωνο που ορίζεται από τις ευθείες δύο πλευρών τριγώνου και μία παράλληλη 

προς την τρίτη πλευρά του, έχει πλευρές ανάλογες προς τις πλευρές του αρχι

τριγώνου. 

Δηλαδή  αν ΔΕ//ΒΓ τότε  
  

  

Θεωρήματα των διχοτόμων τριγώνου

Θεώρημα (εσωτερικής διχοτόμου τριγώνου)

Η διχοτόμος μιας γωνίας τριγώνου διαιρεί την απένα

με το λόγο των προσκείμενων πλευρών.

                          Δηλαδή  
 

 

Αντίστροφα:  Αν το Δ είναι σημείο της πλευράς ΒΓ 

ισχύει
 


 

τότε η ΑΔ είναι διχοτόμος της γωνίας Α.

Θεώρημα (εξωτερικής διχοτόμου τριγώνου)

Η διχοτόμος μιας εξωτερικής γωνίας τριγώνου τέμνει την προέκταση της απέναντι 

πλευράς σε ένα σημείο, το οποίο διαιρεί εξωτερικά την 

πλευρά αυτή σε λόγο ίσο με το λόγο των 

προσκείμενων πλευρών.  

                Δηλαδή  
 


 

Αντίστροφα: Αν το Ε είναι σημείο της 
 


 

 τότε η ΑΕ είναι διχοτόμος της 
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Κάθε ευθεία που είναι παράλληλη με μία από τις πλευρές 

ενός τριγώνου χωρίζει τις δύο άλλες πλευρές σε μέρη 

 


 

Το τρίγωνο που ορίζεται από τις ευθείες δύο πλευρών τριγώνου και μία παράλληλη 

προς την τρίτη πλευρά του, έχει πλευρές ανάλογες προς τις πλευρές του αρχι

  
 

  
.

εωρήματα των διχοτόμων τριγώνου

ωτερικής διχοτόμου τριγώνου)

Η διχοτόμος μιας γωνίας τριγώνου διαιρεί την απέναντι πλευρά εσωτερικά σε λόγο ίσο 

σκείμενων πλευρών.

 


 
.

Αν το Δ είναι σημείο της πλευράς ΒΓ  και 

τότε η ΑΔ είναι διχοτόμος της γωνίας Α.

Θεώρημα (εξωτερικής διχοτόμου τριγώνου)

Η διχοτόμος μιας εξωτερικής γωνίας τριγώνου τέμνει την προέκταση της απέναντι 

πλευράς σε ένα σημείο, το οποίο διαιρεί εξωτερικά την 

πλευρά αυτή σε λόγο ίσο με το λόγο των 

 


 
.

είναι σημείο της προέκτασης της πλευράς ΒΓ και ισχύει

είναι διχοτόμος της εξωτερικής γωνίας Α του τριγώνου
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Το τρίγωνο που ορίζεται από τις ευθείες δύο πλευρών τριγώνου και μία παράλληλη 

προς την τρίτη πλευρά του, έχει πλευρές ανάλογες προς τις πλευρές του αρχικού 

ντι πλευρά εσωτερικά σε λόγο ίσο 

Η διχοτόμος μιας εξωτερικής γωνίας τριγώνου τέμνει την προέκταση της απέναντι 

πλευράς ΒΓ και ισχύει

του τριγώνου.




