
1. ∆εν µηδενίζεται παρονοµαστής:  Κάνουµε αντικατάσταση όπου x το xo. 
2. Μηδενίζεται παρονοµαστής, χωρίς ρίζες: Παραγοντοποιούµε, απλοποιούµε και κάνουµε

αντικατάσταση. 
3. Μηδενίζεται παρονοµαστής, µε ρίζες:  Πολ/ζουµε µε συζυγή παράσταση, απλοποιούµε και 

κάνουµε αντικατάσταση. 
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Όταν η συνάρτηση ορίζεται µε διαφορετικό τύπο δεξιά και αριστερά του xο, παίρνουµε πλευρικά όρια. 
Για να υπάρχει το όριο πρέπει τα πλευρικά όρια να είναι ίσα. 

f συνεχής στο xo:  Όταν
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ΠΑΡΑΓΩΓΟΙ  
(gof)΄(x)=g΄(f(x))·f΄(x) 
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(f(x)+g(x))́ =f΄(x)+g΄(x) 

(α·f(x))΄=α·f΄(x) 

(f(x)·g(x))΄=f΄(x)·g(x) + f(x)·g΄(x) 
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(f  α(x))΄=αf α-1(x)f΄(x) 

(ηµf(x))΄=συνf(x)f΄(x) 

(συνf(x))΄=-ηµf(x) ·f΄(x)  
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ΜΟΝΟΤΟΝΙΑ 
α)  Αν f΄(x)>0 στο (α, β)  τότε  f γνήσια αύξουσα  στο [α, β]. 
β)  Αν f΄(x)<0  στο (α, β)  τότε  f γνήσια φθίνουσα  στο [α, β]. 

ΑΚΡΟΤΑΤΑ 

1ο Κριτήριο 

α)  Αν f΄(x)>0, x<xo και  f΄(x)<0,  x>xo  τότε f(xo) τοπικό µέγιστο. 
β)  Αν f΄(x)<0, x<xo και  f΄(x)>0,  x>xo  τότε f(xo) τοπικό ελάχιστο. 

(µε την προϋπόθεση ότι το xo  ανήκει στο πεδίο ορισµού της  f ) 
Καλύπτονται οι περιπτώσεις: 
1) Στο  xo να είναι  f΄(xο)=0, 2) Στο  xo να µην παραγωγίζεται η f   (όπως η f(x)=│x│ στο xo=0)
3) Το  xo να είναι άκρο του πεδίου ορισµού.

ΑΚΡΟΤΑΤΑ 

2ο Κριτήριο 

Αν  f΄(xο)=0 µε  xο εσωτερικό σηµείο τότε: 
α) αν  f΄΄(xο)<0  θα είναι  f(xo) τοπικό µέγιστο. 
β) αν  f΄΄(xο)>0  θα είναι  f(xo) τοπικό ελάχιστο. 




